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KT 1)10 



MIOMnillH 

suit l.A 

DKS liailATIONS 

Dli lM{l«:MIh:U DhlCIlK 1':N N()Mnill<:s h^NTIlillS. 


SnpjinstHis (|u’il s’lijujissf ole. n'',s()iMin‘, rn immliros (\n(iin's, iiiui 
<M|U{ili(»n imlp(f*rfnint''t> du |ii*('Miipi' ii |)tijsi<Mii‘s iii(!oiiiui(;s. Si 

CCS incnuniics sc rcdiiisiMit ;i (l(‘iix 

‘ci[niifit>ij imlclcrtninci* sera th' l:i rui'inc 

t ) // ./' 1 /l y ■ ■■: 

/, A, /• tlcsip[n;ni( (mis tjtuitililcs i'nlicrcs, cl nc poiirrii clco rcsoliic qui'. 
hnis Ic cas nil Ic plus {j;i'aiiil comiiuiiii ilivisiuir dc a c( di^ h divisiu'a/*. 
\Inis alurs nii poiirra iliviscr Icsdcnx mcuilii'cs dr rci|H{Uimi (i) par oc 
)his j^rand I’liiiiinnn tiivisciir; cl cnininc an pmirra, i;n oiitri', si a cst 
ic|i<a(ir, clian^j^c.r Ics sip;ncs dc Inns Ics (cranes, il (!sl idair (pie l*(M|ua- 
inii ( I i pniirra ('‘tre rciluili' ii la I'nrinc. 

M ) ni.r ::to: ny /, 



UKSournoN 


i S, II, I Ml. 


a 



10 lUlSOI.UTlON DUS KODATIONS I N 1) Kl’Hlt M I N hhS 

/Ml.'siniiiit.l h'ois iimmiIhm'S ..niiors, H m, // .'liinl pirinicrs .•nln- 


{UIX. 


(H.smolisluaiiiliM, lull (|url^'.|u;, lion (v,)n,i,>n.ln iivuc, r,M|iiiviilriMu. 

: I::/ (nuxl./O 


oil 


7- 1 I ( moil. m). 

in 


r,l {|iri‘ii vrriii <li' In loriniilo 


, . ( diihI, n 

in in 

|„ iT.snhllinn ilu |■|M|llivllll'M,■,u (.T) liiuil iMit rnliiilu i. In sui- 

vaiiln 

(A) 


. .. ( nioil. /i). 

Ill 


D’auin* [lai'l, si n (‘sl iin nomljro pirniior, <iii aura, d'aprt's iiii lln'o- 
I'i'MH' (’Oil nil do 1' t' riiial i 


('•) 

par rmisripii'iil 


iii» • ; ( mnil, n ) ; 


III 


} in'* ’ {moil. o'). 


Diino iiliii's to" si'i'ii iDDi ill's viiliuii's ilu iii'iipri's ii vcriliiM' I riiDivii- 
(/'O, ill' S'lrlii i|ii''"i l■i'Sl||l'll■ll ''I'Hi' |'■llllivlll'■ll 1 I"siiiiI 

,r : ni" ' (moil.o)* 

Tidlo osl la oDunlnsion iro« siniplo ii liuimdlo M. Idbri id M. llnnd soiK 
parviMiiis pour Ir ras ou lo inndido » os( mi noiuliro priMuior. I’oiir 
idoiiilro ridlo iiirmo solulioii ii Ions los ras possildos, il sulliniil do 
siilisliliior ail lliooroiiio do Koriiial lo ihooromo d’Kulor siiivaiil loipiol, 
n olanl. un modulo ipiolooni|uo ol m iiii oiilior proiuior ii it, mi aura 

j^o.noralomont 


:v) 


(moil.//), 


Dll l‘ II r,i\n ICll DKdHI'^ KIN NO MURKS KNTIKHS. It 

si l’.‘xiK)san(, N n'ulVrtiH' iinlaiil, (I’niiilns (jn’il y a d,, noinhn^s (Miliors 
inlci iciii .s a n cl, |H'(Miii(‘rs ii // ( ’ ). clh'.t, rc(niatt()ti (y) ctanUidmisC!, 


<Mi (;ii ninclura 


c( , par coiiscfjiH'iil , 


m 


<N-.| 


( mad. u ), 


sera I line des valeiirsdi^ .r iirnpres a verilier reijiiivahnict; (/j)* fli' 
snrle iju on resondra (M*lle i’'(]iiivalen('(^ eii in'eaiaiil 


(«) 


./■ . //r 


( mod. /< ), 


l/e(jiiivaleiiee (/|), elaiil restdiie (anniiH^ on vieiil, de le diro, enlrai- 
nera la resjtlnltnn de ref(iiiva)i‘nee ('}) ([ui e.o'ineide aver, riMiuaLioii (2), 
el. par suite, la resjilulioii de reipialioii (i), dans le eas oil lo plus 
j'rand eoinniun ilivisinir de a el de h divisi'ra On resomlra, ini parli- 
I’ulier, I’eijuivalenee ( 'I > en pri'nant 

(n ) ' I ( mod. H ). 


(' I M. I’oinsol, imns <1 dil. iivnii' r(iiiiis iiiili’idnis I'l M. l.Cjj;(ii!dro imo NuLb inami.sisi’ilo 
ditiiH IiiqiMdlo il iivtiil {dnsi elttiiijii a dt's niodnlBH qiiolc.iiiniuds la koIuUoii proKonUio par 
jM. Iliiii'i. i)| teliitivii an eiia nn u (>sl nil uninlira preiidt)i'. Dans inuin lUBini) Nulo, 
M. 1‘oiiHiii diniiiiiil/ dll llii'iii'eiiHHl'Rtdur la di^inmislriilioii snivanliq tinalopiiHi a aollu ({ui, 
dims |i< Mi'minli'ii de M. Kiiiel, se Inmvt! ii|i|i|ji|iii^e an Lk^ni’i'niie dn Feriniil : 

.'^iiiiml 

1 , fi, /q e, ... 

Ill suite des niiiim’S iiifi'n'letii's a n, inais pi'eniiei's A n\ N le iniinlu'e de eus iniUers el m 
I'mi iine|emii|ne iri'tilri^ eit\. I.u sniOr 

uiy n»J. r/n, , . . 

so emn|iipseiii eiieme de leiiites, pnmiioi’s i\ //, miiis tpii, divisos par //, deiinoroiil dos 
resien ilillnteiits, hmie (diiii|ii«t Untiie de In seeiniilo suite s> 0 i'a (^(juivaloiU, snivaiil lo 
mmliile //, it nil .seal leniie de la pieiiiiere, et I'eii aura 

I .«,//. e ^ m.tm . hin . vm . . . s \ .itji.c. , ( imiil. n ) 

niij eo ipii revimil an mkne, 

I .u./m*. . . 1 ) K3 (I (iinid. «), 

^ t “Ml mi M I (iitoil. //) 


puis mi eii emieliira 


1-2 


KKSOLDTION DKS EQUATIONS I ^ I) iVl' K II M I N K KS 
Kn ITS u mo, on poiirrii ('m()ii(!( 0 ’ la iirnposil ion siiivaiih’ : 

TiiKOuiiMi: I. a, h, k (Usii^nanl Iroh (jHanliin fvi/ovv.v. on fmnrrn 
resou (It 'e cn n oni brcs e n I iers I '(bj nation in ileir.rn t iinu ■ 

( l ) diV -t - hy /. , 

si le plus grand cowinan diviseur dr a rt dr h dioisr k. 


Siipposoiis (raillmii's (|uNm divisanr a, /», /' par ri' plus ^jranil oom- 
mun (livismir, ot ohaii^omnl s’il osl uoimssairc Irs siiAiios do Inns ics 
tornios do roqnalion ainsi olUtuiiK!, on la r('(duisr a la suivauir 

(3) nnr. ±: ny .-•.i: /, 


ou, 00 (|in I’ovionI, au momo, a I'oquivaloiu'o 


( 3 ) 


. r J :: 


L 

m 


( mod. // ), 


/, n dosignant trois nomhia^.s oiilinrs, ol, // olaiif pri'iuiors riitia* 
mix. Pour vorilior l’o([uivaioii(m (d), il siinira do posor 

.0 : / ( iihmI . /O, 

N dosi^mant lo nomlin' dos onliors iuloritMirs a //, mais proiiiiors a //. 
Corollmrel, — ]/oquation inddlormiiioo 

nx ■ |.^ by /■ 

osl loujoui's rtsolulili) on nninhnis oiil.ioi's, iiiin simiIi'iiiciiI liii'.si|iii' li's 
coefnoioiUs a, h dos doiix iiioniimios soul, iii'oiiiioi's l■llll•o imi.v, ninis 
aiissi Inrsqui! In vidcur nuino,ri(|Mo, lUi toniio. loiil oiiimu /• osl dunlo ;ui 
pliis grand comniiiii divisour do a, b, on divisild(' par ,.0 pins grand 
comnmn diviscnr. Par snilo, lo pins grand oonininn divisour ,lo donx 
(inantitds entioroa a, h pout lonjonrs dli'o prdsonli' sons la I'oinno 

ax-v-hy^ 

00, y dosignant oncoro dos q nan tit 6s oni ioros. 



"" I'lnnilKli hKlillll KN NoVlIlltKS KNTIliliS, |;, 

(iillain If. I. n | r,)is iii,|,||i|.,>s |,|ili|.rs, ,.i 

'!'■ "''■'^7. ni(i(,r..s 

<*'’ •*'. :> I ri| iialinii 

m.V . „y 

I) .nil* III J. .. valnirs ,ir .j; |in)[)i-(>s a vi'i'idar ('.oUe wjiialion, 

<m, (|iii n-VM-iii ail im-mr. rn|uivalr!ic,(' 

, / 

'■ {inn,l./0, 

snndni.l.s ivi.liMd-s nil nadirs suivanl nMnn.h.hw. ; sorlonuo, 
‘•'•"il.irMfiiin. j.arli. nn aura Knin’iilaini'iil 

’ ii ) ■ II V, 

|{^•si},; iia III Hill' tjiianlili' |insilivi' oit iii'j^aliva. 

cHiii alliins 

IMHMH'it. 

TiinmiMi II, Snir/if 


ti n . n 


,w ,l,: „m,m„hlr v„ Jar.unm n , imnmn min. mv: 

r I'lin 1/(1, ■/mil, /,„• ridivn iii firinir., ,) ,) „ , 


I' , I- 


It'S' /r'v/r,v Iju'im nhhntf, If tut, til nn f/irm* /■ jmr k imuniv.v mt (c .kgooikI dea 
th'U r \ 

Nmt u uh ftintf h rhufm^ mkur th r vnirv^jimdra un smd sysKhne dc. 
vnimt\ dt' f \ , r , iihttK n'eifinufiu^fiwni a I'htufitv syslvine dc mhninuk 
rar/T!(f uuif/f ii unr M uir rttirnr dv (\ 

I 

hruiiutMiuftnn. h'aliMiil r , t'lani li‘ i-rsir ila la ilivisinii dr v par //,,, 
MTU di’lrrmmr ijuand nn nninailra /■, rl i'oii pourra rn 

«lii i‘ auJaul ili> r , |)r jtliH, a driiv vairnrs diiniirrs dr 


IV 


UKS(}l.lJ’ri()tN Dl'is KOII ATIONS I M) I '.' 1 ' I. Il M 1 M! ICS 
4'(H’r<'S|niiulra uik^ valcur dc r <|iii ih'via rlrr dt‘ cliai'mn* dr?. 

r, I I It . y. 

a\ y (li’'si}j;iiaii( di'iix (jiianlilrs <‘n(i»’n's, Ur Irs deux t'(|iialinii .. 

I r, j iyj\ r r i » v 

(Mili'ainrroiil la riH’iiiult' 


oil 


I'l ■ I fi, '' i 
n . y r 


(‘I li's valours do .r, |irM|in's a vorilior I’oKi’ rnriHiilo, sriaml di‘ la 

i'; i o„;;, 


\ dosi^nanl rimo ijU(do()iu|iH’ do oos uioiih's valour * ol uui* rpuMihlo 
oiilioro (losilivo nii no^alivo. (!ola |insi', si Ton (ail. jinur alM'ojm . 


ro({iialiun 

donnora 


i't i ii,i ■'!. 
/' i\ \ n^ i 
r ai i 


oil, ('(' ((iii rovioni au intuiio, 


r ,tl I fi i 5 , 


Or, ptiisi|iio losdiviu'sos valours do rqiu* dolormiiuTait oi^dr ilmiirro 
o(|ua(ioii, si la i|iiiinlilo oiilioro 5 roslail arlutrairo. siuti ounivjd'-oiii’N 
oiilro olios siiivaiil lo niodiilo /<, ii I'si tdair ijiduho simiIo siua 
id. iiili’i'iiMiro a //. Dmio a dos vahuirs dniiiu‘os do , /• ooroo^jtMMdj a 
lino soldo valour do /-, |iosilivo ol iniorioiiro a //. Si j'l.u oloud lo 
I'oino II ail oils nil losiuodulo // os( dotaiii||iosa!do »ui jdiiH do doii v iao» 
lours, on olilioiulra la lu'oposilinn sidvimlc* : 

Thkoui':mk HI. -- Soiiuil ; 

n - /i, 

an modak dkomposubk m plaskurx facteurs 

‘.v 



"" I’llUMIHU nulilii! UN NOMIlliUS UNTIBIiS. IS 

(/in tiiii/if Ions pii./nim (min; cii.x ; rl'tin quelamque des entiers infe- 
ruiurs a k ; <■( 




Ics re, ICS „hu,;nl qmrnd on dins,; r par fun des fact, ;urs 

.... 

srulrmenl a rha<iu. valmv <h r correspondm an seal systema de 

ralrurs dr niais n^mafuemml, a chmfue syslemc de 

rnlrurs dr f\, , ro/rrspn/tdra une seule valeur de r. 

Dr'mnns/nifinn, Kn I'Jiisoiiniinl (’onuiin (huis l(M^as ou los iVUuu’s 
//„. ... sn iv.ltiisPMi i, ,|n„x, nil prniiviu'a (I’alionl ([ii’a dliaquo valrur 

<I|‘ /’ ye\uuu\ till srul syslntir dr vali'urs dr /• . /■ /■ Snif 

Ill’s 


Ir ju’iMliiit drs larlriirs dr /i ilillrri'iils da /q, rii sni’lr (ndrn ail 


ii^ “ 

rl iiiMiiniunsr \e rrs((‘dr la division tir/'pai'rt'. Kn varludu Llirorrinr], 
si irs l;tr|rurs o , sr rrdtiisriU ii trois, on viM'i'ii rori'rspondj'o nnr. 

siMilr viilriir dr ii rli{n|nr syslrnir dr valriirs d(w„, r(, uno srnir 

\!ilrtir tir /' ii ^■ll!l(|nr sysliwiir dr valiuirs dr /■', par r()nsr(jnrn( a 
rlniiinr sysliMor dr vairni's dr /*,, /*,, r , Ainsi Ton passti farilrinrnl du 
Oils mi Ir iiiiinlii'r di‘s lin^(rn^s dr n rsl t>, an (tas ou rr noniln’o drviriU 
rp;ai a 1 . (Jn ptissrra di* la inrinr nitiniin'r dii ras tn'i il rxislr Irois fao 
Irnrs dr n prrinirrs nilrr rnx, ati r.as m'l il rn rxislr (jnairo, rl ainsi 
ilr sniir. Doin' Ir ilirorrmr III rsl j'rnrralrnirnl rxaci, quol quo soil 
li' nmnlirr drs (arlriirs prrniiin's dr //. 




a 



('nnd/ntrr, l.r iimdnlr 


l(j UI^SOI.IITION DKS KOU A'l'lONS I N 1 ) M i N M KS 

on (iK'IcMii's 
fin 

qiii snitnil |nMnni(M's (Milro oiix, nnnininiis tiiiijoui's 

/’, 1*1111 <ji!(^lo()ii(|U(‘ (l(^s rnlioi’s iiili'n’iinifs a ti, niais jiromii'rs a fi . 
i\, I'lin (|nol(‘()ii(jno, dos onlio-rs itildrioui’s a //,, niais proiiiiors a /<,, 
/\n i '*'* (|Uolia)n(| MO (los inilioi’s inloriinirs a ft,,, mais jii’(‘n)ioi‘s ii ft,,, 
0 ( 0 .; 


o(, snioni tni mili'o. ; 


N, lo. noinliri^ dos vali'urs do /■; 
N,, 1(^ nomhro di*s valours do r , ; 

io. nnniliro dos valiuirs do. r„\ 
oio. 


Los sysLinnos do. valours [\\\\)\\ pourra 
do r, av(‘.o uno valour di^ r„, avoo niii^ 
nionl on nninhro o;j(id an prnduil 


I’ornior ou (’.ninliinaul uiu^ vatouo 
valiuir di^ r,,, . . . si'nnil dvidoin- 


N i\ 


Dono, puisi|u’ii oluuuin d(‘s sysloino.s oori’ospond uiu* sonlo valour di' /*, 
ol rdidpHupionionl , on aura 

N -n,n;n,..,. 


1! sora laoilo tnainionanl do rdsoudro. la (juosliun quo nuns allons 
oiinnoor. 


Piuniia^.MK 1. DMrr/mnt^r la nomhra N das anliars infdnanrs a un 
module doii/d n at premiers a ca. modula.. 


Solutiofu - Pour rdsoudro aisdinonl oo proiildtno., i! sora hon do 
oonsiddror siiooossivoinoui los divors oas {(ui pmivont so prdsoiilor, 
siiivant quo lo, uindnlo n osl un noniliro prouiior, ou uno puis-sanoo 
d'lin noniliro proinior, ou un noniliro ooinposd quoliMtnquo. 


IH) PHI'l.MIKIl niidUK MIN NOMlUlMS KNTIKllS. 17 
''' """'"I" " "" >">Mihr(, iinuuior, ulors Ics ontiers 


d -'i 'd . , , , n 


I. n. 


imimIuI,. n. („us, i, r, lion dc, piTn.iers 

;i i’(> on ('vitli'niiiH'iil 




N 


Alms nUKsi, l:i Miliilimi |'„uniirii ||. ilimindiKi I inuir uui! (Hnmlioii 

""I'''''''""" 'lillV'ri'iM |iiis di‘ III siiliilidii (liiiiiKM! iiiir M. Liliri ct 

jnu’ Al , ItiiH’f . 


V’" Si h' IIMHluil' 


tt v'' 


sr ri'iliiil ii Mill' |uiiss}uiri‘ trun noinlu’n proniicirv, alors pamii 

li*s I'nlirrs 

• . ■!, . . . , - 1 , 

flout If* luoulirt' fst /<, li*s lilts, tli visililt's par v, siuauil, li* produil df^ v 
par li*s fiitior^^ 

I " 

1 , f. . 1 , -I 

V 

fhuti If mtiultrf f*-l Irs :iiili't's, pi'fiuit'i’s it v, ou, f.i'. f{ui nndfuil an 
lufint*, it ;t. Hf*ntuf f vidfujuit* iil t*ti noinlu'f ('({^al a la dillViniiuMf 


On aura doitf 

i I ( ) 


„ " „(, .Aj. 

N fi I 1 “■ j V** I). 


'V' Si If irtinlult* tt f^i un luuiilfrf fulifr fjnflriUKpia, on pourra loii" 
Join's ItMift'tuupoMu* f It tu)if iirs tlfiiH fhafiiii si^ I'fdolso ii mm iionibro 
linMuiftMU ii ituf juiissauft* ft'iiM Moitiliri* prrtMinr. Noiiinions 

y ... 

ffsf Mif luf** faflfitrsi, fit sorlr ijtroM ail 






rtfOivris* »i»r * - S. It. I, \U. 



IH 


Ul'lSOl.n'I’ION IlKS 


KO li A’I'IO NS I N 1‘ iVri’ UM 1 ^ 


('I 


/I, v’ , 


n ^ 


V , V,. V,,, ... (Irsi^^iiutil ii*>ihIm(-. |Hviriirr. th ^liii 

attli’t's. iU'prrsrnluMs <railli'tii s 


If'. IIUS (IfS 


par N, l<‘ noiiiliiv drs i-nlicrs iiilVTitMii’:. rt pn-iiuri '. 
par iN„ Ir iinmlilT dcs riilirrs iiifV-rii'iir^ i-l prrniM-i - 
par N Ir noinliri' drs fillin’^. inlVM’iiMU'* I'l priMuirr-. 

rlr. 


;i : 

ii n, \ 

il u 


la* i*nrt»llain' dti ihr'urt'inf 111 donni'ra 

puis till I'll i’tiiii‘1 n ra , t‘ii I’pa ril it la Ini in iilr t i t i. 

( I ■! I ^ ‘ / ) ( ' ^ J ’ V, ) ' 

nil. ft* tjui ri'\‘ii*iil lui miMMf , 

(lA) N , vf ' v'^ ' r, ' . . . (V, Ih’^ *H 


I'unMrv. l.nr?iijuu li* inniliili* n 
ni''rali'liu*nl a uin* pui'^saiuu* ‘ tin ta* 
lui v«‘Hu ill* la rtiriiiillt* (nil nu ( M ), si* 
li*iiirMl il u' i*n ‘'lull* iju*»ui a 


rriluil an nninlm* *, mi plus 
ijifini' iiiUiilin*. la i^alfur di* N. 
mlnil U I’uuilf mu l^fiH'ia' 


.« I 


Uivvuitiuis iMaiiiluuani ail lhi*iui*nn* I. Un juMil r'vi*l*‘iMU»»uii, ilauH ri!* 
llu'uiruinu i*l ihiiis las turiutih'ji (K). Mj U ruinpluri'r l»- mmmiImi' N duii 
luilirrs iiilrriiuirs au inuiluli* n, luais [in*niii*i's a par I uiu* 

I'uiujUi* ili'H valutns ili* i pmir li‘si|Ut*ni's si* vUriHi* l“>‘»j»u\al«*ui i' I 

i 

(15 ) I ( iiumL n u ! 

j. 

Or purmi i‘t?s valiuii's il i*n lusisli* urn*, iiilurirMn* a Itiuli** «|l 


t)li IMU'^MlICi; DKliUK KN NOM H UKS ENTIEUS, IJ) 

<|iu pour !■(' itiolil'doil iMro (Miiployoi' di\ pn'iicro.ncc. D’aillcurs cello 
valiMir p;iiiM'iili<'i’i' di* i jmiil de propriolos I'eiiiai'quables qui |)euvent 
s(*i‘vi !• a la I'ai ro n‘roM nail r(> vX caliuihu'. I'uilroiis a oo siijot dans qindquos 
ddlails. 

la's iioimIm'i's onlici's ///, /< olaiil supposes pi'oiui(!i's oiilro (uix,ruiHtd 
sera i'i‘rlaliH‘nu'n(, dans la pro|f|'ossi()M ^u'iomolritpui 


lo pi’ouiier lornio (pii s(* Iniuvi' eipiivaieiil, soloii lo module n, a I’lin 
dos (or sulvanls. Vai tdl'el, uiie e({uiv;d(mee di* la I'orino 

ni‘ : ftX'< (iiiixl. a), 


dans )a(|iit'llr / cl /'sciaicnl ciilici's el posilifs, eulrainera neeossaiiMi- 
men'l uni* aiilrc eqiiivaleuce de la loruie 

i nX { moil, n ), 


dans laquelli* tc lei ine ni' de la pi'o|j|i'(‘ssion se, li’ouverail, romplace par 
rnnile. Ajoulons ipu', si tiX represnile la nioins eli'.veiMles pnissaiuais 
cnlicres cl posilivcs di‘ ni, equivaleul(‘s a rmiile suivani le module n, 
Ics rcsfcs qu'on olMicndra en divisani par /t les (ermes de la prof^nasssioii 

I , ai, nr\ , . . 

ruriiicroul unt* suite pcrimliqiir, dans iaqnelle. les / premiers (, man es 
scront diUcrcnls Ics uns des aiili'es. Kiqu’esenlons par 

I , in\ nr‘', , . . , 

CCS premiers lei’ines. (Imiinie, dans la proptression doiiL il s’affil, deux 
lermes siu'oni equivalenis ciilre eux siiivaiil li? module n (piand ils 
re[nuulroul a des cxpnsauls de la h'lsa i>i eqiiivaliuils enire eux suivant 
le luodnli^ oil aura e\ idetnmeiil 

, //O' «»* • ■ • ' • ’ 

\ m’*' ' in\ 

(lU ) * m’ uX * * w'* ' ’ . . . nt\ 

j 


(mod. n). 
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LNixposaiit do lu puissam;(! a la(iu(dln il Taut 6l(iV(M’ lu haso pom* 
obtoiiir uii noinhi’o (sqiiivalcnl siiivanl, 1(! tiiodud! n a uu n'.slo domuu 
ortt CO (ju’on noiimio Vindicc do oo no ml) re on do C(' im'.s(('.. lUda pos^^. 
il o,st olaiiMfuc, dans l(iS rorjuulms (id)), los indictm cona'.spondaiits au 
rostc I soroni rcprdsoulcs par los (}X[)osan(s 

0, L ft/, .... 


lo.s indiooH oorrcspondatits au i'chU^ m' pai* Ic.s cxposanls 

I , i -1 ■ I , ft / “I- 1 , . . . , 

l(*rt iiidioos cMin’cspondants au n^sl.o. nf pai' Ics oxposanls 

ft, tH-'U ft/ 4- ft, 

nlo,, onliii los iiidioos oorrospondanls an roslo par los i^xposanls 
/ -- 1 , ft / I , i-i / I 

Done, pnis(|iif^ los rostos 

I, ni\ Hi", mU-u 

soroni, tons itidpiaux: onli’o mix, lo.s souls iinlio.os posilils do rnnild 
soront los divm's imilliplos do i\ (d, lo plus poLil, do o(‘s indioos on lo. 
nondiro i inoiitrora omnbion la suiti*. poi'iodi(|uodos rostos, inddlinimoiit 
pr()l()nf,M'! 0 , roid'ormo do ri'.stos dilloroiUs. 1/iUoiiduo do la [idrimlo 
formdo avoo ims riistos 

E, Hi', Hi" -I) 

SI! tvonvora done imliquoo ]»ur lo pins potil dos indioos do runitb, 
auqnnl nous douuorous, ponr (mlto raison, 1(3 nom iVindiratcur. Did a 
pos(\, on pourra dvidoninioiU ononoor la proposition suivaiUi! : 

Tiinoin'MK IV. — //q ii ddugnarU deux nomlnuis entim\ el m dtanl 
premier a h, les iteules puissances enlicves el positives de m (jui seroui 
dqumderiles ii t' unite sidvaul le module h, se.ronl celles (jui ojfvironl pour 
cxposanls I* uidicaleur i coirespondant a la base in el ses divers nminpks. 
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Un (Inliiil iiiiiiM'>(lii({(niii>M( tin I Ik’oiviik^ IV coliii (|ud nous allons 

I'lUlMCt'l’. 


'I III. nm, .Ml. V. - • Si /r //lot/ulr n ^'.v/ dt'composnble m dimirs faclcMvs n, 
, , . . , ni sarti' i/n'o/i nif 


1 1 . : tl, 


c( .V/, In hnsr /// t'ftifii un nn/nhn: pmnivr n /i, an nomme 

*<. . . . 

/r.v indirn/i-nrs rorrrsjfondnnt nu.r nnuhdrs 


«,! /< 

r uidimh'ur /, mnrspDndttnf ttu mndido «, srrak phot petil nnmhreenlier 
fpii soil divisiidr por r/tnrnn ilfs indimlmrs .... 


Di'monslntlion. « - I'lii nllVt, I’iiidioiiljMU' M’.orrnspomlniit au modulo n 
siM'ii III idtiM jiotilo dos vidiMirs do / |)oui’ losijuidlos so v^riniu’u la I'or- 
niiilo 

mS I (idihI, /i), 


l)‘nillnirs, n olituf 0^0! uiiju'odiiil dos raotoui's ootto formulo 

oiilraiiHUa los suivaiiti's ; 


m‘ \ (lilMil./iJ, //(V ; I (iiiDil. /ij, .... 

Dniif, oil vorlit dll ihooromo jiroordiuil, /' di^vni olro h la Co is un flos 

inullijdi*s do / , itu tli's mulli|dos do/,, Done la valour (diorohoo 

do / soni la jdits polilo do oollos ijiii soronf a la lois divisiiilos pur i,) 
par , , . . . 

l/indiiMilour ourrospuiidanl a un luodulo donno //i vario goncralo- 
nioul avoo la liaso ///, luais ooUo varialioii s'olVooluo suivanl. oortainos 
(ids, ol 1*011 poui on a 00 sujol los propusilions suivantos : 

Tm:tnii,\n: V I , Si la hastt m nt dmmipnsahk en dewv faclcuvs 


nr, nr,. 
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(td xufut'ls r(it'/'<‘Sffntu/<'ii{ t/i'\ \ 

pn'nntus c/tf/c vu.i\ (l<fns /r cas nu /r /nirfihK' n t'\f /w/v /mnr inmlnlt' ; on 
tiiini /inn srii/r/ncnt 

Nf f'l in . 

/nuts viK'nir, rn dhi^ntt/K fni/' i I'intluutlvur mm sfutnilnnl n ht ini\i m 
n{ dll fund/ih' //, 

f f', , 

Ihnnnnst/'dfinn. l,'iutli<'i»li'nr M-rhUil’ it I;i lt;i »t' //» la Imi*- 

iiiiih' 

nn I ( miimI. n >, 

d(‘ la(jii(’II(' on lirtM'it 

in'’ I , tn" I , . , , 

ft {i;r‘m''nil(nnt‘iil . I'nii tli'sijisrtn par / tin nuillipln ((iifl* do i, 

(r; ) //»'': I ( ummI, n !, 

(HI, iM< (jiii rovionl an nirnio, 

( j.S ) ni{ in * ■ i ( nn*i), n * 

D’ailiro pari, Irs iiHliraloiiih i\, rolaursaus Itanos/// , //i . vorilioiunl 
d(|iiivalt'iifa's 

(Mj) //»; ) , tn*- I i llPiil, n 

t'l il siiHira tjnc divi^rV pnm* qtto la proiiiloro Imi t on- 

ll'ahn‘ rmjuivalt'nro 

int i ( jihmI. n ), 

par rtnisdipicnl, an rgarti a ta (nrinitio uH), j’lMpiiviiloKi r 

m* i 

tjvii suppose (I'dir le lliettreiiie IV) / par i,. dt* re ijijo le 

miinlire i verilie reqiiivalenet* 

in* am i 


( iinnl, n 
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in I I‘IU''JnKll l)K(niK liN NOMIUIKS KNTIKUS. 

il ri‘sulf(^ <jui‘ (0(1 1 iiinl(i|i|(' (1(‘ /, divisilihi piu' s(',m m\ ini'inKi temps 
ilivisiiilc CM Sdrir, (|mi! divisiirii iH!wissiiir(!m(!nl In imHluit jV, 

Id |i;ii' Siiilii li' Iiiiiiilii'ii i, si i',, Siiiil, |l|•|■lMilll's liiii™ oux. Miiis iilors i 
liivisililii |iMr 1, iliivi'ii I’l'ilni imniillmnonl, u( |imii' In niiimc riiisoii, 
|i;u' Diiiii', si i„ siiiil |iri!iiiii!i's iiiili'i'. nux, (imiI, luiinlire i, propro ii 
vdrilicr r(’Mniiv:ili‘iic,n 

I (ivhhI. /<), 


sci'ii ilivisiMi- piir In priMliiii />;, n( rin(Ii(;ii|(Mii' (mm^stKiiulunl ii In 
liasn f/i, oti lii plus j>nlil(^ di's vid(?iii's d(^ / poiii’ l('S(|uidles on jiiira 

ni‘ I ( mod. /I ), 


dnvi'ii sn |•(’'dlli|'n ii (‘n |irndiii(. 

'riii;oiii;Mi: VII. - Sairnf 

/n.v i/itift'tiftuirs riinvsjioniliUU a dtui v h axes' (/iwrxex 


/naix a an aay/ir nun/a/r a, Le piax I’rand eomnian diviseu/' (a des indi- 
tuilrta's t\, i paarm tdrv drronipnsti^ xnuvant de phisietivs manieres , 

vn dvinv farlrarx a, \* tellement (dwixis^ f/tw hx rap ports 

t\ i, 

» \ » -• 

U V 

soti’/it i/rs tioaifa’rx prraiirrx r/iirr ra,v ; ri^ si Pan pose, alors 

rtmiiratmir i\ rtdaU'f a la base, sera, k ph 
paissrnt dieisrr sinmlitinvnwni hs indiratmrs i 


Ih'manstntlitin, - lloiinnvdns ijue lo 
dn soil ilni^oiiijiiist* (Mi nmicui'S 


2/(. UliSOLlITION DKS KQ HATH) NS 1 N I) KT KU M I \ K IC S 

(lont chacun ropiTsaiitc nti nonihni pi'aiiiicr, on tiii(‘ |>inss;uu‘i' trim 
noinLro proniia;’. l)(!ux produils 

</, r, 

I’ormns avoa oas inonn? i'aalcurs, (1(^ manirri' qn’oi! ail 
foil mi rout pour los rapports 

>> 

// V 


(los iiorn!)r(*,s pr(uni(!rs (Uil.ro (uix, si Ton fait ('(inronrii’ (’lun|)t*' I'-c H'dr, 
par oxompio lo, lacTonr a, I'l la rornialitiii tit] prtiihiil o, tjiitiiitl '/ ohI 

prtunior a (lu produil, o, (jujuitl a osl prtMiiitir ii loiliii dii priiiioil tt 

oil dll jiroduil, \> indidoi'OMiitioiit, (jiiaiid k i*s( pi'iMiiio]' ii fliiiiMui d(*H 
dmix nonilircis 

r.. J , 

u 


Les doiix produils u, o ('slant ('oroirs tsotnmo on viool do Ic tlin*. jintir 
doduiro lo (iKjort'uni VH du tlK'soroino VI, il siinii d'tdtsorvor run*, 


6tan(, los indioatours ndalils aiix basos 


wi,, rn,,, 

les nomhres oiUiora 

tl V 

scroll! Ics indicatours rolatiCs aiix Iuikoh 

fill', ml'y 


ot quo, CPS iiulicatours (itant premiors ontro cux, la l.asu m 
par la rormiile 


rrninco 


m m}‘ mt 
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tl('\ r;i rorri'spniH I I’l' a riiulii^iiliuir 

/ -JiLi ^iiL. 

tt »' ffi 

Or (l(*niirn‘ viilniiw sera prOiisniioiil Ir plus poLlt iiombro onlior 
(|ii(^ piiissi’iil (livisrr siiiiiilfiiiiunK'iil. Irs iiidiratiMirs i . 


Cff/o/laitr /. I’diir iiHiiilrri’ iiiH! iipplii-alinri dii thoorcmo A^II, o 
sidi'Diiis i>ii parliriiliur Ir r,as on I'on aurait 


0011' 




n 7S, 

/f// 5, m ., :r:; '<(). 

a‘ ('I 'U)® 


siToiil los piiissa nri's l(*s inoins dhnud's d(is noinhros t) ot 29 qui, 
d i \ Imm’s par Ir iiiod n I don inn’oiil pour rosto ruiilto, on aura iiofios- 
sairomoni 

t\ J\, f,)— a, 

rl par Hiiilr 

rv;.;-u 


alicndu <|m> dos dini\ rapporls 




lo soooihI soul sora protiiiiu’ an iaidinir a do <0, Cola poso, [lour obtonir 
Min' baso //i ooria'spondaiil a I’itnlioadoiir 


il sul'lira do ju'ondi'o 
ol, piiisquo 

il snl'iira do proud ro 


- 

r . — ; ; ly 


//f ■ : ni't \ a ; 

'j.yip 71 ■ • 7 (mn 

/« ' . 71. 


!iiroo{iv(‘iuonC 71 ' osl la proinii^ro puissano 
dnniii' pour roslo runild. 

HKHvrei f/n S. II. 1. MI, 
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IlIiSOMJTION DKS KO HATH) NS 


INIH': I'KIUIINI'KS 


Corollaini //. - domioi's dctix hiisi'S 


ni,, m,, 

(jiii rorn^spondciil ii doiix indiraliMJi's dinci'cnis 

on |nni( toiijours Iroiivcr niio (roisii'iiM', huso 

in 

(|iii (;orrosji(nido. a rindiiadciii' i roprosiMUo par lo plus p<'l il dos nniiihi os 
(|U0 divis(!nl, ii la Inis h^s d(Mi\ indionloui’S dfuiiirs. 


Corollairc III , — SnionI 


Irnis hnsos (lilloronlos, o! 


tn , ///,, 


I 


loH iiidi(!<itoiirs (jiii I'orrospinidonI ii oos (rnjs hiisos, nuiis a un '<oiii o( 
inonin itinduh^ //. Si INm iioiiiino /' lo pins polil iiDmhro tjiii* djvi>^or<inl 
.siintil liiMOtiionl lo phis polif tunnhoo / i|iio pnnrrMul divi^ior 

siuiullanoiiHUil ol, /' soi’ii oil moiiio lotiips lo plus pt*(il dos nninhio^i 
divisihh^s pur olmotni dos Irnis hio, lours 

h- C,- 


D’aillours, a Taido du llionrhiiM^ Vfl, nii pniirra Irouvor nun soutomtMil 
unit iniso ///.' oorrospniidanl ii rindioaloiir mais ononro uuo ha^o m 
corrospnndaiil ii riudioaiour /. Dnno, olani dnimoos Imis liiist*s dillV*.. 
rmUos avoo un soul uimhilo, nn poul (niijmirs trnuvor uuo iinuvollo 
liaso (|ui onrrosjinndo a riudioaiour roprosoiilo pai- lo phis pi>(i{ dos 
noinhros (|uo divisoid, los Irnis indiitalours onrrospnmlunls iiiiv (rnis 
hasos dniiivoos. Mn ajipliijuanf. un raisniuioiuon! siunhhddo au oas nu 
Tou doniiorail quairo mi oin(| Itasos au lion do I rids, nn uhlioiidra 
ginuiralmnmil, la prnpoailion suivauln : 
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I H lii > u I „M i ; V 1 1 1 . ^ .. Elan t don n tics jUuumrs ham dijjh-enies 

»>>n 

u^rr an md inodah //, o// imui toujours (roaver um> nomudlc hasr, (fin 
nonrspondr a Vindkalvar irpmonld par k plus pciii dcs mmhres pic 
ihotsrnl d la fois ks indauitcnrs corraspondanis nmv ha.m donikcs. 


( >or idha rr , ■■■■■ Si !(• syslciiir (l(*s h;is(!s iIoiukm^s 


m,, nr,, , . . 

rtiiii|irciitl (dijs Irs c.nllnr.s inrrri(Mirs itii iiuiduh; (loniir, n 
(•(f nidihilr, Ids iiiilidaldurs 


|>r(;iniors ii 


f.< I,., 

ri'lalils a (U's inctuds Imsds, sdi’oiil Ions (mmix ([iii |)(!uv(!i}(, dorrospoiidrc, 
nil iiKniiild//. Cdla [losd, tin dnil rnindiin^ dti (In’Kirrmn YKl (|H(; tons 
i(‘s iliilic‘ah‘ni‘s t’orrosjioiulaiils a iiii iiiodiilo doimd divisi'iitnn nimno 
Monihi'd tjiii f-riiiicidc avrr run do (-.os indio,atours. II osl d’ailloan's dvi- 
<loiil (jui- 00. doi-niin- doll dli-t! I(( plus ^raiid d(i tons los iiidioaitoui-s, on 
iM'Ini (ju'on jj(Mi( apindor \'indiralnar niaivi/nian. Moinmoiis I oot indi- 
onlonr iiiaxiMinm, t-ni vortn d(' la otsinarijiio pn'aa’idoiUo (d dn tluu)- 
IV, l'(njnival(*nco 


ik ( OoikI.//) 

so ti'ouvoi’a vdrilido hmtos h^s I'ois {{no. noiniinw// sora promiorau 
iiMulnlo // ; ol, {Inns tudli^ sn|)p(isition, on rosondra on noinbros ontiors 
rdqnation 

ni.r :i; ny . /, 

on pi'iMiant 

(yi) .0 , .1; m' >/ (iikkI. /{). 


11 nmis ro sto a ddtm'niinor, pour olia((U« modulo n, I'indioatoni' 
inaxinnini I. (iOlli^ diUorminalion do rindioatoui- maximum so tronvo 
intimomonl lido ii la rotdiorolio dos valonrs corrospondantos do labasom, 
V a 1 tn i rs ( } n trn 0 n s a p p (d 1 m'o n a r acinus prim in ves d u m o tt u 1 c n , c u g 6i i d - 


IIKSOl.lirill^ DMS ti.lllAl KINS I \ |i IT KK M | m; i; 

1 '^"' I'"’ I 

I” I,, 

' "'‘"''"''I"''" imi,;,,,-. I, I, ,1 



''TIH-S,|II, nulls Iilluiis I'.iiuiu.ur. 

« ,, ^ ^ ^ 


(TO 


( ni*i(|. (I i. 


<■/ .\, n„ :iV, „„ 

Jr,Z'i 7 7 ' ' " 7 """’"' 

</ti on nif, pnur /onfv vn/rnr rn/uW tli r, 


( *<•» ) 


^ ^ i. MJMtl ,i 


fii^nionmtdon. I.;,, i, , , 

i||V.|,.,i|.|. V 11 ‘ O r, |„, 

,; I '"'' |||,H,n,,||,,|||,.,,| 1,.„|,.. 

. ""‘■7''' "" s,.|„l,liil,|,. „„ |,„|vii„,i„. N 

Iiiili'iiiinil iiilV.i'iinii'. i:,„p,i,„. .i. 'i,, 


i'(i iln jihiK, 


( niM*| , 



torollmro L | j 

rnluiloii '‘^nnuir ,.5 j 

t 

' '■) — O ( IIHiil, /J f, 

(a'l) 

\.mo Ctnoi/wi). 



"" NoMMIIKS K.TIKUS 

', ';"; 



-"I.ns inr, I, 




Ii’s r;n'iiii‘'i lie I I'll II i v:i li'iii'i* i i'i i 

. I ' '•I'i'ii'ni'lilws hiir ilivi'i's 

; ■-"''"'■"■'"'-'"■I 

I';'''""'"’ I ■i). vmlii'i'i, Iinik.|,i,,,,, I, 

M il .Mill',,,". ||. |,l,lui..|l,|. \ I". „„ , 1 ,, 

a ('hull |U'(MUtJ'|' it //. Mil ;||U;, 

■ i ' I’""' ''III ,■■1,',' vi-'l'ilini, IV',|ii„(ii,i, I 

" I"""' '!<■ "" IIH- ili'.liiii'li' ill' ,|| iiilV'i'ii'Mi'i' Si I,, n„|,.. 

''' -V '■■I'liil <lii l.nMniii.' 

il.>f?n', 111 i'I'.'.iimI,. ill's |■„||, Hill's , ,i i ) III,,, 

nriiiv H /M‘l p.ii ’.fttir r.M[n;,hM„ (m;,.) iitlim-M,.;, nioinos 

inl.M ii Ji. Kn ri.jiftiiiMnit iiiiisi u I'fiin- rmilrn In iln^r^n 

nvidt-mniniU dns lornuilns (-i) h |ii’nhrsi- 

linn '^.IM Vitiih' ; 

u Uft niunhri'juTmuT r(\ mtukc. 

if*' .i\ rA//n h ^ /tu/jinviui's r/n.v t/i\rnrs pumnntjrx 

i4’ r f iuruisruf „ ^ nt/iW\, /*' nirff/rit'/ii ih tn fmissmiac. la 

ftittK r/n-rt' r tanf f *f rinirvau luiMfuhn. Ij' ih't^nufu fiolyname X nt> (iourra 

fit*' sutjHna^ Ihty It lamfat dvx rarinn tiuiinf'h\K ri infdnmvrs a n qui 
vnijtrntai 

\ H j MKItt, /* ), 

/ /. (. 1 ^ iMnilnIn H uu nnhibrn iinnuini', nf. 1 n(unl 

I iinltritlnin hin\hniiiii rnlnljl u »n* tnininfr, nhiuniti tins iioinhrns 


iiilifniMins t’l {it{nnii'r> aH Miinth»l<* n, rnprnsnulnr.'t unn viilour dtt m 


:i() nicsoMiTioN Di’.s Ai'inNS I mh; ri:uM I M.i: M 

ii vrrilii'r \\\ runiiuli' ( vn ), rl sri';i rMiiNcqui'nl mih' rarinr lic 

’ I It ( iimd H \ . 

(‘D vc.i'tit (In flii'iuTinn X, I'inilii'ali'iir muMiiiitix i Dr {KiDi ia rirr 
iiilV’i’icnr an noinliic lirs rul in:’. 

I , 't, A, . , . , n I , 

c'rsl'-a-dii’i* an iiDiiihia' 

i\ fi I ; 

nl jiiiis(|H(', ('ll vi'i'lii ilu llirDirnii' IV. jhinl an ihr-nuMDr dr I (*rnial, 

1 (li'vi’ii (liviscr ri> iin'inr iidiiiIiI’i'. dm aura Kri i' ^ciiin'DD'Ml 

('.(a) i \ n 1. 

( //, 1 ,a titridult' ( « i rh'Dil an ra'> iitrnir mi Tim .iDi ail 

O 1 

<U |iar siiiii? 

I N I . 

SlljijiDSDiis niaiiili'liaul t[iH' Ir niMihilr n rl’, irr dm UMtiilur 

liiannicr; ahir.'i dm rlahlira lai’ilrnn'nl |(rtijMDDlDitD *1 ■'DuvaDir-, ; 

llM.nitrMl XI. ' t-futif nn wdii/d/r ydirA'D/jy/zr, t ntn dDi’-a/da' 

.r nnv t/miniae mtithr tjni vit'i ijir /VV/ddaz/r /i*v 

5 /r (jUUlltnt ili' .i‘ 1 ptU' V, / ry/d//nj/i 

a- ■■ I ♦ V 

viUniint'ni riujuh'ttli'iwv 

('*; ) a ' I } vt g ( iDuil, y' 1, 

t Ivil I'ill'l, ilUMH |r (ll‘VldD|t|D‘DIDD( i||* 

a-' ... it --r VOi 

Inus los InriiidH, ii I'nxcdiitiDn iIds 
( larv'*, 


nil iin nomiuu^s kn'hkhs. 3i 

CarnWiirr I. Si :i mi , smil ilivisililiis p;,,. v, |i, r„rii„il|. (a,) so 
r<‘Mhii(:i sii(i|ili'nii‘iil h la siiivaiilc : 

■''* I ( inoil. '/ ), 

Miiis roilMi''lhiM mi p.iuiTii plus sVirooliior si c o|, i smil, pi'oiiiicrs 


i’„rnlt(iii,- //, Si I mil pi'oiiiior ii v. In viiliiiir do riiiii'iiin pai' 
I’lMl iinliiHi 

■»' I } V u 

iH! |iMiiri’a \ jjcr la luriiiiilt* { 'H j, ;i uMjins (|ur s iia (l(!viniiniMliviHil)l(‘, 
|>iir V, r'i‘v>r a alirr ii i|u<> ran ii'ail 

('li/oKtiifr /I/, SiipjinsiitiH {jur V th'vianiK* iiii nainbri! proniior, 
(M ([IK' la «iti;Kili{!‘ ('Klirn' ,i- soil ri(niv:ili'ii((i a rniiili' siiivanl hjino- 
diih' 7, mailt mm sitivain Ir niKiinli* cn smla ((ik‘ .v varillo lacondi- 
(iuK (Mti ). MaiK. vmitit'i' la iMKiditioii (:•{)) : mi na poiirni salisfairo a 
r('(|MivalrtKa' If .*S j (jn‘c ‘11 allrilitiiitil a riixjmsiinl Miim vahiiir (livisil)l(^ 
pac V. Dmii', parmi l*'‘i puls^aina's da .v (pii daviiKidnint iMpdvahMiUiS a 
rKidli’ Nitivaul li' iiindiih' la iimins t'dt'vi'a' sera -r'', Kii d’anUais 
|t'riiK"t, 7 iKKa I’iiKtiiMhKir (a)n'i's|Mindan( ;ui oimliili' 


I'l a la Ita^ai 


laiil ([K»' i;;. piiMiiit'r a 


y i i V ^1, 


("itmifitiif' IV\ Si, !»' imKlnla v alunl ini uoiuhra ptamiinr, la (juan- 


j" I a V, 


li'viKni piHitna* kI iidV'rii'iiri* a (‘lie lU' [HMiiTa alro (jiriiii (ornia do 
a pn»gn‘!ifmn ariihriK'liipn' 


I , I -i'" 7, 


J !' iV, 


t ' i 


I a- 


n HICSOUITION DKS KOll A'l’ 1 0 NS 1 N DKT I' H M 1 M'. KS 

Or, coininii 1(5 preii'iird' (,(5i'iu(5 (1(5 (5('(((! proj^rrssijin v('rifi(' s(‘iil l;i lor- 
mvil( 5 ( 2 ()), il i'(' 5 S(ill (5 (In ('.()i'olljtIi’(5 |>i'(’5t'(''(l('ii( (|Ut' I iii(li(‘iilt‘ii!’ rorros- 
[nHiilanla I'lm (|U(5l(5()ii(jM(5 il(5s iiulros l(5rni(‘S ('I Jiii luoiliili' v' Moa lo 
iiunil)r(5 j)r(5mi(5r v. 


CoroUcnni V. Si, da oh I ( 5 S To rum I ( 5 S (a(»), ('(H), (•.•i)) 

[lar “1 ;v (l(’5.sif;iiaiil draiN; ]K)nilii’(5s i'nli(‘rs |»r('mt('i s a 

4} 

(!(5vi(5iHlr()iil, 


, on I riiijd:n‘('.o 
V, Cl'S roianiilos 


/ .r , ; I' ( iikmI. v), 

(3i) 4 ,r‘\ :■ y* ( tnoil. v’), 

( .r : , y ( iMod, 


1)011(5, lorH(jU(5 / s(5ra |)r( 5 nii( 5 r ii v, non sc.iilcmcnl los ('ormiili's ( “ll i 
(' 28 ) (inirainoroni la roriniilc inais do pins los doiiv piamiioros 

(los rorimilos (‘Ji) ( 5 nlrain( 5 ronl la Iroisii'nic, d'oii il rosnho ijircitos no 
poiirronl siihsiH(( 5 r (511 niinno (cinps, si .n, )' son! Ions doii^ posiiifs rl 
in ((' 51*1 ours ii v'^ 


(hwUaire VJ, — v (‘ilaiil. un iinnibro pnonicM', r nno rarini’ priniili\ t5 
do V ol .r I’liiio (l(5s (jManli((5s i5nli(''r(‘s (|iil vdrili(*nl la rornmli’ 

('1 5 ) : ; /' { mohI, V ), 

noinmoiis i rindi(5al(nir (5(irrospondan( ii la haso r ol an modnlo 

n v '^ I 

aS: 'I (mod. v'^), 

-o'- : J (mod. v)| 

ot, (joinmo la (‘ormnhs ( 3 * 2 ) don 11 ora 

.0'.. ;/'^ (mod, o'*), 

I (mod. V), 


on aura 

par oonH(’i(pK 5 nl 


on aura (uicoro 


Done, on vorLn dn tldmromo IV, z sora lo nnmliro v — i tpri roj>ros(mlo 
I’imlioiitoui' c(in'os|)omiiuil. iiiMiiiiiiiilij v (•(, ii la rmMiio pi'iiialivi' r, on 



IMf IMIKMIKK DKiJIlK KN NDMHUKS KNTIKHS. :m 

\\\\ <li‘ fc iKiinliro. Miiis, pari, riiKiicalriir i (Icivra 

liivistT li* iiornlua' N ili‘s (’iilirrs inlrriinirs o.\ prcniirrs a v“, savoir, 1(‘. 
pi'iidiiil 

N;:v(v t). 


Dr, V TManl [Jn‘rnn*i‘, Ics sriils miillipli^s da v > ■ i (|ui diviKcroiil pro- 
diiil ‘u'nml 

V I N, 


iliiiir, dans Thypnl liasr adiiii^^a, (in aura 

I V I IHI / . V( V - ' i). 

(Hisarvtiii.s inainlmianl ipia, parnd l(‘s valinu’s da .r prnpras a varillar 
la I'lirmnli* ( J-i), aid las (jiii sarnni pnsilivas I’t inlai’i auras ii v^* s<^ radni- 
nml auv: lamias di' la prngri'Hsinn ai’illmndiijua 

a, /• I- V. /■ I - '.IV, , . a ■! (v - i)v, 

al (|n"aM Valin dn ('nmllaii'a praai'danl, si I’nn dasij'iia par a', ,y danx 
di' aas lamias, raijiiafiini 

, * ( 111 ( 1 ( 1 . v^) 

ni’ pnurra siihsislar, ((uand (' sara pnnniar ii v. Dnna la valour v — i d(^ 
l‘indiaal(nir / na [imirra adri'aspninlra. ([ida nn said das Itu'itn^s da. la 
prnj^rassinn ( di ), at pniir ainiaun dt‘s anlras linanas, nn aura inna^ssai- 
rainanl f N. 


('oralldifr ViL -- Lu inndida 

n v« 

(iant la aarra il"nu nninbru prandar v. im said I, anno da la progr(‘,H- 
sinn (ii) [lanl. rapri'‘san I ar ima rai'/ina da I’lMjualion 

) y* *1 ( iikmI, V*). 

pour ahaaaiu di*s anlras, I'iiidiaalaiir i aiMjuiaii la 
rin’il pulssa aliaindra, puisqni! doll divisar N. 
da la proj^rassion (ii)([ui na vurilianl paa la an 
(Mmrifn tlt» iU H. 11, 1. MI. 
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racines primilivos (hi (iP rin(li(iat(iur inaxiimnn I iMilulir iin (iimhilr v 
os I 

(35) I ;1— i\ . V( V ■ ■ l). 


Corollaire Vlfl. •- hii rorimihi (,')5 ) s’oIoihI an oas (110111 r «ni I'nii 
aurait 

V r:r:n, /< "• : v’^ : - /j , 

(it par siiito 


Oil a (lono, (ill pniiianl l\ puur inodulo, 

I N 

Aiors aiissi Ton ohtioiu luio soulo raoiiui priinilivo /• iiilVM-ii'iirc a 
s a voir, 

;i. 


liiicoiM'i.im XII. ^ . v>i dianf, an nmnhrc /^/vv/z/Vr vf ./■ unv quaniit^ 
entiere qid vdrijk V equmihnv.v. 

: 1 (mad.v); 

SI Von rcpmonlo par n la puiminov. k pks d/iav'o dr v y/zz” flm tr la ^4//^ 
rence 

a' . . . I , 

kprodait «v veprhmlua la juumma: la plan dim', ,/■• v ,/m ,lMs,r„ t., 
difference 

iV'' I . 


n V j a , 


d moins que Von n'ail 
ndmomirallon. ~ Nomnions s k i|uolimil di' .r - i |.,ir /,. ()„ 


( -h n 3 , 


2 etant, par liyp(ilhi,s,!, proinior i, v. Or, dans Ir ildvid,;.|i|u'iiM'iil .!,• 


^'*'—{1 H- nz )\ 



!'H I'M I IIU IM'.liUK I’N MlMIMll'S HNTII'IIS. 




Irs I (‘1’tnt‘s *' \ I ri-nn"’* srruiil 


i‘l li»us Ifs srnmt rvitiriiuni^nl tlivisilih's jtiir !(' |ini(!uil //v. 

I I ju I li’ii IS, V rliiiil riM'ltMir ih' //, li' (i'1'nn' 

n':.' n,n' 


>wTii Ini iiM’iiii' tiivisililf jijir Ir [irniiiiii «v. Ddiic (m» jirodiiil iliviscra la 
ilillVn fiH'c 

t , 


II V !t jiliis, V 1 ‘lanl nil iarh'itrdc //, v'* sera nil I'arli'm' dr n'^ a iiioinH 
qnr I’mi n'ail 

( !ii) u V i; 

1*1, jiiir siiili', si la iMinditiun ( 1(1 ) n’l'sl [las rrinplir, Inns l(‘s l<M’inrs<|iii 
sni\ rnn! Irs ilrnv; |in*inirrs dans Ir drvrln|»jirnnnU dr 

( I ■ { ■ ti :: Y 

srrnnl divisild(‘s mi pur n^'t mi an nmins par/iv^ On aura dniir. alnrs 

t ^ \ \ II 'iV> ( IMdit. n V*), 

Umir, riaiil prnnirr iivji' pniduit/iv srra la pnissanr.r la plnsrlrvrn 
dr V (|ni divisr la diilri'riirr 

.1 1 . 


(‘iirnflitiir /. Ki, duns li' llirnn’mir Mf, mi rrniplar.r siiriU'ssivrnKMil 
.r par n ', puis par a'‘\ rlr,, nn rn rnnrlura ([iir, dans riiypnllirsi', 
adinisr, Irs puissaiirrs Irs plus rlrviu'S drv, prnprrs ii divisrr Ics dillr.- 
rriirrs 

I, .r'* I* ,r'‘ ■ I 


smit rrspri'livivinru) 

// 7 , /IV*, //v\ .... 

On doil Imijonrs rxrrplrr Ir ras m’l run aurail /i -- v u, 

CoroUaire IL — En n‘mpla(;ant dans In rnnillairr’ |lr(^(^6d(‘llL^• par 


3G RESOLUTION DES EQUATIONS INDI'ITERM I Nlilv S 
on obticncli'ii iiiio proposition dont voioi l*dnoiioo ; Si, v t un 
nombi e promior, oil roprosonti^ piir /< In plus piiissiiiit’i's lir v 

qiii divisoiU 

I, 

aiors los puissancos los [iliis blovi^os do v qiii divisornni l(‘s diUV'i’oiicrri 
^^'■'^“1, ... 
soront rospoclivcinont 

nvy /iv*, //V* 

a moins quo I ’on n’ait n v 2. 


Corollaire Hf, — v otanl lui nornbro [iromii'r ini|):iir, o| r 
primitive do la pnissaiua' 


HIM* riOMIIO 




scradivisil,lon,.oscMler»isp,'v. l)o„.,, .urulhm-,. II. I,. 

puis.sanccs los plus diovoos dii v qiii divisornni los dilldrojio.os 

„ 

seront respoctivoinont 

Done 

sorn lo promior (los lormiw do In siiilo 
O7) o*-‘, I, _ 

IsM’nnUd.suiviiullo nnulnlo v", D'aiiln. niirl. si 

o-HTOspondiuil i, lu Inisondun 

I (mod.vQ, 


i » 


IIM nuiUiplo do I'indiealeur v - , ..„o 

■'“'•'O'lnlov. I)„,uv,',c|ui,lovni ono,,iro 



Dit i‘iiKMn':u \:\ nomhuks kntikus. ;i7 

tliviscr h‘ pmihhl 

N v' ‘(V I). 

l’r \ (lt‘ r ilnns h» prcinici' <h's (rniu's (1(* la siiilr ( 3^) 

<jiii si’i'niil f* jui valniis a rnnila snivani li* rtiotiula v". On aura dour 
rir'ci’ssaij’i’iiinH 

I : N / V' ' ( 'j I ), 

diTiiiiM'c Viih'iif »!<' i I'laiil la plus ^I'aiula ijua ptiiss(* acaiuri'ir tin 
iiul it'al t'Ui' ri'lal II an inml iih' v", imus drvtuis t’niu’lina*, d(^s uhsiu’val ions 
prri'rclniili's, (jii imn racino priuiiiivi' /' dc v* sera i:n niAnii* Ir.inps uiu^ 
rariiM' priiiiilivo do v\ ol (|iio, dans Ic oas nu Ic inodulo 

n V ’ 

so rodnil a ituo puissaiioo d’tiii nondu'o proinior inipaii', rinditaiinnr 
inaNitnuin I osl dniortniuo par la t'orninli* 

I N v‘ ‘(V i). 

('urtiHfiurt^ I\\ (lunsidorons on partionlior li^ oas oil I’oii aiirail 

H 'j a , 

ol Huppi»‘^«jns •‘u oouHocjmuiiMt la diil'dronoo 

a' ■ > I 

divrsililo iino soulo fois par li* nonlnlo t*.. La diirdriuHU' 

/»•’' > j (a' > ' i) (,?■ } I ) 

sora oompusdo tio doux luolnur.s a: - o a’ l i, divisildi^s t’lin paru, 
I'anJro par j. Ivllo sora dour divisilth? an niniiis par In noinhrr, H, n'osl- 
a-diro par lo on In* do a. Lt*|ji [mjso, noinimms n la plus hauL? iMUssaiKM' 
do u tjtii diviHorau’^ i. l*ji V(u*Ui dn oorollaiia! II, los piiissanr.os los 
[dus olovdos do u jjui divlsornid los dilVoronoos 


soronl rospfunivoment 


:i8 UKHOMITION OKS KlUi \TlnN> IMM I I i 

Doiid, si a siirpiissf! Ir jH'ciiiM'r Irriin’ i.i uii* 


(]ui (Irvioiidra ('•(jiiivalaiil a hiniii’ “iu\atM Ir tjir-ijjir 


la vale 11 r da i alaiil 

ih) 


I) aid I’a pari , I iiidiralaiir i’(ii'n‘Hjiit)id;uil i» la s . j 
dcvra I'llra iiii di visain' ila 

i\ ■ .1- 

II sa tnmvai’a dona aniii[n is dans la ^ihlr 


<d iia poiiiTa (lira qua la valpMir ju-rrad.'ina da 
da.viandra la [diis i^randa pnssilda, Im rqnr Ir 
simpiatnaid a 8 , aa (|ni arrivara si I'mu pirnd 


Uh t. ,.(,|r Sisr 


|mis(|u’oii a 

I’ar (!(msi'a[U(‘nl 

(4<0 


a an 


-d IS ,u 





Hnra riiidiaataiir iiiaxinnnii raluliraii niMdnlr 




l^ii fonu 11 la (/|n) 


{dors, acirnmo on 


sV'I.'imI ini I',,,, 

s'v iiliiiiiilr.', 






1 I'lU ( UtdH dt.jf, „„d- 



IH/ I’lll'MIKH liKfim;; 1.;.\ Nomhuks KNTIKMS. ;») 

mrtt.fius .1,. M. (,aiiv,s rl !,* (annn arif/uwfnm ilr iM . Jarolii ), i| nous 
‘.(•la tM.Hiilf'D.ui I lai'jlf iIp rcstimlri* la jjiicsliiMi siitviiiilr ; 

II, rroiHYi' r,n,lir,,ln,r nuu-inmm I mrminmdanl 

(tn mnilnlr tliiniir n 

Sn(u(t,tn I'oiM J r .'r |ir<ihlr i| Tani oiuisidoian' siir(’,(‘ssi- 

\ .MJi.ojI Ir . divrr . rav, ,|i,j prnvciil s.* siiivaul i|ih> Ir „ 

Mil unc |tiiissaiM-r ,rii„ |,.| ott un 

IIMIII III I llJUpM M‘ , 

iiiiMiiirj' V, III! itii(> pm'ssiinri! d'uii 

iMOJiliir ijj.Minrr iinpair, mm rnm* j|im. ,|rM\ pnoiiii-rrs (Hiissiiiirr.s do 
iihu M .Ml ii.MiiMiaMl \ Ir iiMinliir .[««•. tMiljiM's iiilYMiiMirs ii n r( |in'miors 
a //, ..M ani.i vM'Imm alniMMit . dYipi Ys n* ipn a old di( I'i-dossils, 


i \ 


n I 


i‘l, »*n pal { lOMliiiMa -M a sr nalnil it m mii 


I N 


a . 


Si |r iMMdnla m r'^if uhi^ pMi'i-.amM'' do w stipoririin! it la sotaindo, nn 
aura .nupliMtiruf 


1 N la, 

‘ t 


1 »’ mmuImIo fa ttu UMMilu'o i{iMd«*Mnnuo, mm pmii'i'a It* do- 
oiMMp^oan' ou raoioMi '* 


. I M, * 


iImmI I ha* mm I 'mmI mm mmmiIuv proinior mu mmo puiHsanoo il’uii numlu’i* 
ptiMMior Smm-mi ahir^ 


1 . I,, 


lo^ uudioaiiiMif -t MiaMMia i Muro'^^puudaut tuiN mmmIhIos 




Kn vorlu ihiSirii^mo^ (t{ oi V, iimo huso doniUMWsora uiic ruciiio 



kO 


Hi::s()iJJTi()N Diis icouATh>\s iMtr:T( 

primitive ( 1(3 /i, si (',{!([(( bjisc, ilivisrj* sihcr^ftjv p fHt-ii f p.u » f*ijt un »h* 
iiomI)r( 3 .s looi’iiil. r<'s(<'s dcs liintM ' fUMuHrv* , .(,■ , r 
memos iiombres ; et I scivi l(‘ phis jH’iii jKniilut' > 1 . 

fois par { 3 ha( 3 nn dos iiidicalmii's 


LasohUioii du prohlemi' prrcrtlfMl rtiinuii, jMon i.i -d>!(MiM d** 
('Hjuivaleiicos (III Iirimiiiir iIi'hit, Iinr iir., .pu 

liii'iigloiloiiinii. parAi, |,i|,|.i ,,| |„iaAI. Iliii,.|, I..,,,. 

Ib modiilu list (III iiiiinlini |ll•l'lllil•l', l.ii iniiivi-llc .i' ipi ,,, 1 , 

nousiulilM, I’liiiisdl, Bdiiii'iilc, iiu iM(iii,.( j. ,,, 

IIVBC Belli! (IIIB Illi-lnBii,,. avail iMlli,|ll(.,. la , , 

ii M. icgBiulni, va.s „i, I’,,,, pn.,„l p,„„ „„ 

compose, bIIb n'lixige pas, Boiiiino los llll■lllMlh■, p, , , . j, „ \| , 

ctM. liinel, iiMlcBoiMposilioM ,1,. i,,. ■ , , 

o"d'■^lya(l,!^l,na,a,l,al,l,!,B^,sl,|,,al,,,.,|•,pp I..,b..i .la, 

‘’'“^ 7 '"'''"''" I'In. la 

,.v,.,„pU. 

Pouc quo loulo B,|„a,io„ i,„|, ^ 



uos, Ians I,, oaa of, l'„„ 

; 

module, Or,ii|’ai,i|,,|„,,,,||i,'raii|,. a 



'b It, H, ( j » 

I^onc, pour chaijun do o(3h moduli.,; I'l 
Equivalent a co nombre, nuime. * '''**•«<* « »»( 

Ainsi, on particuli(3r, riMv(‘ra(' du ..... t 
estoquivalonU, .q.lJndquUrea (or.nes, .'i ^ l'*’ 
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ilr i|lll Vi'Ulil'Iil i 


1 » P 


r.llt f' I n »'IH« II ( , jr I ,U ) r t| f H , 1 ,1,, ; t I 

' ' I |i()urn‘s((‘. 

■ ' ‘I”'’ i Hiiji, airni , . Hnv.|.,.,ul .,uv innduirs 


* * 1 ^ J M , 


>■'' I''* '*"i I >M, •.CJU, 


'll’' I I,. ImIcs, I'invi'i'sc 

'‘""'I- 

' " I'"'" , I,; , I lull. ,,s| 

. .|IMV,ll. Ill .III . III,. . 1 ,. I, . |,.|, III! |,|.„||||j| ,||. i;., ||;|,. /|,|, III, 

I' ni,, ,. I I ,.,| I I.•■. Viili.iiix ,1,, I|i|i v,.,.i|i,.||( 

I'l t|M d »»<n 

■’ * ' ^ I 

r.llr, I \ \ I'lim Id , 

* 1 -'M * j « Hi > 1 , 

« H 4|h, I tst *1 ^ mM'i tpxppil .JJPN nifiilnlr^'i 


'*■ ' '' aV '*«, «'), 'M. S), itiS, 

ll tr Idhi'' JMaMa* ib.dvhiif' .n! a hiinill i|r i l's IIMm||)||>S, riltVlM'SI! 

• 1 MM rvjMnalii Pd a la l iiiipiiiMih' jntisfiiuiri* i|i' I'pi 

\:Hr;S. s Jii | Mil 1 H jj 3 r I , 1% PI 1i » ’I 'x' alll MiMiilpn' I ^ srni p'‘p|uiviih'nl, 

5vM.ll <» ..« M 1 x<jj., .a 

V' ‘ it 


juai « v,,|a iifll a J^iii d assU'jx^ Uill' VllliMM' (|l' .l‘ 

jM'-xjuca- a in n'dis'r I n'li'Mahxfu 


i nil HftlljP-Mif . 


^ K 


.. M.l .| 


P i.'ii SIM liMxlit' » S VlirimM', lit tl IlMI T (I l‘ , 1 “ l‘S( [till* 

|Mt8r»ti * li I Kind ( SUM |y^8r iun^- mnuMti* ill) nMutltfi* ilnttitt', Ic ciili'iil 

|MMtrt4 jHn r » PMMpI, St I'.tlilM ill's TilMl'H ill’ Itt^Miril llllll'S, 

iWlraiir airra s.'-iMjilMi'^M i(»' jthl:**h‘U!S i.'IliUVrS. 

» f«i! y s* 'lit n:\ % Jill K l> 



w HHSoi.DTHiiN i)i:s 1:1,11 Mins'. I SIM M usnsi 1 

Sll pjlOHlIliS, jn»lir lixiM’ ll'w ilh'**'., Ijni‘, If -I’niss' 

(l(!iniut(l(! Mil illlll'c iiiilillii’r n|iiJv;il<'MJ .1 I’Hr.- ? m ,|,i 
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(fill I'l rAruilrmii! tic Tiuiii, iIiiiih lii Mi'ntn:i' ilu n Mt'hilni* iH.h t 


^Vviiiil il (riiiK' iii:iitii‘'r(‘ plus prArisr ruliji'f 

riinniuMirdupiTSPiKni'ii rAciMlrriiip, il uu srru 
flii'i'- }| (jn(‘lh‘ (U'r.tisi(U) ullus luil rliM'UIrrprisus, 


<hvi I'i'I’lltTi'llIVi 

pits iUMlili* <!(' 


liOS iji('i(ii(i(|(vs (|U(i i(‘s uiil (‘uijilnvri's |)(iiir ilnluiru ilu 

priiuiipiMlu l;i l(*s tuiiuvruu'iils ilcs i'nrps )ai‘.s:ii»'ul 

luuuiunup ii dusirur. SifiiviuK idles Muiiujuaieiil ,lr la npu.-ur 
eouveiiahle. Aiiisi. eii paKiiuilier, uit ue inuive uulle pail diiu>, la 
Mi^aanujue ('.(‘leiitv d(« liUpljiee uue demnustniliiiii suHistmli’ di^ la riu’" 
I'Hile lie Liigrtui-e, ijui seH piiurlaui de luu^e i, la plu|.arl di-. Ilinuies 
('xpuseos daus eel Ouvra^e,. D'ailleurs pnur detenuiiuu’, a I'aidi* d»- n-,** 


'ivomi (llilnil (liii) i’iii KniiM It ,li, ra/rt,/ .Vrt M,„i 

lives II la Ciinvoi'Mem-e tlea Ni'-rJi -i t|i|j lajii. <...ru.au las 
lOH (m iiii|)IUsiitiK (Ptitrn lui tit. plufiirtir?. v.inal.lt..,, i.ihU, 
■ I ini\ nmiui's iju'iia nii,in„.i. .jnm..) arr.MM rSta,j,iM 
IHOH. J’lil tli^jii tlniuiil iiiiM irlr’a, ,u, , ,, 

TO' (p. ;ivi tu mijvij 

iei> iivtat la n’.Miitiir< irmi Me 

idim la Hilim.a. .In ,, isit.U, Ua r« 

ptiiiUMii tins oil 

•till Ot Nllil', 



VI) 


si'U I, A MKCANi^niR c i: v/i'c.. 
iiM'l lio< 1 1 ‘!'< , |('s I ii I* ji‘ii I s II II iiii‘i'i(|{] I’s r(‘ lii I i ( s ;i ((‘Hi* nii hilli'. pi'rUir- 

liiil imi ill's iiMMiN i'mji'mIs |iliim‘laii'i‘s, li's asl.roiionH's rliUKnl, ([iK'hiniirois 

oliiii'i's il i'ii(r('jM'i'mln’ ili*s (’jilnils (|iii (‘xiiri'iiii'iii plusirurs anniMis dc. 
Iravail. Ihi lirs incinlircs Ics plus <lisliiip;n(’'s dc ridli* Ai'adamio, 
•^1- I'laiia, iiiavaiil paidi' drrnirrriiKMil cik'ih'I' dii l(‘iiips (|ii(^ (‘.iiiisu- 
'•'-•'‘■'d 'll’ pari'iis rainils, ja hit dis (jiii* j'rljiis pi'-rsuadiMin’il s(‘i‘itil, 
piisstliia dr Irs alirrfirr, at inriiH’ dr drlrniiiiii'r iiiinirdialriiH'.nl 1(5 
rorHirirjil iiiiiiiri'ii|Mr rorrcspniidaiil a uiii* iiir^Mlilr diMiiii’ir. h]irr( 5 l,i- 
\ riuriil , an IhmiI da i|iit'!i[in's jiiiirs, jc Ini rappni’lai das (nriiiiih’s ii I’aidr 
dasijuallas nii pnii vail rasni id rr dr sriiddaldrs (iiit'sl inns, r(, drill, j’a vain 
daja lait I a pjdiaal ini a la dalri'iiiiMaliiiti di' rrriains nriiilin^s (|u’il rsl. 
Ml ila dr rnisidri‘ar dans la lln'iirir da Sal unu' rl dr. Jupiiri’. Qnrl(jU(5S 
jriii's aprrs, I'li s'appnyan! snr di's rrsnllals ((ii'il avail (dihnuis dans 
MM dr s('s iMi'iinirrs, Al. Plana m’a dil avnir ri'lrrnvr rii Irs imniirs 
iMriiinlrs nil drs liinniili's dn nirnni j^rnri*. An rrsU'., pour rialilii’ l(5S 
Inniiulrs drill il s'ai^il rl tPaiilrrs Irniinlrs aiialr^u(‘s (jiir nnd'rrnir 1(5 
•Mr Mini If ri-jidiil , il sid'lil d'app!i(|urt', ail drvrlrp[)(niir.iil dr la rriir.lion 
di’sij^m'r par U ilatis la Mn'Ufnffut' rt^/o.sfr, drs llirrrriiirs iiirii r.riunis, 
IrLs i|iia h' thrnrrinr dr Taylnr rl Ir I liriiri'ini! dr !ai{J[i'aii}i;(5 sui’ Ir d('5” 
vrlnpprmrn) das rnirlirns drs I’arinrs di's ('(jiialiniis alg('dii’l()ii(5H im 
Iruiisri'iidaiilas, Mais nil a lirsniti dr rrrrurir a d'anlrrs priiiriprs (it a 
dr nmivrllrs mrlhndi’s jMiiir arrlvrr a drs rrsnllals pins iinporlants 
dniii jr vai^^ iiiiiiiilrnaiit dniiirr iinr idi'n'. 

I'lii jnigiiaiil il la sarir ili* .Maidaiiriii Ir rrsir ijiii la roinpirir, (d, pri'i- 
saiilanl ('(• rrsla sniis la Innnr ijiir lai^i'an^ni Ini a (Uniinn!, rn sous 
d'nnirrs rnrinrs dii inriiir ^rnrr, ni piMit s'assnrrr, dans un f,n’and 
nnidn'r d(‘ ras, (ju’unr rniirlirn /( .r) dr la variuldr a; rst (l('5V(5l()ppal)l(.5 
jinir rrriainrs valrnrs dr r m iiiir srrir r(nivrt'^nnitr ordmimni snlvant 
Irs imissanrrs asrrndanlrs dr r(‘ll(' varialdr, rl (l(!|rrinjii(5r la iiinilr 
siijirrirurr drs mndnirs (' ) drs valrnrs rrriirs on iinaginairijs do/r;, 


1 ' I If, iiiiiflnU* >1 ana Viilaur iiimj^iitairfl Hr r afil la i iasitio |iosilivo ilo In .soinino 
rjii'mi uliliani rn ajaiiiaiil la rarr(> (la In |tnrlia n^i'lla an caiTi'! tin roofllaioiiL sir \/“-i. 
InrMjiir fa i'aaflu’ianl sYnananil. la inmlula «(* riidnil a la valmii* imiiHj|'i((uu do x. 
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1)0 


sun I.A M A N Hj* • * * < ^ ‘ ^ 


pour l('si[ii(‘ls liMloV(*!op|'i'Mi*‘iil 'Oil \j 'isJ I ' - i ir . i 

lino roiirliou I'^plii'iiiMlr jilnoriM \ 01 i iS'lr . y. ! f, 

piiissniioos asooininiih'^’ 'lo o', t . ‘ ' - • ':■ ■ 

VOI’I^OIllO lloill lo lorilH! f.;rni'i,(l ^mj[ Slhr h.U* lo :* ' i h‘ ^ •: h i = . ti 
(lo.r,)', ? il )ilirii( lio lohiploi ri lo I'Hj- h'-^t 

piii’/(a.r, ai‘, 'zii, . . . ). pill * ill* 5 ? . ■ ^ i . ; ; u 

Ins pllissillloos ilSOfUdiHlIl'i* t|)' V, i l 4i‘ J , Vi -ul. ; V 

(jllOlll la ihool'io (In dl’Vo|ii|t|li*m*Ml( ♦ir'.. ImSH ; d.i 'i ‘ I'i- I .;;i 

varialilos so ranirno immoiliolioni oi ,» I,* sh^ s> i o f* ^ | . i: ; , 

IdinilioilS rxplii'itfs (ruin' siMlh' VijUoh^ v:l , , ! . ;v< i,., 

((MO rapplioalilui dos u Taidi^ d» •npi.idiU . : i, y - h 

sid'io do Alarlaiii’iii osl I’niivcrf^i'Klo uss dn- Hi :ii,, 

diflioilo, alloiidti (jiii*, dain> I'rlf*' vt u. , i. i-n:-, o . v, Mi.; 

liouiiol it .r" iiuildniit' la liciivif dv r.frds. -.1 i., r-;. . / 

dn uuiiiis sa Viiloiir t'ltn'o^ipMitdiOkio :ii uny u... v , v" .-f 

liornds ('orhiius oil's jiariioidMU '^ l,i dtookto' ,1. r.-- i; ,■ u: i .y,. 

doiimu* proud iino I’tirnii' do jdu .i'y h 

auf^niii'iilo. 


(Jiiaiil aux Idiioltiiiis ituphoKt'.,, mh i, p/i, - -hiv, y.n^i: 
nionts on sorios, divornos (MruMti)'. dody^^v., i.i.s i 
lliododos oooriioionts inilolrMniMo t. Man^Sv > 
prnloiidii dounor ilo tdruiuii 'i n‘^ui ^11, s,;. , 



I" paron i|it\ut II a piHui ('vasusuo ^ io.i -i.,, ,, 
divnr}((MitoSf o! ijidoinaiU^.otjMoina^ .ns ,| 

dans ijtiids oas los Idminlo* lUususi n .. 


avaioul pour snminos loH « 

qn’uiiH siu'io.oouvurMonio I-.' 

Sims , III, . lii siinimiHl.. Ins, ii.!-..,,.„„..,.<s . 

II oHi vrni ,|„, ^ ^ 

""'■'Iims,,u,.|H ,11, « I,., ,l,.v,.|.,i,|„.„„.,.„.,,. j.., 

m>iiv,,,.Kn,,ls ,.. j;„ 

gnmiliis ,l,(lioulu5s, 0„ |.„„, n,,,,. 
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ohiiriil, ('ll llivi^^:lnl jiiir \" Ic imMlnlt' //(f/ / / .• . t , it |m. f. j 

I’lm ;il(l‘ilmr ii tr IIIIC Viilriir iiii;ii;iii.)ii r lUml Ir ihsmIuI<’ mii 
jiiii’ Ic miHliiIc lid Icnin' id'iit’ial. '{.iii ' li“ Mi. id .], n / 

srni iiilV‘i'i(’iir an iirtiiliiil dr A / i p.n la n"'" jnii . •.an. < dti s ^ 

D'ailllUirs, l(H'';t|lir la rnni'liiUI / i a' i *■' ( dr\rlM|*|t.d'lr rn tinr iv iir 
I’-niivcrf^Miiilr ni'ddimrr silivanl ir * |Mii . .ath . ,i: ^ rud.itslr tU- r , h- 
rrsir (|iii r.(Hii|ilrtr rrllr sri'ir, jii'nlim;,ria“ |ii itjiTau ct ' h i »»o . » 

Vlilll II la soniiiir ill's li'i'liirs ilati’:. lr?if[iirl'. I'r dr t » j t t.ii 
Sll|irrii‘di' a hdtir ir inndlllr dr > r ir .lr, >.’d r Hiia do tsjr. 

Vali'lir IlllllirrillUr, s’il rsl l'i'rl,Mr aIH jta r:r| -I ji.i J.i ;>‘Siilnrdi ^ h Mur • 
I'ld'rcspondaills ii rriix I(nr imiis vrnitir. d'mdhjur i dan s ia |n h.-;i »• . .niii 
S'aaillirl i’i(|lli' ri-drssns iiirnhnnHrr , r’r;.! a dii r Ic i » ir t| n-t . >niipir|. 
I'ldlr pi'dj^rrssjiill . la ili'{ri'iiHiiali«in ddinr lunUr stt jm i m ih r .nn 

I’l’sla, (|tii riiinpirir la srrir prnprr ii i rpn- a iiit n l« dr v rlMpjjMvuM sM 
d'niH' riHli'liciM i[Mtd{Ml(li|llr, sr linllvr taldrnrr r I t dr « r t MUrt.d 3 u.h dr . 
I'lijdrs drs prni^rrNsjuiia j^d'innrh hjiir., r’rsSadn*' a mar »|m daMU 
I'asidlH* drpili'i liili^lridps I'll aiiaiv a', !»(» >, ,)» rd rHcl )|n.a dan ^ fa m 
;( nissi(iM ^dddiirlritjiir ipM a pniii' |daMm*”j Irrmi 

% 

la soiiHiid drs trrnir*; dans jraijimU ^ pm tr nn rApa laqn 

riiMir a ti rijiiivaitl an ijiitilinnl du ij' ” hn inr pin la dHU sriib r ? 

\ 

lad'sqnt' h* prriniiM- Irnna ilnvirhld / r , i\ lanl » p a .r 

pri'inii*!’ liM'iMi' dimi il '/apd*- 

II csl iiiipnt'laiil d‘id(srivrr rpir. «ra(»rns rr »ju'ni» in-ut dr dur, h-- 
limilt's silpid'itMiri's aii\ nmdnlrs dn hd ini* prnrjal d»^ U nr d*' SU. 
laiii'iii, »■( dll rnKir tjiii rainpliMi' rndtr ^rrir, smuP drs |mh. 4n 

fluli'X ijiii rnpiYKriilriit lis nia\ilita ndahi^. a /nlrn dr k rr 

laiuas inmMinns dn la varialdn unagin.iirM ,*• \r^ ' \ h ars, i»* 

llKMlulr X ilnil snrpassar Ir mnduin i H rirr di ha aiMa dr ara^a rr 
(jlla la Innididn/Or ) ivslr Hnir rt nmljnnr panr (.- inadnlr X jmijr 
un inmlulcpluspriitdi' la vanal»lr.i% Ur, parmi Ir. \ qm 

n.dn))lissmil oen ilrux rniultlidm^, nn drvnj inirlrmnimS * Inni^iiif d»' prr < 
Miam;o wdlaji jjui nnulmni jr*i liniilr^ ilt^yaK y 


I'l' II I i: t: \ i.cii I. \) i:s M \i I’l'i'S, i\\] 

ji!ii‘< jirhli"-. ]H I |i Ir ; rl ;ilui>v, r(>;i liinilrs, ('(uisiilcroi's ('(MIiiik* 
\ ;i li* iH '< |i>u 1 1 1 ' I il 1 1 ' ri‘ s lirs I n II r I inn n <1 r r c i ■ linsNiis ill (’ 111 inn iii'i's , S(‘rnii t 
I I Inis. lii*’. Dtit t intif rn i:i( 1 V (’iiin II I ;i I nl di's rnlii- 

li\i'iiiri)l .Ml niMijitl)' \, nil rr (|tir iintis jivniis iHiiinnn iliiiis iiii nnlrii 
Mi-iiiihh' Ii '. inniliiliMi. pi iiii'i|):iii\ dn its mh'Iim's rniinliniis. 

\u ■.III pill'., ijuninl nil .r prnpnst* iin iipit'inrul dn rid I’ti Ini' dns liinilc.s 
*.| I pi‘ ri nil rf'. ;i ti \ iimd ii In •> drii I n i nins nrii i* r:i ii \ nit dns rrs( ns di'S serins, 
il 11 n .l pniiil iM‘i'«‘-. .;n i n di' iln |r 11 ti i iMT n\;ir 1 1 'MiiMi I Ins Mindiilns pl’inni- 
p.Mi\ dni|{ il **‘<1 iti f I iins.l j nil I i'( I nil pniil sn I'niilniilnr (In (dinmlinr 

d(* . liHiii 111 I*'... ’nipni'inillN il nr>. iiindnln^, 

Il I* .1 l.n ill' d‘nh‘ndl'i' li"i priiicipns ijun iiniMi vniiniis d'illdiipinr :iun 
rnlirliniM, di' plii-nnin *i Mii ialdn^, Snil nil nIVnI / ( .r, r, . .. ) iiiin I'luin- 
iMMidnimnn dn~. v.in;ddnH r, -d run iillrilnin ii nns vai’iiiidns 


iln'> Viili'Mi 'i iiii.(|Miian'n^i j'. v, dnn{ Ins iiindulns sniniil rnspnnli- 

vninnnl \ In iiHidnln dn / .*■, r, . Mlnjinndni (oiU il (il Inis 

dn'. lundulr'. \ , /, ,,, nt dc'^ I'uppni’ls iinii^'iiiiiirns yi y i 'j, n(n. Or, 

nil pnn> i lini'iii' nn * inppmls. Hit plulnl Ins iii'cs dn rnt'idn (|ni s‘y 
li MiUi'iil 1‘nidVi iti«“s, dn niiHiinn* ijiin In ninduln dn / i .r, y. "n } 
iu ijiiinii' la plu'^ jMiHidn \alniir pn^^ddn, Ins iinmlinis X, V, /, ... rns* 

Haul in., t nnlln pllJS ^IMIldn Villl'H I' nU (M‘l I n Vidmil' //ll/.iv’//////// 

f|Mn jn dn.Muiin pan lii n,ir;u‘{n('i*,iijjun A pliinnn dnvaiil la rnimlinn 
/ > , V. 3 , ... ; nl jn pisniVi' ; r‘ ijiin la rnni'linli nsl 

dnvnltippaliln nn iiitn sman nMiiver^niiln nnlimiinn siiivaiil ins pnissaiinns 
inM'nndahtt''^ dn i , r, , 3 , ijiiaiid, Ins ntndnins dns varialdns .n,y, c, ... 
nitaiil ly.tiis, nil intlnrinmsa X. V, la iVmnljnu / (.n, ...) rnsln 

IlhJn Mil nMiiinutn pniii' Ins iiindnlns X, V, /. ou pdltl'ilns mdillllns 
plus pnlili di’ nns iiuam*?* Varialdns; y'lprjildrs. daiis In d('‘vidoppnmniil 
dm /X I , V, s;, ... ( sMivant Ins piHssartn(‘s asi'niidaiilns rin .n, )% s, .... 
In n»n‘ili«aniit dn * v '' s'' . . . mIIVi' Hit imiduln inlnrintii* an ijiKilinnl 
ipiXm nlilinitt i<ti .livisant par X'^\ U' iiuiduli' inuxunuiii dn 
/ a', r, 2, . tlnla posi\ si 1*1111 aliriliun a .r, y, s ... dns vidmirs 

riddln^ MH iiMagtiUurK^s dj<id Ins ijiridiilns ... sninnt plu.s pnliLs 
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quo X, Y, Z, ..., Ins (liv(!rs (oriiH's dii <i(^ hi (‘oiiclidii 

/ (,x*, j, 5, odVimnl dns modnins rnspi'c-liviMiHMil iiilrrintirs aiis 
terinns comjspondfuils d’inio foiKdidii d(^H,r|, *Ci ... (in’mi (ihl i(‘iidi‘;i ni 
mull-ipliant lo moduli^ UKixiiiHUn dn /(.r, r., ... i par Ins sdiiiiiins drs 

pi’ogro.ssions ^d'ldninli’iqiins qiii on I pour [tndiiini’s Inmn's riiiiiln r( 

pour raisons Ins rajiporls -I-) Donn, si roii iinplipn, dans In 

dnvnloppninont d(! la piMuninn' ronn-lidii /'(.r, ni'i'lains (('rmns, 

par oxninpln nniix dans Insipuds rn.xposanl. dn .n nsl npal on siipnrintir 
ii /i, rnxposanl. dn y ngai on siipnrinnr a //', I'nxposaiil dn npal nu 
supnriniir fi n", ntc.., rnrrniir ( ' ) (niiniiiisn sj‘ra pins pnliln ijun la sdiiimn 
dcs tnrinns norrnspondaiils d(i la sn,coiidn IVaidinn, nl par nutismiunnl 
inrnriniirn an [irodnil, dn, A/(.'r, ,r, par Ins ri'slns dns pni- 

grcssionsgnoinniiaijnns ni-dnssns niniil ioniinns. 

Obsnrvons onnorn ({ii’aprns avidr dnlnriniiH'* nn I’diinlhMi dn \, \ , 
tinn siipisrinairn. an iM‘sln dn la snrin (jtii rnprnsnnln In dnvnidp|ii'-' 

innnl, (In V, . . . ) snivanl, Ins pnissannns asnnndanij's dn d*, r, 

Zf on dnvra nlioisir X, Y, Z, ... dn niaiiinn^ a rnndrn nnlln liniiln la 
plus pnliln possihin. 

Si 1 on vonlail, ohinnir unn. lindln, snpni'innrn ii la soiiiiiin dns iinMlnlns 
dos toriuns (pii, dans In drivnloppninnnl dn ./'(.r.psi:, ... i, ollVnnt iiri 
d(igrn (igal on supc'iriniir ii //, n*ns(.-n-dirn dns Irrinns dans Instjiinls Ic-i 
oxposanLsdci .‘o, }■, 5 , ... olliauit nun son nun I'lgaln on snpnrinnrn a //, 
il siiffiraildn (duindinr nun limiln supj'srininai an i'(»s(n dn hi smin (|iii 
repi-nsoiUn In dnYnloppnnioiil, dn /(aa;. ay, a^, ...) snivajil In^ pnis^ 
sancns asiicndanlns dn a, n(. (hi posnr, dans nail In lindlii, a j , 

Lns principos quii nous vnnoiis d'niahlir s'appli(jninit Irt'S I'anilnniniil 
auxs6rins quiiHipn'isnnlnnt hts diivnloppiiiuniils dns r.nj.niinis nspii.. 
cites (runo ou dn plnsinnrs variahhis, (jt loiiniissnni. pmir niN snrins. 
non soulemnntd(isr(‘glesg(!n('!ral(is(ln (ionvnrgnnnn, mais nimorn dns 

(•) Lors(i«o I08 lonnos sonl rebels. I’orronr ainsurci la 

numor.qao a loar som,no. Lorsrin'ilB ,!nvioa.a,.nt l..u.«inain.. lo m.uh.l. .In nlal' nl'.no 
sommo pent sorvir u mosni’or I’orrour {iaiii Ii 
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iiniilfs suiMTi.'iiics ;iiis iii(i(lulns (l(>s inriiK's o( aux nmuirs 

' ‘’iiHiM'l (jiiiuitl 1)11 siMili'iMrnl iiii iioiiilinMln 

<‘ii iii';:;l ij;i'anl (oiH li’s aiilnis, iNiiir (''|('.ti(li‘() I'applidaiioii dcs 
inrnir); prim ipcs :tii\ si'i'ii'S (|iii I'l'pri'sciiloiil l(‘s davt-loppammUs (runi! 

"'J '!'■ inipliciins par iitia ou plusiours 

)Mj Hill i nil s ii I ri i| II I's mi (raiisriMiilaiili'S, il sitl'lil iroiisarviH' ([ii'aii 
\‘'i'lii ill’ la liirimili' ilr I .ai^ranpr, cl ilrs Ini’iiiiilas aiiaioj^uas (jiii sa 
iIimI II isi’iii ilii r.ilnil ill's ri’suliis, las analliaiaiils das I(M'mi(*s ^aiiai'aiix 
tliiM’^ i-i's uit'iiic'. Hi-i ii’s paiivani r'lra, aiiniina dans las sarias da Taylor 
mi da Alai'laii I'l II , a\ pi'imr^ an iimyaii das darivai'S das diyars oi'dri'/S da 
amijiiiii’'' rmialtiim., al ((ii'aii amisaipiana.a la dalai'iiiiiialiiiii da, liiniias 
sii pariaiij i's aii\ iiiimIuIcm das lariiias {,,o'’iiai'aiix I'l aiix raslas di^s sarias 
paiil alra I'adiiila a la dalarniiiial imi das iiindiilas tUdA'inut da cas 
manias rmniiims. On pmirra dmia alalilir pour las sai'ias proposaas 
das n-^lav, da amivarf,p‘naa, at Irmivar das liniilas supariauras aux 
lasli's das srrias, mi jdiilnl ii liMirs iiniihilas, La saiila, fjiiaslioii ijiii 
raslara indaaisa sera da savnir si las sai'ias, siipposaas (a)nvarp;an(as, 
mil idlari ivaniani pitur smnnias las rmn’liinis iiiipiiailas donl, la diWa- 
liippaniaiil las a pi'tidnilas. Or, mi prill, s'apjinvar, pour rasoudra 
aalla t[nas(iim. snr das pnipnsilimis ^atiaralas sajiililaldas a ladlas qua 
ja vais atimiaar : 


runnu 'll 1. ,S///i/u>u)//v ijit'itiH' J'oni'iinn itnjiliidU'. u th ia miriahkx 

smf iliUt'Vinittrf* pur mir nfttuUun df^rhrif^iw on transrendantc.^ (fudk st‘. 
rtuhi!i\r it jnmr ////a rttlmr nttlfr tlr a*, vt tjuv Pnn ail ddvodoppd r.eUe 
fattrliim uuplivih' m unr va/’/a onhtinm sumint ks pm'smnm asceti- 
d(i flit s dr j' pttr ht fitnauh’ th dtudaiirin, dr fji^^rauj^r^ cKu, on, cii (/at 
rrvirffi tut ifiiai*', par tti uirthodr tlrs rorfhrirnis ludc.lrrinitu'S, Ldsomnia 
tir t nir srtir rtprhrnirrii (a fonriton. a, si lavtde.ur dual est tellemo.nt 
rittadr tptr. A# sriir rittiil rofirrvprfitv, lit fatu'.iiofi e vplicitc dr. <v rt u (]Ui 
rttfislilur ir prrfiurr mrfida'r r(r I npintton don/irr .soil (dlr~nidf)tr d(ivr~ 
iappaldr ra nnr \iUif* f'ofivn'i^riifr ofdoniirr siiivaiii (rs piussaurrs cisccii- 
itaalrs dr la tutriahh j* r! dr hi dijjrrrnrr u — //„. 
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Tiikoukmk IL — Sitpfwsons (fiw j)l((si(;urx f(>n<'(i(>ns inipdcilcs //, r, ir, ... 
de (dmieiU'S varidblcs .r, ... soirnl ddfcnnuKU'S fnir nt(c ati phtsivurs 

(’(putliom al^ilhrujim on (nuiscc/nhuilos, (fn'vflcs so m/msioU <) //„, r„, 
... pour dos D(dciirs nidios do .r, y, c., ..., rt (pum oil dovtdoppo ors 
fonctions iinpHoilos on s(h'lcs ordoniioos siuvonl (os pinssittou's (tsooiHlnnlos 
dox, y,z^ ... p(fr los fornudos do i]l(ir.la((nn, do Lopronpr, of<\^oo,<'o 
qai mdonl ail nuhm\ par la niolhodo dos oooflioioiits (ndoton}anos, I, i s 
S07nm(!S do cos son' os I'opfesonloront I os ra/oias do //, r, u', si ios 
valours do :i, ... son! lollontofU ohotsios quo^ Ios sbn'os riant ninoor- 

p'onlos^ Ios fonotums or, pH nit os do ..., r, w ipii on/isti- 

luenl Ios promiors inonthros dos oipiaiians donaoos, sidont ollos-nnbnos 
ddveloppahlos on sdrios oonvor^onlos ardanndos snivant Ios paissanros 
ascend anios dcs rariahlos y, s, ... ot dos dijj'dronoos //—>//„, r r,*, 
(T' " w 

Pour (lAm(ml,n!i' (m^s propu.Kil ions, i! suflll rvidcniimnil il'olisi'i'vcr 
({un, si I(;s {lOinlilJoiis rnininn'nis (') soul, rnniplins, Ins jin'jiM<*rs 
iii(inil)r(;s (Lis (MjunlioMs donin’ics, :inr(’'s Ics suhslirnliniis dns vnhnir.s 

^n'niiM'idi.is d(i ii — n„, n' tr,,, .... scrnnl nniitini dns snrics (’(in'- 

V(n’(^onL(!s ni’dniun'ios siiiviint Ins jmissiuKn's usncndiinlrs dn .r, 

nt (jii(.i, dans (Uis siirnjs cniivnr^milos, In nnnriininiil dn nliar]nn Im'irin 

sot’u idnnii((nnn)nnl mil. 

All siii'plus, suns In Hnnoui's dn nns iirnpnsiliniis, nl nii s’{i|j|myitii( 
siir dns Cormiilns (inn roui'iiit In culniil dns rnsidns, nn pniil nialilir 
dIrn(ilninnnL dns rnj^lns di{i(nns dn rninuiainn sun la nnnvnr^nninn dns 
si'i'ins (jui roprnsnntniU Ins di'ivnlnppnniniils d((s rnnniinns inipliciln.s, nl 
sur la lixulJon dns liinilns siipi'si’iniirns aux iimdiilns dns rnslns (jui 
(joinphUoiiL Ins stjrins. 

(') Aiix condilionfl rtiionct^us (iiuiH liw lliAoi'iiinns I, II, 111, i| nmvinul dVn ajmiitir min 
sniis liuiiiollo ROrt liaioroiiioK iHiurnikiiil (jiKilquiifois ilovftiiir iiinxiiiUs. LiMln rmufilimi nsl 
(|uo clmciino ilns H(^i'ic8, iiun I’on hii|)|iosi) (iinivoipmlns, no oosso |ii(s ilVuro I'mivniymiln, 
(liamd on rom|»l«co sos dilMronia lormoa imr loin’s vnlotu'.s iiiiinr!i'ii|uoH, mi pliiH ^UMinriiln- 
inoiil pur lours niodiilos {voir Ios Mnttnds nmlyliiiurs, p. ')(i ot ni) (« ). 


{") (Hnvrn <lc (Suiclii/, a* O^rio, I, .\, j), ci« iai|. 



i*:’r sun lk calcdi: dks limitks. 
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Li’s |)ro|)nsi I ions ('.!-'(l(‘ssiis iik'hI ioniKo's pioivniii cnooro otrc 
I ol.oiuliK's ;ni f.;is ou his rniit^Moiis iiiiplicJtos sorait'iit deter- 
iiiiiii'es [liir des ('(jiialinns anx dilleiaMiees liinVs on inliniinent 
pel ill's, tin aiix dillerenci's parl ielli's, ou aux dlllen’iK’i'S nu'dei's. Ainsi, 
I'M pai'lieulier, on poui'ra etionei'r li' Iheoreiue suivanl : 


IN. - Saivnl dondres lilusirurs ('(jualions dijfcjr.nlielks 
simull<(if<‘('s ('nlr(' la variah/r .r, das fanrti(\ns inconnaas ... da 

rat, la rfiradda,, at fears da'ivaas da. divars onlras y\ s', y Sa.p- 

pasdits d (u/faia's i/ua pa/' la //aUhada das aoajfwiaiits indaler/rdnds on ail 
fl/rafappd Y, s, ... a/i sdn'as onion naas s/dn/nl fas paissanaes asaendanlcs 
da .r. Las .vn,v////e.v da r.as sd/ias /'apadsanlaronl fas raloi/rs ^^dnd/'afas de 
p', .... si It/ /dtlr/tr da .i' ast laflanianl adioisia y//e, fas sd/'ias do/il 

if s'i/<pt,, at pt/r s/dta aallas tp/i /'ap/'dsantai'o/il las dd/'wdas da y,, s, ...» 
dlant r’o//(Y7y^>7v//e.v, las fonalioi/s a.A'pUailas da s, s', 

tp/i ao/istil//i‘(/l las p/'a//iia/'s (/lat/ih/rs das d/jualions donndas, sola /it alias-' 
nidn/as tldaalopp/d/las an sdrias f.vi//er7*^'f7//e,v o/'/lonndas s//ivant las pids~ 
sanaas asarntlanlas da a', at das difj'dranaas /pi' on ohtia/it an /'al/'anchant 
das rafaa/'s ”/v/e'/7//e.v da s, ..., y' , s', ... leu/'s valears i.ni- 
tialas aorraspond/tnlas i/ tv ‘ : o. 


Je n’ai pii i|ii’indiquei' rapidiniietil (jmdiHH?s-uns di's priiieipaiix 
I'esiillals i'oii(enns dans le iMetiKiire qin* j'ai rhotuieni' d(^ present or ii 
r.Aeademie. (le Meinnire ri'nl'erine. I'lienre : i" inn^ (lieorie. de la 
variation des eonslanles arliilraires ( ' ). plus ^MUieride. el li qii(d(iue.s 
epards jdiis simple (]n(' eelles i|ui se tronvi'iit expesees dans les 
.Meinoiri'S de. MM. lai^rant^islaiplaei'el Poisson; e/'di^s inteti’rales delinies 
pi'opri^s II represenler, dans le developpeineiil e.uiiuu de, la (oiielion 11, 
le eoeriieienl du sinus on du eosimis (Pun anti;le, donin'j ; 3" des lor* 


U.ins lilt Mi’-muim |in''S(‘Hir! a I'lnsliliU, M. Oslmi^radski s’liliiil missi occniit) do In 
\m lalinii (It'S aniiHlanlos iirliitniirrs, id it avail ap|ilitiuo, a oo qua jo crois, iino formulo 
do M. I'lmi'irr I'l lu r.Mnvnishiii das loniios uni oomitiisont lo diWoloppomonl do In fonft- 
litMi U eii iiUa^odas ddllnii's; luais. n'nynnt (|u'iiii suiivouii’ iiotiriis do co Mdinoiro, Loot 

pin jp pills dim ioi, aVsl ipio, dans la ras nil ipioliiiios-unos do hos funimloH ooinci- 

dondoiiL aver i|Uolqui'S‘UiH‘8 diH inioiiiios, ja no prdlonds on miciino innnioro Ini oonloslor 
lu pi'iiu'iK'. 

OKut’trt itr S,U,UXI1, ^ 
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mules (i’intorpolalion ((ui sorv(uil l\ dehM’iuiner line I'diH'l ion eiilir're dc 
sin:f;etde cos qiuind on connail, iin noinhn' snClisanI di' vnlnirs 

particuliiu'os de colte nieiiK^ ronction ; /|" plnsieiirs devidoppr 

nouveaux dejla ronclion U, avm: des ronniiles propi'os non siMilcintMil 
a (oiirnir los terincs ^eni'u’aux dc c-cs devidoppenienis, ntais eiirnf e ;i 
dcLerininer les liinilijs des ei’iTurs cominiscs qiiaiid on I’.onservi* si'iilr- 
moiit corlains lormos on no^lij^uoinl. Ions conx (|iii los siiivont, Jo 
moniro aussi dans quids oas l*un dii oiis (h’(vo|oppoin(’nls doil Alio 
employe di; proloroiic,o a i aiilro. Ainsi, I'li parlionltin', si idn di'iiinndo 
les perinrbations pr()dni(,os dans lo nioiivoinonl d'nno plandlo par iiiio 
aiilro planete, sitiioeii tros pouprosii la inoiiio dislaiioo dii Soloil quo i;t 
premiere, le.ddvidoppenienl, oinpioyd jnsqn’iid par los aslronoiiios 
devra ctre rejele, o(, il (ainlra liii sulislilnor iin dos aiilros dovoliiji(io- 
meiUs ci-dessus iniMiIionnds. On devra (l(ino roomirir ii oos noiivoniix 
d6ve)oppemen(.s dans la (liooi’ie di's peliles plaitolos, qiiand on rm’hor- 
oheralos ine^niiites qiii depondoiil do lours allraolinns ninliiollos. 

All resto, SI rAoadeniio alJaidn^ quolipio prix aiix Iraviinx doiii jo 
viensderenlreloniisjepiinrraisoiispoii di> (omps Ini ollrir d’aiilros 
Memoires dans lesqiiois jo monirerai d’nno part mnniiionl on j.oiil 
appliquer lo oalcul des residns ii la tlienrie dit dovelnppenienl tios 
fonetjons implicites, iM d(» rantre immineni nn pen! s’assni-er do la 
converfjeiiee des series qni repri'isenlenl les inle;,n'al('s des eqiia(l..iiH 
ddlereiilielles lineaires on non lineaires, el (ixor les limilos stiporion I'os 
aux modules des resles qui eornpIMent ees nieines siudes. 


roiniui.HS I'oau i.ii di^vhi.oim'kmi'ni' 


IlllH I'ONeTlMNS l!M Sl-IUlIS. 


Oalcul dos It mites ('), 


Soicnf,/nin arc rmd oL n iin nninbre entier, On 
sant n o, 


(rniivei’a, on sup|Mi~ 



0) Lo M6moii'o qu'on va lire ost uno pni'iio do colul 


qui ii hiS liiliognqiliin I’l Turin 



irr SlIU Lie CALCIIL DKS LIMl'I'ieS. 


r(,, ('ll Slij)[)(lSnMl // : : (), 

/*" 

(•0 / ;>,TC. 

Sdil (l(‘ jtliis 

’ /(■^■) ■ ■ '^l ’i* -I- - H 


uiK^ roiii'lion (’iilirrc. dr la 

iinr vahuir inia^diiairr ;v i 


vai'iald('. Si I'un alirihur l\ variahhi 
loiil, Ir iiiDiInli' soil, \, (oi sortc, (ju’on ail 


. Xt-r/ 


on lirrra drs I’ormulrs i ) o(, 


on aura dour, 
(•i) 




t//t aTTN^ii 




II (^sl (railli'iii’s I'aoilo (rnlcndrr la rortnulc. (3) an cas m'l /(.r) 
d'oli'i' niH' i'onrlion onlirre, dr x, Ln rllrl, on a ^rnrralriuriil, 


(U*SS(‘, 


1 "tD, ,/(,/!)• 

0)‘, si Ton inlr;^i‘r l(‘s driiN: iiu'iubrrs d(* l’r(|nalion prrrrdontr. : i“ par 
rapporl It \ td a parlir dr. X : : o; par rapporl it j) rntrr l(»s liniiLis 


t'h iK.'lv.. Nous In I'nin'utlaistiiis iisi lol qii'il ii ^In piihlit'^ a ciULn i^poqnis Si’iiinmmil, duns 
I'diinai'd d(H cniirliiinns snti.s Itmcpinllns siil>sisU\ In fnrniuin ('t)nl, pur siiiln, dans los 
dniiiinns lilts llidnrninns |[, III nt VII, antis uvnns ni'it dnvnir, par In laisnn ipin tuiiis nvoiis 
dnji’i iiidiipidn iiillnnrs (nn/V, ilans In Toiiio I dn nnl Otivnij^o, la lln do )a Nolo Sur 
i//M‘ niHtuimix <l{ll\\mtUv.Uvx (h's nwnvtxwnts phimHairos, p. ill/) ("). ninii- 
llnniinr, tivnn Ins fnimUons /(.r)i J)i <’IpM It'''*’-"* ddrivons du prmriiyr ordro,^ ol iijon-' 
Inr nil nniismpiminn an lovlo ilii Mninoirn lillinanipliil't (pudtpins mols tpio nnns avons 
piruids niilrn purninlii'tsns. Du plus, pour simplillur Ins iiniailons, iimis ddsianoiis souvonl, 
(•nmiiiminiiH I'avniis fail thins pln.simirs o.irnopslnnnos, |os d6riv(ios irnun fonclitm min' 
liviis a divni’si'S variiiltlns .r,.r, . . . ,/i, i\ raiilo dos lollms caraulfivlsliquos D.^, Dj, D^,, 
on iSrinviiiil, par n\niiipln, 

an lion tie , 


(H) tlviM'/rv ‘le t'tiin'fi}/, a* mb Jit, 1 . XI, |». 5 t). 
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y; ~ — t:, y; = t: ; ct si Ton suppose quo la ronction de X et de y;, la'pi'o- 
senteo par/ (,x‘), reste finie el contiiuio (avee sa ddrivee), qncl ((iio 
soit/>, pour la valeur aUribuee a X et pour line valeur plus pia.ilo, on 
retrouvora precisemeiil la I’ormulo (3). 

D’auire part, coiniue on a dx — xdp \l ~ r, si les roriclions ddidvees 
r i f" y " ■> restont eilos-rnouios finies et eoiitiniies 

pour la valeur attribuee a X et pour des valours plus petitos, il suriira 
d’appli((uer rintbgratiou par parties a rintegrale 


rm.„. 

pour en coucluro 

et par suite 




Oil, on vertu de la formulo (3), 


( 4 ) 


-L. 

-i’'' I .a.S . . .// 


Si lafonction f[x) s’evauouit pour une valour nullo de ,x’, rbqna- 
Lion (3) donnera simpicmont 

f f{x)dp^o, 

Des formules (3), (/|), (5) on pout aiseyiiont doduire, comme on va 
le voir, cel les qui serveut a dovcioppor unq fo action explicito ou 
implicite de la variable :<? en une serie ordonnec suivant les puissances 
ascendantes de cette variable. 

Si, dans la forniule (5), on re m pi ace f{x) parle produit 


00 — X 



K'l' sun 1 ,K CAI.CIIL DKS IJMITKS. (M 

.»* r>l;iiii dillV'l’clil (l)‘ .r, cl \v nii)(liil(' <1(5 x itilci‘i(5nr a X, on cn ('on- 
cliii'a 


,7’ .C 

,7‘ ,7- 




’> " • wnjXx). 


r'' "> fT> '<{ 

cl par siiilc mi rclrmivcra lii ronmilc (5(>nnu(‘ 

■'I''./ 55 , 1, ‘ 

1/cijiiatimi ( (i ) siippf>s(‘, c()iniiH5 1(5S cijiiiitians (.1) oL (i)), (|U(5 la 
rmiclloii lie \ <‘l (Ic p n‘pi’(>scnltM5 par/ (a’) rcstc (hue rl, conlinn(5 pour 
la valcur allriluici* a \ cl pmir drs valcurs plus pclil.cs. 

Cmniiic Ic rapport; - (5 hI la somiiih 5 do la projvr(5ssion j'coinc- 

' ‘ ,1- .r 

I ri(|(ii‘ 


t , 


.C .1' 


.r .r 


(|iji iisl l(iiijiiiirs I'liiivni'KiMiliN liuil i|Mi^ li' iiiiiihiln ill) .'I! I'DsU^ inliii’ii)iir 
„,i iiiiiiliili' X ili‘ 'V. il siiil ill) 111 I'liriniili) (d) i|iii),/'(i !0 sill'll ili’iviiliip- 
|iiilili' iMi Hill' si'i'li' iinliiiiiii'‘i' siiiviiiil Ids |iiiissiiiii)i)s iisi'.iiniliiiilDS ili).i;, 
si Id iiidiIiiId iId Iii viiriiilili' i'Di'IId mi iiiiiiKiiiiiii'i) in diihski'vii iiiid viiliiiii- 
Ill'll Ill) linin' liii|iii'llii 111 I'liiiiilimi ./'C-.') (mi sii iliii'lviin iln 

lll'DIuil'l' m'.ll'D ) DI'SSIl ll'r'll'll lillil) 111 DlllllillllC. Ailisi, 111! lllll'Ul'.llllIll', 

puistjuc Ics I'lUH’limis 

c(js.r, siii.c, c, c ()s( I ■ '.»■’), ... 

( dI Ii'UI's ili''i'ivi'ii'S ilii iii'iHiiii'i' Iii'ili'ii ) I'll liiissiml jiiniiiis il'iilrn IIiuds i'I' 

Ill'S I'miiilimis Hiii'iiiil liiiijmii's iliivi'liiiiimliliis iiii siiriiis coii- 

vi'i'Ki'iili's ’'IIS siiiviiiit Ins iiiiissiiiiiiiis iisciiiiiliinlns ill) x. 

All nmili'iiii'ii, Ids riiiii'limis 


(I DD-I', . 


,1.' 


t - \/ i — . 

,|,ii, Im'siiii'.m uKi'ihiii) il linn '•iilniii' iiiiiii<iiiiiii'n 'In 'n l'»‘'""‘ 



02 SUIl LA MKCWUM !•; CLI.l SI l: 

(U!ss(!nl (ilVdC, hull's ilrrivi’is dii iirruiifr »u i d’t li i' (mu. linn . mu 
( imu’s ihi .r, iiii iiM)iiM'ii( nil Ic iiukIiiIi' \ dt'N mmI 'uuii .1 t. mimuI . lu 

hlilllUIHUll iii’!Vuln|l[»Ji!>h’S lUI Scrii’S ffm V(‘i<;r|l( i'*' m tlninn'i- . Ml V ,) III h > 
|Kliss}iii(U'S iisiu'inhinli's dr III v;tri;iMt‘ .r, *>i Li>.drMi it-.-li, ..u 
nairr (l(^ r oHVr iiti m<idiilr inlrrintr n tu.M ■ i-ih-i, immukuiI 

drvrtlir lO (Irviriidruiil rii rllrl divrr;;rii(r»s u h* nu'dnh- d*' 1 -uu }«.«■* i- 
i'tinilr. Ladiii, rniiiiur Irs ruiirlinir. 

I 1 

i" • ’ 

f’ , . ’ , rn'> ( • 


drviriiiHUil ilisruiilinurs |iMtir nnr vjiIiuu' nnlh- dr r. j.,!) wjnr(,j 
l(ir.st|iir Ir iiinduh* dr .i- rsl Ir jdns (hUiI |tH .‘uLh , t jh' . ur 
jaiiilds drvr|n{)|i!l Idr s ril srrirs riMj\rif;i'ii!i''i Mi.Inniu <"• nn.ujii ir 
j)iiissaiir,rs asrriidaitlrs dr .r. 

II sitil rni’iirr dr la j’Mi’iiiidr ( li Hjur, dati<^ Ir «ir^r)Mj.|,rriM ul ^ t . 
siiivjuil li'S jiliissaiirrs ;rxrriidati(rsdr 1 , Ir (rnur urtul a ja 


(7) 


.1'^’ ' 1 , r i 


Done, l(il'si|iir la hinriion fi.n mu.i drvr|M|,j, ,Lir .n -mr ..uu..- 
}i[riiLr m'lhiiiiirr stiivuiil trs iiin^'-aiirrn a a riidaul* < nL > , «tiu 




/( 1 /(»M j 


r : M : 


(uiiirot’mi’uiirnl an llirtirrmr dr Miirlaiuin, 

U' , . 

viil.n.r 

'I'miiri nn y r,ui viii'i,.,' I'umkI,. /, s.n- .'hi, (. i, 

'I" I" M iiM 


(!i) 


( i AyA .» I, 


(') (Idiiiinolo iiiotluhi iju Id ,r > » r . , , 

lll(Jl)lltC‘( lln r 1' * »■ '1 r '• J ji R.ftvhi rjn » 

iir.iMKun {io .r, ) t 3, . , , ( ivnr Ihd A ./x w , 



i 1 m i; i,i: ca i.cim. n i:s m m rr i;s . 


*' 'lii'f ;hi h’l iiu' )lr III jii'itun'ssiim ,;;(Miiiu'ti’i(|ii(' (|i)i a 

|HMir snliillii' 

. \ /; v I. 




'll' . i>' <li‘ t'l'lli' ihpi^ii' I’iij ut‘, sin'iir 


\ ' 'i \ 


\/i'' 


>ti i ji.i'i )t' I ,( Ir tir la .fi ll' I'M 11 vi‘ I ■' «jiM I'l' |i rr'<!'H 1 1 * li* <lr\rlnj)" 

|H‘nirMl 'If / < I I, 0(1 |iiiiii'i ail I'lii'Mi f ari iMM' a la iiii'iiii' I'uin'liisinii dr 
la man in I' ‘iiu a ii( r , 

Oil a -j I'lH’i a l«' I Ml' 11 1 

I O I ’ 

:t I ■ . I ' ’ I ' M <' >' I 

l*ai Miilr, ia (mi itmir 1 h t tintinn a 

/ < ) j ^ (HI 


Dmim If If .iii'df la (i i ir ilf Ma' lanrin |irM|Mhi4**‘' jli aju'aM /j"'"’ tri nn' 


, 1 In 1 > ■ 



s I-* , (f.V.aitii! »- 1 j!v..ij.5( li .) (a'hUuM M i'. JM! 'J'i U »■• ’i I 'Ml‘1 iminlif*', 

f. 1 •, ?»| 1 1 . Ii 

|| !( Ii/Mvt ' Si . , . > S'ljl.s il ■: n < i * jl J 

j«j!r(»iiita is- jivOm! ''m'” n-t l> n jcM s»- jil**** »|Hi* m».i > laiitfiti 

,.»i‘ i"M r.dsi s- si'iaiM': !ii>i a ^ in?«- »i v .. it, .* /> -< tn , I'-; jt/ir rp>ll>ii'l|f|i<(|] ia> 

i|.|ij» "sasiA gi;*i!!i.ii.i stojiH suk? iirailf iiaj-na'ii 1 ) 3 f au ijniaijsisil ii|n »<!i f)aii'l|l lat p|i\iMaitt |f(it‘ 

;fv ^ it i I -1 .'4 ■■ irlii jHniSii' JiM! >sH'’ ('3"^ Ms iAjiIm sSm 7 i oK an 

iO» 4})fiC*-a.s(4 ai ■ '1;,. .ij a j ■ ^ ‘h •*' S 1 
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sora 

( 19 ,) 


1 

:^7r 






Or, io modulo do la foil ol ion roiilmain^i^ sons l(( si^^ni' ^ dans I iiih* 

gralo (i 2) diani, inldrioiira 1 ’ox press ion (r 1), il os( tdair <|n’on |ionrni 
on dire aiilant do riiiLdp;i‘al(! nidiiio, 

Eti rdsumaril CO (|n’oii vioaitdii dii'o,, on (tl)(i(ni( la proposition siii“ 
van 1.0 : 


TiiootikmkI. — La foticlion y'(-c) sera e/cVc/o/ya’/A/r jxir A/ /'nrntnlt' 
(leMaclauvin en luia sdric cofiwrptai/a ordaiuuH'. siu'vnnl Ics jut ts^ianns 
ascendanles de a;, si le modido de la variahlr rroUc. au inat^inair** .r nt/i- 
serve mic imleur inferieare a rellv /jo///' laffuvile la fourlinn ( an sa 
(lerivee da premier ordrei) r.cssc d' dire Jiinc vl van dr air, Sairat \ rvHv 
derniere valeui\ oa une valear plus pedie, vl ivanv iwprvssiaa inui t^imdrr 
(pdoffrele module X. Les modules du Ivrmv. p^vnend vl da rrstr dr lit 
serie de Maclauriu seront respeclwemenl injerivars amv modules 1/ a irntar 
general et du reste de la. progression peomelri<iui‘ tpd a pour soratfir 

(■ 3 ) 


par conseque/U au lerme gendralvl an roxte de la progression gnuud- 
InquG qui a pour somme r expression (lo), ? dvsign anilr modtiiv dv 


Do memo, si 
variables a/, xj, 
a cos variables, 


Tf)!! (Idsi^OK^ [)ar ) niir roni'linn »los 

. par ,r, y, . . . dt‘s valours ima^dnairos a(f rifnidos 
par X, Y, Z, ... los niodnb's do ./■, )', ?) ol p;ir 
la litnilo du modnb; iU\ /(;r,pv^ ...), o’osr-uMliro 


la plus grande valour ([uo on modulo, puisso, a/njudrir ({uaiid on v I'nit 
varier los rapport, s imaginairos y-j ••■s sans (‘baiigor .\, V, Z, 
on dtablira facilomont la pro[)osi(J(Hi siiivaiilo : 


Tinioiu^MH II. -- Lafonc(ionf(x, y,z, .,. )sera dMoppaldr, par la 
formulede Maclaunn etendue au cas de plusieurs variables^ rn uttr srrir 
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(if) 


» 


<>rilt>n/(n' sia'v<{/(( Ics pi/ixsa/it'ds dsvvndantvs de .v, 
si Irs nitididrs drs tun'iff/dt's rirllt's oil imapinairrs d', y, nofiservcnt 
drs ndnirs iitjrriruivs a cvKes pour lostjueilcs lu fonviion {ou. I'unv dr srs 
iho'irrrs du prnnirr ordrr)(U‘SS(’ <r(‘lrr Jluir rt ronliiutr,Si}(eu(\, Y,Z, ... 
rrs drruin'rs rtdnirs ou tlrs ru/rurs plus priitrs; r/ .r, y, s, ... das 
r.vpn'ssious ituu}.^iuuir(‘s tjui o(Jratil pour modu/rs X,A',Z, .... Las 
nuululrs du irrmr ip'urnd vl du rrslv dr la sdrir rn (jursliun seronl 
rrsprvtivrmrnl in/nirurs uirr nuHhdrs du (rriur prnrnd. lU du rrsf.r dr lu 
svrir (pa a pour souuur Ir produtl 


< I 1 i 


- V ■ r / 


• - • A /(./', . . ,), 


pur musnptrttf utt Irrinr panihud r( uu rrsta dr lu srrir f/ui a pour 


sonunr 


( I ft ) 



\:r:i 


/. 


AA.r, .r, 




7j, I’ rtunt las fnodalrs tlr ,r, v, s 

Ti'llt's sniil li's jirojinsiliniis tpii. ihiiis In n.alc.ul (l(‘s liiiiitns, snrvoiil 
(In lijisn :i lit llit'iirit' dll di'vtdttpin'iiM'nl tins rnnr.lions (5\|ilitdlt‘s triino 
nii til' |ilusit'in’s vjii'iiihli's .t', .r, ..., snivtiiil li^s ptiissiiiKH's asc-on- 

tlimli's di' tdisnrvmis an rnsit^ (jiin lt( llii'toi’rini; 1 ptuil-adva 

iippliipin iinntit' an ilnvi'luppi'iniuil dt's I’lnicrinns d(( plusinni’H variiddtis; 
car, pinirdrvi'ltippnr /'(.r,_y, ... ) snivaiii Ins pnissnnnns asconilanlns 

tie .r, 1 % ...I il snriil tlt^ dcvi'inpinu’, snivaid, It'S pnissanotis asctni- 

dailies dt' a, lu Itinelinn 

/(r/.c, CO', . . .) 

Mil ineint^ hi snivitiile 

/(a^.c, Cfj‘" z, . . 


k\k\ ... el aid th‘s nmiilin's eiilitn’.s tjiiel(M)ii((n<^s, ol; do pnser onsnito 
a 1 . I'hi npnruid ile. eeile nianiere, tin prnnveni sans pidne (fnn, si 
ihiiis h: .II' / (■'■.. 1'' =1 I.SI'IMCH Iii:i loa 

I'xp.isuhls //, II, ... ill. =. vi'.i'iliuiil; 111 i!(in(lillim 

/;/ n” Id It 


( iCt ) 


Oixtunm th S. 11 , i. Ml. 
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{h (‘taut iin iioinbre eiilicr rloniie), rfii'i’eui* cominiso on lo niocliilo cl(‘ 
la somnio des termes negliges no depassera pas 

( ' 7 ) I) ^ 

A designanUe module de a, et ce module oLaiU supericur ii J’lmite, 
mais cliolsi de maniere que la fonction 

/({y.^\T, 7J‘'y, yJ"z, . . .) 

reste finie et continue pour ce meme module de a ou pourdes nintliiles 
plus petits. Dans le cas ou Ics nombrcs /*, k'\ ... se rediiiseni a 

1 unite, la condition (i6) donno simplemeiU 

( ’ ^ ) « + /C -e -H . . . i A , 

et rcxpression (17) se reduit elle-meme a 


AV‘-t(A «^, . . .)• 


La determination de limites sup^rioures aux restes des serioM qiii 
representont les developpemeiUs des t'oiictions explicites se (.rouvi- 
reduite, par les tlicoremes I et II, ii la determinatieii des (|iiaii(,i(,()s ile 


la forme 


On poiirrait merae ii ces quantitos on aubstitiier d’autres qiii suraimit 
ev.demmcnt plus grandes. Or, ii estgeneraloment facile de deterniiiHu' 
ou^ OS valeurs exaotes des expressions ( ao), ou ilii moins des noi.ilinw 

quisurpassentcesvaleiirs. Ainsi, paroxomplo, si I'on designe .uirrt 

une quantile positive et par e la base des logaritiunes iiiqxirions, en 

prenant successivementpour/(a-) les fonctions 


ax, 





I'^r siiu M’, cAr.cii!. dks i.iMcrKS. 07 

on lrouvf‘i'U 

I A((/ I- >r) ■' A(r/ .r) a -h X, 

CO 

I A : \r ;• \ i'' ■ ' ■ 

I \<r' \t/ o \ /r '' 0 ^' ' 

iiirini’, I'll jin’iiMiil jXMir /’(.r) ii's ronrliniis 

( I :l: , {i:(:.r) ", 

('( sii|»jins:inl \ I, mi Irmivi'i'a 

^ \ A{ l I - .1’ )■' ■ ■ A(l .r)" - :(1 - I- \)", 

( \( I I - ./■ ) “ ; a(i .r) " : (1 X),". 

Si run |in‘Mail /'(.r) siii.r, l(‘ earn'' dii niniluir lin /(.i;) -- sin 
si'rail li' (juai'l lin {rinnnii' 

f.iVnin/' j ,, "'ll/' (Kis \ (',nsy; ). 

Ur il siil'lil (In tairn vai'inr raii}j;l(i /> (‘til.rn Ins liniilns p - t),/}:--, 
|i(inr i|iin nn Irinnnin anijiiinl'n (miles Ins valmirs iju’il poill, rana'voii'; 
I'l, cnninin sa ilnrivni* I'l'lalivn ii /m!s( In jiniiliiil dn HX-siii/j lais/j par 
la dillV'i-nnnn 

r" ' ‘’ill/' r '' ' "'ll /’ sin ( \ nils ji ') 

/i\sin/i A \ n.(is/i ’ 

(|iii I'nsli' Imijmirs pusilivn, pnisijtin la prmninr (anna (‘sl supariniii' nl 
|n sarmid inlariniirii rnnila ( ' ), il as( alair ([iia la nindnla da sin.T; 

nrniira sans anssn. dapnis p o jnsipi’a p- -p Dana Asiii.r sara l(i 

( ‘1 On II nii'onlivniuniU, pmn' (in« vult'iiis ri'sellns do 

<''' f' '* ^ ^ .n' ^ ^ siti.’W 
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modulo do sin a; pour iv ~ X r.? ’'' — X - 1 , (‘ii sui'h* (|u'nii Jiuru 


A sin.*.' 




(28) 


‘ on 11’oiivtM‘a (l<‘ nn'mi' 
A -4 . <. A 


\ OOS.'I’ 


:) 


On aura par suil(‘ 


i'^h) 


j A sin (« it ---••\/(;os- 

^ A ot).s( .7-') — -I---' - \/i;ns'-' 


;osw/ >V'siir</, 


ff ■\ SMlS/, 


Soiout OMOoro c, (T’, ... dos fuiu’-liniis dos variahlos .r, v, : 
ii^ 0, iv, ... 00 ([U(' dovioMiioul //,(’, u\ ... quaud 011 y roiu 
para.', / par;)', c par s, .... On (rmivcu’a 



1 A f 11 :Jt': (' ;J;: tv . . 

,v 

; A n 1 - A v 1 ■ A iv !■ 

(aro 

A(// vtv 

■ ):: 

A // . A 1 * . A t V T 




(a()) j 

1 A ' 'X a A cns 

1 


.... 1*1 

aro .i' 


:r y z 

x’ Y^y/ 


'OoliorolH^ do (juanlitd.s oi^aios on supoi’iniii't's ii 
), il ost utilo do ouiisidt'u'or nuti houIi'IiiouI lor» 
lo.H plus [u^lilos vaiours qiif jiuisscuil ai'tjur* 
“• qiiaud un (ail vai'ior los ruppurts 

.... Concovons (fuo, los plus gran dos valours olaiit luujniir.H 


iiidiqiiiios k l’aid(ulo la curactorisli(juo A, on dosigno los plus [u*(ilo.s u 
I’a'ido do la mftruo oaracU'u'istiquo suivio d’uu aciuuU, uu do AX On 
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I rniivt^’a, (Ml siipposiuil. a posilir, 


(^'7) 


(■'«) 


t'M)) 

(;iu) 


Oil aura 
(:0) 


(■>0 



- a N 

[loiir X < <( 

A'(./-i-:/') 

\>{ii ^ X a 

pour X>u 

I A' (,»/./') 



A 

A'»‘ 

A' A'<? 


A'^/' 

\'n 



\ A'(i 

■i ;.o" 

: A'Cl ,:: (l -X)" 

} 



' ::A'(j (l-|~X) 

• [HUM' X < I 

( A'O 

•l-.r)- 

'* ) 


A' 

sill .r :■ sill \, A' cus.r* 

C.OsX, 



A'( (/ I'ii' . , . ) A' (/ . A' 1 ’ . \ 


raiili 

11 rs 

\ . Af/ (1 , 

A' ii 
} 



r A'i- r ' 

Ac 


y(u 

. * : 1') A' A 1' si 

iV It > A c, 


A'{ f/ 

M ; i' ) : A' Ai/ si 

A' c > A II, 


Supposnnrt i(u’i’i I'aiila (lt‘ lU's diviu'sds luriruiliis on 
par i^Kiunph^ um? limiliJ oKidii mi si^iarimiro a 


vcmillc oaldulor 


,r ' n 


on supposiuif Ai/< X. On trmivm'a smamssivmiimU 


ot 

puis on mi i‘onolnra 

(:«) 


- K A'(.l‘ " u ) 
A'(.v; ■— u) .. \ A//, 


vV 


r . Ar 

// ’ N A u 
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Loi’squ'a I’aido de lbnnnlf.'s so in blab I os ii col I os qui prooodont on a 
dotormiiie los qnanlitos ( 20 ) on dos (jiiaiUiLbs ovidi'.niiuoiil. plus 'p'andos 
ot qu’on peu( loui’ snbstiliier sans inoonvonionl , il coiivionl; doclioisir 
les modules X, Y, Z, . . . dosqncds dbpondmit cos in dm os (|uanli(,ds’, do 
inaniin’o quo loslimitos siipdriouros anx niodnlos dosl.mmios p'dndranx 
dcs series quo Ton considere ot dos rostos (pii coinpletoiil, cos series 
acqiiierenl les plus petites valours possibles. 

Observons encore quo, dans la reoborclio d’uiie I i mite su peri on n win 
modulo du resto qui cornpldto lo ddvoloppisimmi, do/(,r), on peutsiihs- 
tilLier a la formulc (ii) la plus gTando valour (|uo pnisso am|uerit' le 

modulo de la fonction ronrornide sous le signe. j dans I'iiitegrab' ( 12 ), 
e’est-a-dire ia qiiantitd ropresoiUdo par la notalion 


(3^) 


[ — .r) 


/(-) 


En prenant oette derniere quantile, an lieu do la quantite (1 i), pour la 
limite dont il s’agit, on diminuera sonvent la valour de eette liinite, 
attciulu qu’on aura gdneralement 


(35) 






/(■»■) 


t" 


X/'-'tX £) 


F7 


Mais d un au tro cote, lo caleul do cotte inoim^ iiinite devie.ndra plus 
difficile. II senible f[iio pour cotte raison on devra oi'dinaii'emout pre- 
ferer la forinulo (ii) a la formule (34). 

Lorsqu’on a determine la quantile ( 34 ) en fonction de X„ ii eon vient 
dc choisir X de maniere quo eette (pi a utile devieiiiie la [iliis petite 
possible. Aim’s roxprossion (34), considcnaie eomme une valour parti- 
culiore du module do la fonction 


(36) 


a;" 


— a:) 




Ost tout a la fois un maximum maximorinn deee moiluhs rolativenieiU 
iil’angle/;, et un vnmzmum relalivomcnt ii X, on a, (|no nous iivons 
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iiiMiiiiir ihiiis nil ;iiiin> MriiHMi'c \v /no(/ii/c firintu/HiJ i\[' la rmiiMioii (3(5) 
(/•(Mf’. 1 1 ' InitM' \ 111 ,yi'/f till n‘;< (Ir /' hisJil iff) {^'), 

I’niir nil I II I IT r nni’ :i{)|)liriilinii ilcs |)riiiri|i('s <|U(' iiniis vmions (I’nla- 
hlir, |l^l•nnlls 'nnTnr.sivcniriil [Hiiir /’(.r) h'silenix I'niuiiniis 

(I > ■>) 

(| iii , 1‘niniiM' (III Til , 1 11' II \T 111 rf IT (li'\ ('l(i|i jH'i*s i'll sri'h's 
nrilniiiii'C't sii i\ iiiil Irs |iinss:in('t's asi’riMlaiilns (If ,r, la jU'c’iiiiin'(% (|U('I 
i|iii' '.nil ,1'. la Mi’i Miiili’, Inrsijin* li' iiioilulc i|r ,t nsl iiifV'riniir ii 
l.i's t'S|in".-C|Min. ( I I'l (in (li'vii'inlt'onl , |iiiiir J'('i-) r’’. 


cl |mnr / ( .(■ ) t I ! T ) 


( ) 


\nt \i'’ l)(i ' N)"’ 


La jii'cnMicrc ill'"* c\ |ii’cssii)(is ( In ). (’fnisidcrcc cnmiiin IniH'.lidn <1(( X, 
in’i|iiici'l la jilii'* [n'lilc vali'nr inissihlc, lin's((ii'«ni su[i|)(isr X* "//, (H 
illni 'i c\ |n I'siiinii*. M' iTiiiiisclil ii 


f ;Jn> 



linin' Ic** ijiianlih's ( i() mint siijici'tnu’fs aiix inddulns (In 

(mnn general ili^ la "it'ric i[nt iT|in>ciil(' In iIcv(*I(I|ijh’Iii(miI dn (C iiL du 
I’c^li'HiM la ('nin|d('l(^ ■; di-^if^muil In mndiili' d(‘ .n. Pan(ill(;m(MUla|)n!“ 
III ii'ia* ill'"* i‘\ jircHsinii ( 5H ). ciMisidc rcc I'niii iiH* I mud in ti dn X i iua| um i*a 
la jd(i> jicliln viihmr jmsHildn, lnrs((u’nn sii|>iinsni’a X *''l akirs 

Ics c\jirc‘i"*inHs I IH I i|i'\ inidi'niil 

i , K ( ff 

I ‘"i ' ,, ‘ If ' " im ' 'M ni 

Ilniic Ich ijuaiititc'' I I'l) J’nnI dcs liiiiili'S snpt'idnunss mix modules dn 


( M I'iilii.'Cr* itr- ( , «'* M'Vil’* t, lli }(« I*' 
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terme general de la serio qui rcprescnte le doveloppcment do (i +»)■■" 

cUlu reste qui la complete. 

Concevons maintenant que Ton prenne pour /(a;) unc fraction 
rationneile, en sorte qu’on ait 






f(^u) et F(j;) design ant deux ionctions entieros do .r. Soit (ruflloiirs p 
lo phis petit desnomlires p, p', p", ... qtii rcpriiscntont Ics modules 
dos racines de Tequation ■ 

F(.r) = o. 


On con dura dcs principes ci-dossus exposes : F’ quo la Iraetion ration- 
sera doveloppable en uno serie convergente ordoniitjc sui- 

(dC) 

va n tics puissances ascen dan to sde.'T, taut quo lo modulo^ do la variable.u 

sera inferieur a pj 2° que, si Eon atiril)UO a X line valour intiuMiHuliaire 
entre^etp, le reste de la serie oflVira iin module inrdrleur au pro- 
duit _ 

r(.r) 


D’ autre part, com me, en appelant K la valour numevique mi le modulo 
de F(o), on aura 

A <■ PP'P"- ■ ■ 

X (p~-X)(p'--x)(r/~-X)... 

il est dair que le module du reste de la serie sera mi 00 re inferieur an 

rapport _ 

pp'p". . . A r(.r) 

K.X«-‘(X-0(p-X)(p'- X)(p"-~X)... 

Parmi les valeurs qu*on pent attribucr li X, il serait difficile doealeuler 
cdlc qui fournit le minunum du rapport dout il s’agit, on nudnij In 
maximum du produit 

X"~HX~ 0 (p -X) (p'-^ X) (p"~^ X). . . . 


7 !) 
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;M«iis oil (IcIonniiitM'u sans |)(nno los (linix valinirs do X (jiii louriiisscnl, 
ios iinixiiiia dcs dmix |)i'odiii(s 

X" X); 

(‘I I’os dcii \ valoii rs li’roii (, (uni nail rr diMix I iinili^s sn|)('!i'i(MU’Cs an modulo 

dll rcsio d(> la sarin (pii i'('|ir{’'sanl(‘ra d(’V('Io[)|M.'.iii(!iit (h^ 

101 lion do iH'ondro pont' /{'V) la IVaotloii I'ationnollo 
on siijiposail 

./(-) ■ ri:ry ’ 

a olani iin noinliri* IVaolionnairo on irralinniKd, nn modulo di' a? inlo- 


rioui' a p rondrail. (‘iii'oia' la loiiolinn | j ilovolojipaldo on iiiio 

sorio oonvor^onlo oi'dnnnoo siiivanl, los pnissano-os asoondanlos do x, 
pourvii ipio li‘ tioitibro p dbsi|^nal lo, pins polil di' Imis los modules 
appai'lmiani aux j'ai’inos dos iloux bijualious 

r{.o):-::o, 


Alors aussi lo I’oslo di^ la sbi'io odVirait iiu modulo iidoviour an pro- 
diiil 

V/) 

u 

T) 

si, pour iixor los idoos, on supposo 

l'( ) I , 1 ' ( ./• ) ' I ‘.1.0 0(»S a h .o'* : ( .<■' (‘^ ) ( .4’ - ), 

0 Ola Ml. raid, on Irmivora p i; o(. ron on imiudura ipio lout modulo 
do ,r iiirbrionr ii runilb rond laloncLion 

( I — ‘A.r (Uiso '{’■ .r'’) 

do VO lop pal do on uno sbrii' oonvoof^onlo ordonnoo snivaiil. los puissanocs 
asoondanlos do .o; ooijiio 1*011 savail dbja. (Voyez nn Momoiro d(^ M. La- 
pi am? 01 uno Nolo ilo M. Plana insoroo dans lo XIV" volumo do la Oor~ 
rrxpofu/afwe astnmnrnufuv. do M. do Zaidi). (.)n rcoonnaiLra aussi (|ug Ic 
OKwres t/f C'. - - S. U, U Ml. 
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rcsi(i do Itisdrit' odVi? iin niodult* inlorii’ui' an i'a|t|t(ir( 


ol, par siiilo, aii\' doux iioiiiLiais 


{// ’}.(i — i)' 


( I'.f/ I ■ iV' ' ' 

( a j" ' {1 t f' 


( /i — I ('.< fO^" ( f> • ' } ( ' 0 •" "■ " ^ 

(|ui ropj'dsonl-oiil ins valtnirs du iiiniiii! rapporl (!ori‘ns|t<)ndanl aii\ 
valours iiiaxitiia (h^s jjrnduils 

- X)'"r t)(' 

Avaiif (In- passnr a la dii d('!vnlnppniiiniil d('s lull n I ions iiii|di ' 

ciUis, lions roroiis rniiiai'(|iinr (jun ri'Xposiliuii dns priiiri | h'.s ni iIi'h^ui’. 
(Uahlis pnii[ i'‘(rn siinpliliiM' ii I'aidn du naii’iil dns rnsidus. L-ii nllnl. Ins 
formiilns (i), (n), (^d), (a), (1)),(H ), ijiii irailliMirs i‘(aiunt dnja imui- 
linos, si^ Lronvotil, (uiilns nuniprisns dans nun dns rurinulus lundaiiiiMi” 
lalos (|ii(^ pn'isnnli' 1(^ oali'td dns i‘('‘sidiis, (‘I <|iin I’oii pniil i'm’ idm num ijin 
il siiil 

J..r (") ( ■') 1. ' J.i- 


^(.r)olaiil imo ruiinlidii (|tii nuiisorvi' unn valour iiiii(|iin (‘I ilnlnrui inrn 
pour Loulo valour r(’M‘lln uu imaf^iiiairn dn.n nurn'spoudani ;i iiii uirHluln 
roll (o rill 6 onirn Ins liuiitos o, X. 

Soil luainlonant V iiiH^ roiioruiu iinplioiln di* .r, dnlnruiinV'n par nun 
(ujiuiLioii do la rornu' 

(/(2) /(,'r, /) ,r..: 


oL lino valour doj (jui oorrospuiido ii mu* valour parliiuilinrcdi-.r. Si 


(() Pour plus do situplioiliL nous rtmipluruiis lui los doiililos |iiu'outii('isns du nilfiil tlnn 
r6sidu3 par doux oroohoiB IrnpiizoVdaux. Do plus, ii lu Hiiiio du doriiior ci‘<M.diiil, umiih j»f«> 

gons la varinlilo h laquollo so rapporlis lo sif;no 1' , iuiisi ((iio M. Illanchot I'ji fail djin^i 

doruiors Mc^moiros, on adoplatU nolro iiouvollo iioiutioii. 



I'/r sun ),!■; caijiim, dks limitks. 


7o 


I'lMi riiii 

' /' I'-; 

I 'r'i|ii:t linn I ] ■’ ) tl 

i.W) ?)■ ■'>. 

Ohi jmsn. (Irsi'^iitiiis |i:ir ) (In /(.r, /) prise par rap- 

piti'l ii r, ('ll snrin (pi'nli ail idnniifjunniniil 


( i-») 


r) 


,)/(,r.y) 

<iv 


Stippnsnin. d'ailli'iirs (pH' I’lajnalinn (/iV) ikImk'IIc nnn sniili' racinn 
icnlli' (Ml iiijapiiiaii'c :■ (InnI In liiuduli* soil itilni'iniir ii Z, (pm la Ibiin.- 
li<Mi /’( »•. h I H'Miisnrvn unn valniir uniipin el (Irlnriiiiiub^ pour (onto 
vaintir rnniln nil iuia^iiiairn do ? ipii (dlVo tin niudiili’ ogal on iulorioni' 
iiZ, nl (pm. pniir >iin‘ siMtililaidn valniirdo laroimliou V(y) ^ V(l>~\-z) 
lie (Inviniiim jamais ni disnottiiiMm ni inliiiin. On aura 

|(>si;'tM* J’ HO rapjjnrlanl a la varialdn D’aiilro pari, si I’on di'isijriio 
par a mm oNprosHittii ima^diiairo diml In modulo soil. /, mi sorLo tpi’ou 
ail 

” ■ z.'O' n 

y ro|‘'''''"*'>d*'i>^ ”*• Ibrmnlo (/| i ) doiiuora 

OH, ' I' " : = 

.A., ,, V i I Jz 'I'-.A,;; /(/n, /; -i- v) 

I hum l*iMpia(i(Mi t |(’v) |m»irra n(ri‘ rnduilo a 

I,,,, ^ 

^ I i ‘ ,1 j ' 

(In |nnil ;,ii ivain .liHliiin' Ill In ronmili! (/19) iln I’lHliiiaimi ( 5 ), 

on Mpnraul mmimn il suit. 
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SUR LA MECAMQUE CELESTE 
Lorsqu’on suppose - les deiix termes dii i)iuonio 

’’ |J(A -t- 3) - 
J Zj Z — Z 

deviennont infinis ; mais ce binome lui-meino acquierl, geiieraleiiKUil 
line valeur finie, savotr : 


Done, si le modulo 7 . do 5 ost olio i si doinanioi'o a roinplir Ics oondilinns 
prbcedommoiif, enoncoes, savoir : i'' quo r6([uation (/j/i) adiiK'Ui; uiu' 
seulo racine dont lo module soil infbriom’ ii Z; 2'* quo la (‘oiKdioii 
4 - 3)110 dovienne poiril; infiiiio 011 disooiUinuo pour un modulo do 
3 egal ou inferieui’ a Z, le produil 


(5o) 




I* {h 3 ) 


rcstora fonction coiUiiuie do Z ot do q pour la valour uUrihiibo a Z ou 
pouruno valeur plus petite. Or, si, dans I'oq nation (/)), on rmn plane .a; 

par s, et la ronotiony’(a?) par le prodnit (oo), on Irouvera, (ui [ironaiit 
pour 5 la racine do Tequation ( 44 ), 


J-t: f{x, b-\~z) 


Vib 


z)c{q ~ F(Zi +x:) r 

ij- Z z 


<j.T: V{b~\-z) --v.-KViy), 


ct Ton sera ainsi ramen 6 a la Tor mule ( 4 o)* 

Loisque, dans la formule ( 49 )> pose I‘'(y) ^ i, olio don no. 


f{x,b + z) 

Lorsqu’on y suppose au coutrairo 


on en conciut 


I*’!:)')-/, 
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I'Vl’ sun UK U/VUUllU 1)KS UIMITKS. 
()uis, I’ll II van I ('‘^'ai’d ii l’('»(|ual.ioii (ni), 


(:,;}) 


^ 


•R -t- 3) 


Si I i'i| till I in 11 ( ’|/| ) ail III al I a i (, //i raninns (trains ou iiui^alas dont Ics 

tnodiili'.s iiissi'iil IiiiVrii’iirs ii Z, cn ddsi^nianl, par s, z^, z.j z,„_^ cos 

MIC Mil's raid MI'S, i‘( parp', . .. t y,n , las raid lies o(M'ros[)oiidantos 

da riM|iialioii (/ja, ), iiii Ironvi'rail 

(-V'l) \'{y) i K(v,) 

puis (la aa((-a daruiiu'a ((iriiiitia, coiiiliiiiaa avaa, raiiiialion (/|iS), on da- 
ihiirail la siiivanla 

(•*.)) 1 ' (.1) 't I' (,)■,) -I. 1 f V(h ^ 

(jii'ni! patil alalilir diraclaniaiil, anssi liinn qua l'a,(iua(ioii.(/|()). Si, dans 
la Iciniiula ( '»:i ), nn jiosa — t, alia doniiara 

,r,. V I I'" ■ ■/(.»•, t> 'I' j) , 

( ‘ ) ■ / :: ■ r.rir (hi : m . 

v: /(.c, /'■(- z) ' 

Si I'mii |)usa an a.nniraira l''(pO - Irnuvara 


( .‘17 ) y f ■ a, I . pi i . . . -I-,)’,,, , : / 3( /> - h z) 

'.t 7T , / „ 

puis, an avail I a^uinl a raijualinii (Tdi). 


/(, '^1 a - 3 ) 




r 1 Vi 


.Va 


■I”.)-/ 


//l/f I 


/{.!!, I, + ~,) 


■”:3 - I- 3) 


f/rj. 


Nous iMMnli’ariMis (nut ii I'liaura aoiuiiKUiL, ii I'aida das forinulas (d 3 ), 
( '*iH ), (V.JJ al(a:V), nil pail! davalopjiai' las liinations iiiipliaitas da la 
va rial) la .r an sarias urdniiiiaas suivaiil las puissanaa^s ascend an I as da 
aal te varialila. Mais aupuravanl 1 1 iinpoi'te d’attdilir une proposition 
(li^Mia da rainari|na, el qui pent alre aiiiplovee Ires ulilaiuont (|uand on 


78 sun LA ML CAN IQ HE ClilLESTE 

vent determinoHc nombro dos racini^s cle r'cqnalion (/id) qnl ollroiU, 

un module inferieur a Z. Voici renoiice de ceK.e proposition . 

TuiiouEMF, HI. — Soil m Ic nornhre des nicines de ('cquatwn 


(^9) 


/(o, 6 + 5 ) ~ 0, 


qiii offrenl des modules plus petils qiic Z. Supposons d'aiileurs : 1 " que, 
pour des modules de 00 et de z respeetwemenl inferieurs d X el d Z, la 
fonclion f{xj) z) ohlienne Umjours une valeur unique, el deler- 
minee; 2‘* quc, Z kant le module de le logarUhme mperien dii rapport 


ou 

/(o, 6-1-^) 

(60) 


/((), h + z) 


soil dheloppahle en une seric coiwerpente ordonnee. suimnl les puissanees 
ascendantes de pour tout module de x inferieur d X. l*our un sem~ 
blahle module de X, r equation (/i 4 ) offrira elle-mllme un nombre ni de 
racines donl les modules scront plus petits que. Z. 


Demons iralion. — En edet, ad met tons que, pour un inodul(Mle u; 
i 11 le r i e u r a X , 0 1 1 |MU s s (i d e v (do p p e r 

1 -h -3) 

en une s(U’ie eonvergentc ordoniu^o suivaiU les pnissaiuu'.s asmnidaiiles 
do X, On aura ‘ 

^ , f'(x^ h -H «) - 4” , , 

(6r) ^ 

/(o, h -’r z) 

jTa, 7/,,, ... etant des fonctions de 5 qui poiirront s’exprinier an 
moyen des valeurs que prennentla fonetion f{x., h -h 5) (',t ses d(!rlv(u;s 
relatives ii la variable quand x s’evanoiiit. Or on tirera de INujua- 
tion (61) 
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i'"r SDH ij'; cALi^ui, des eimi'I’es. 

|)iiis, (Mt iiiD'^rraiii, par rupporl, a </, enlrr l(^s liiniH's 


>}-■-.' -T.^ 7 71 , 

l<'S(l(Mi\ iin'iiihrns <l(‘ la lormuh* (Ou), iiiulliplics par 


1 


(*! olistM'va II I il ailliMirs (jiia, prist^s (uilri! lais liiiiilas, his iiilc^ralos 

/' 


(' (in., - 

t" I'OIISl,, / f/v /f,| 'I- consi 

J ftz 


<h. 


s nViiiKiu issiMtl , III) I I’liii vni’ii 


I- y (,,, /> ..|- j)-- , 


(lu, re t(ui mvii'iil an ii)(''nn', 




a t: J 


,/'((i, A -(■' z) 


f/r/. 


Dr r,)'flr (Irriiiri’r rnnmilr. roiiihinrr avi'i’ la Inriiiulo (hli), il rhsultr 
i|iir, )hins rhy|)i)llihs(‘ ailniisr, Ir, iioiiihriA drs rariiu'snui nnVironl, drs 
iiiodulrs iiilVirijMirs il ’A srra Ir inrim' ])()Ui' rrqualion {7|/|) rl pour I’e- 
ijiial ion ( ji) ), rt' i[iril s’aj^issail dr driiionU'rr. 

Horsijii’itiir sriiir rariiir dr rrijualioii (.^|)) prrsriilr iiii modiilr infr- 
ririir ii Z, ahirs, rn snpposanl rriiiplii's Irs rniidilioas ononrrrs daiiK Ir 
(lirorrnir III, on prul anirnirr rjuii rrqnatioii (/|/|)oH'rr iiarrillrinrnl 
nnr sriih' rariiir donl Ir modiilr soil inlrririir ii Z. 

Il )‘s( 1)01) d'ohsri’vrr (jiir la drniniisLralion doiinrr ri-drssiis diithro- 
ri' int' III rr[)Osr rnlirrrinriil siir la rorninir (Ivi); rl, rominr rrUr for- 
iiiiii(< siilisisir loiKrs Irs loisqiir, pour iiii niodulr dr .l inlrrioura X, Ir 
rapporl 


(fD) 


A -I z) 


rsl drvrioppahio rn iinr srrir ronvrr^onitr ordomirr suivaiU los puis- 



80 SlIK I.A MKCANKUIK CKI.KSTK 

sjinofss as(MMi(laii((^s il «'s( cJiiir (jiio I’oii |mmi(, an (iHnirriiii' III, 

subsliUioi' la |)i‘0|>()sllinii siiivaiih! : 


'riiKOHKniK IV. • - Soil ni !<'■ iionihro dcs niriiu's i(t' rn/ioiito/i ( .'m | ) i/ni 
o(fmit.(lcs niodubs fdus ifuc'l, SupposonsiraiUnn''^ • poitnfrs 

inoditles (Iv- X el do. z respeelivctnioU inferieiirs <) X e! it /, lo Joiirl ton 
J'{x^ h H- -) ohliennr. toujoiirs line ro/etir luiif/tir rt deferf/tinre : ijin\ 

pour lui module de a; iu jevieitr I'l X, le. nipporl ((i'l ) soil ileee/up/ia/dr ru 
line siirle eiinvergeitle ordoniwe. snisHuil les piiissuui'es (isn'iolituh's tlr .r. 
dour un. sendduhle modide de x^ deffuuliou ( VI) ojj'nra elh -nu fur un 
nomhre m. de. raelnes donl lea modides serou! plus petit s ipte 7,. 


(’.oiuawotis ii jirrsoiil (jiin roii ciilri' I^'^* liuiilrs if j:, 

r/ la loriiinlo (()-0» a\M)ii‘ tmilli|)lii‘' h's ilau\ ini'inlirrs, iioii 

plus saiihuiuuit pai’ zdijy iiials par \e. priMhul 


V(t> \-l)l>d/ -.L ■\'(h \ ' 

V ' 

la To notion F(j) I' (7^ )' ") I'latit clioisic ili; 
rosto liiiin ol. c.oiilinui^ pour un luotliiliMlo ? (‘j^i 
(Ml posaiil, [loiii' alin’^poM' 




nianiri’t' tjiH' I'iA t ") 
il on iiilV'i iiMir a Z, Alni’s, 


puis ayaiil bf^anl ii IX’Kjualton (oo), pt (li’si^naiil par C, b, , 

(Millijs (ins raoinos (hs r('M[Uatioii 

(GO) /'(n, y) " 

(jui (‘.orrospoiKlont ii modiilos i\e z plus polils ((Ur Z, on Inm- 
vora 

((>7) F(/) ’‘H l■(y^) -H.. l‘(;^r.l) 

P ( 6 ) -I ■ I'’ ( 6, ) • I- . . . 1 • I'" ( S„i , ) i ' j V, ;j I * \ h \ ^ \ tt>i 

j-u ... 

t j \\ z \ '( ft e z it tttf 

Do plus, oouimc, rt (Uaril un nomliro oiUior (jiicl(-oiit|uo, riiiloKninou 
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K'r snil LE CAEEUE ])ES EIMITES. 
par pai'li(^s (lontn'ra 

J V(h -\~Z) f/7,, - - j'(h,V’(l>-hz)<h, 

oil, (•(', (jiii laivicnl, an 

/ "iL'jfii.l) 

('! par snih^ 

Oil (.roiiV(M’a (liicord 

P(6,,,...,) f 7i7:zl'>{h-\-’z)f/f/ 

'ATI J 

i '.. 7; 

/ if << z \''{ h ^] rz ) fJr /-..., 

lA.. 7^ 

Lns Viihuirs (h’.s iiilPj^iailds qiin n’lilVirnioiil ias 6{pial'u)MS ((>7), ((»)) 
jii'iivi'iil plrp aispiiiiMil (irMoriniiiars a I’aidr da la fonmiln (/jH), da 
la({U(dlt! nil lira 

: • : / r„ o t- ( . I ■ V : ■ ) , i' { /^ -I' 3 ) ( i’« ] 

/ ‘f'l 3 I'" ( /^ ‘ I - 3 ) (/f/ ■— I , i* ' ( h -i- 3 ) ( !/„ ) 3, 

//,, (‘I dt'si^iiiiiil an (jiia dcviaimaiU /q, al t'„ qiiaiul nil y raiujilaca^: 
par r., nil, aa (|iti raviinil an mania, las aoid'liaianls da ,x'" dans las dava- 
Inppaniants das axprassiniis 

I 

/(n, h -hz y 

/.(.a, h 'I- 3 ) 

/(A ^ 4 ' 3)* 

(iala pnsa, las I'nmiulas (<‘17), (*><)) dniinarnnl 


(70) 

(71) 


(/•) „(«) 

1 ' ( 6 ) H - !■ ( 6, ) . . . ■ [■' 1 ‘ ( , ) ■ 1^ .a I F( -l- 3 ) ( ‘'i 

10) (~. 7 T) 


fZ) , (TI) 

r E(6-+-3)(a,).-l-... 




(V’.CM'/'t'S (/<’ •— S. (I, t. XII. 


1 1 
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SOU L/V MI 5 CANIQOE CELESTE 


eL 

(73) T'{y) -h E(ji ) + ...•+• 

(Z) ,(Tt) , 

=:E(6) -t- F(6, + F(6, i -) i'/i). 

(D) 

(Z) 

— i F'(/^ 3) (//a J: — •••• 

Si, dans Ics formulos (G9) ct(73), on proud ~ ^ 
iinniediatoment ramone an thcoromo III. Si Ton [)n;iHl, an o.oiUrairo, 
F(p'') — los ineines formulos cloniioroiit 


(7^^) 7 ' 

~ .r- 

== 6 + 6 i 4 - . . . 4 - 0 ;„_, — ™ / 3 r/fy — — - / u.xZ (l<f — . . . 

TC ■■ ‘Z— TT 

et 


( 7'’'0 


7' H-yi-F- ■ 

■ ■ 'F 

(Z) „(1^) 

fzi 

(Ttl 

“ 6 4- 6j -[■- . 1 

' • + ~ 

(«) (-TO 


[(h 

(-Tt) 


Si maintenant on suppose qn’uno soulo racino do rd(|Matioii (.')|)) 
olfro un modulo inl'm’iour a Z, ot quo ooUo raoino soil prdoisdinoiil 
ogalc ii zero, on auram = 1, = /j, oI, I os formulos ((>7), (<»())» ( 73 )* 

(74), (7^) so rod Lii root 


( 7 < 5 ) 

(77) 

(7S) 

(79) 

(80) 


l/(r ) = 1 ' ( /^ ) -F ™ I Oi 3 F ( A -h T) tlq 

^ —If. 

H-™/ ~\- z ) iU }-\~ , 

Viy) F( A) ~ — r"' ; 7 , ^ F'(A -h 7 ) (Iq 

l'(r) = F(A)™.r j F'(A 4 ^s)[ 7 /,j, 


(Z) 


2 71 J , 


> F'(A H- 3) 

(p)‘^(- 7 r) 

■ / 3 dq — , . 


dq 


27 r 


(Z) pi’t) , , ^ (Z) (7T) 



KT Sllll LK CALCIIL DES LIMITICS. 
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L(‘s (oriMuIrs ((h), ((m)), (72), (7:]), (7/1), (7;“)), (7(;), (77), (78), 
(7‘))» ( roiirtiiss(MU, sous los ooiulilions {'.i-dcssiis oiioikm'ios, ii'S 
<ldvoln|>[)(on(*ii(s dos roiiclioiis iiiipii(d((‘s d<i .o i'(‘.|H‘ds(‘ii(('M‘s par y 
oil par 

y . • I- , , , -I- ,r,„ I (‘I. !' ( ;y ) H* I' ( .ri ) -H . . . -i- 1*’ ), 

(Ml siM’ii's (’onv(My(Mili's ordoiiiiros suivaiil los puissaiioos asc(Midaiilos 
do.o. OhsiM'VMiiis d’ailliMn's (jiriMi vorlu dos I'orinulns (7<)) ol (<17), lo 
(Mud’liciiMil do .M.'" dans di'ividopptMnoiil do l''(y) <hi do 

K(y)-)- l''(,ri) H- . . . - h .,) 


oilVira itii modulo InfVM'it'ur au modulo maximum du prodiiit 

Oh 1' C "I " v ) 1 


(|ui os(, lui-ui(‘Mno lo (‘o(d'lioi(Mil. do .r" dans lo diividoppoimuil do la loiio.- 
(iim 


(K,) 


h - I- 




Ou poiirrail, dans los )‘ormulos (di)). (■'^>''1). (dM, ot daus 

o(‘!los (pi{‘ nous (Ml avons di''duili‘s, rmuplaiMM’ I'Xy) par l’(.'i‘,y), la 
rniiolioM 




(''{ani olHiisi(> do inaiiiiM'oii rostiu' (iiiio ol ooulinm* pour dos modulos 
do .(• ot ill* ri‘spO(‘,liv(MU(Mil iulVudiMirs a X o( a Z. Alors, ii la place dos 
rormiih's (Vj) ('I (00), on (d»{ imid rail los su Ivan Los : 


(8'() 1‘{.0, ,}’) ■!' r(.0. . .M- l'(-C, 1) 

( N3 ) r ) M ' r (. 0 , ) -t- . ■ . M” l'(-0, Jm I ) 


JT) \ d -t- 3 ) 


I’ ('■»•, h 'I 


1 



/(,(!,/)■ I- 5) ' 


(lout la doruiiMM’, oomhimM* avo(‘. lit rormuh' ((I), donuorail 
(K.'i) l''(«0..0} l'('C, ,r,) ‘I . > .0- l‘(‘0, .,) 

' r 

a ^ J .. r. --d-n 'C J ( . 0 , f> -H x) 



siiu ciU.kstk 

Lors((UO lo noiiibro tn sn rod nil, a riiiiild, r('(|ua(ion (H/j) d(>vioiil, 
(8-i) ■::= rp /'" /'^ I'O-. '' I 0'//'-^/. 

^ / ,/■ y(,r, - I .I ) 


Or, ('ll vorl.u dos (bi'tiiiilos (H/|), (Hn'). lo l('riin‘ ^('iirra! il(‘ la srrio i|ui 
roprosonUira lo, d(*v(d()p[)(*in(Mil (hi l'’(''^,)'‘) ‘*>1 <!<■ h( lutiolidii 

K(. 7 .’, y) -I - r(a\ .r,) I . . . )■ l’(.r, O- 


snivaiit Ics [luissanoos asca'iidanlcs do.r, (>( lo roslo do srrii', ollVi- 
rontdos niodiilos rospootivotuont iiiloriotirs a omi\' du (oriiio p;diidral ol 
dll nisUi d(! la prof^rossioii gibmiolriijiio. (jiii a pntir somiuo 


( 8 (i) 


^ 




I'd it -i 


z). 


1jOI’s(|IIO, dans la roi'iiiiilo ((S/|), on (ail siio.oossivonioiil >• ) i, 



on on 

oniioilH. 






(87) 

• • ■ •r- , 

Vm r " ■ /nfj -i 

1 

/i r.'‘ , 


./■o* 

,r h 

1 :) , 

7/7. 

pnis, on snp[)osanl. , 

m ■■ 1 , 






(88) y 

■ r:::; h ■ 

'■ft'/;./' 

,77 • : 

7; ■»' 

/(,r. 

h 1 :<) . . 

/< 1 ■ 



Dono lo lorino 

(:;bn(n 

■al ol, lo rosli 

IS do 

la soi'io 

(jiii roprdsonlora lo 

dovo - 

lopponioni, do 

.y 

do X 4..)*, 

■ I" . . 


i, snivaiil lo> 

; pniss 

aiiioos 

asianidanlos ih 

! ;:n, nllrirniil dos 

inndiilos ro 

spoolivouioiil 

inlVudoui’s a 

ooux du lonno 

f(onoi 

ral ot (In roslo d< 

’ la piaij^M’ossinn ^n'-unii 

o(ri<{n( 

‘ (|ni a 

pour snmnio 








{«()) 


Vf' 

A 

r. h -1 =) 






X - ■ ,'0 

J\“ 

1 ', h -I' 5) 





Si I’oii dosif^no par ih, lo, rool'lioionl do -r'* dans la si<i‘io ((uo 
ohtioiU on dovolnppaiil siiivant I os piiissaiioi's asooiidaii(<*s d(* 
sooond inoinhi’o do roiiualion (H'l), im aura pmio // 




KT Sim LK CAI.CUL DKS LIMITI'IS. 


DM, ('(‘ i|Mi iM'viDiir iUi inrtiu', 


(III - 


. nn / 


/(,r, h -\- o) 


ia v:ii'lal>l('- a; (l(‘van(, Dlia; n'Mhiili^ ii zdi’d api’DS Ics (lidDi'aniiations, (it l(' 
sijviii* SD ra|)j)Di’tant a la variahla g. On tianna'ra |(ar((ill(iiu('iit, |i(hm' 
n (), 

/ ,v.. \ 1 1 .,..1 .. /' I,’ / M L I. 'i .i,, 


■A. A<*. i>-rz) 


DM, <i(^ (|iii I'cviiMii an iih'mim', 

('/■I .Jin 


^ -Ttl \ ,/ 0*’ 


1:4. K(o, h-v^ 

I- 


C.omtiK' on anra (raillinirs 


7(44' ('■ =7 ' ' 7^0,' /> ' I • ::) " y j), h 3) ’ 

on ponrra (Miooro, aiix rormnhis (do), (dO* ^nlislituoi* h's (siiivaida^s : 



1 

1 

y.Ou 

h~\'z 

)■ 1)';. 


It 

'.( TT 

J. 


h J. ,1 

) ■ 


1 

I 

.,71 r ■ 

= 11';. 


h 


, It 

r: 

J 

1, 

,/’('*( 

/; i- 

= ,) 


1/.' 

1" 

/yin, 

’..7::';:..: 

A 1) 

K(.i' 

. 

((11 


in L/O'i 

, h J 

O ' 



i/.i 

1 

r 



. // -1 

:ili) 

. It 

(111 


i .ml ■' 1 


it -t 



lau'sijn’nni' st'ulo raciuo do ro(|iialion ('»d) nlli’o nn inodul(( inf{M'i(iiir 
ii 7,^ ('( ()U(‘ (•(‘t((^ I'aoiiH^ cs) prooisoiiHMi! /oro, Ins ionmiiiis (d- 0» (l)O' 
(().V) doMiuMtl siniph'iiMMil 

(.)(») ll«: l'(n, />), 

( , P \ II. I ) ‘ 1 C" 1 ) f 7A't'JiZ^:zl 1 .’ ( X , h 5 
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SUR LA MECANIQllE CELESTE 


et 


(98) U„Z= i) 


. a,..(« — I ) i . 


- — Dr' 11" I 1 *' -) 


/’{(-), b -t- ^ ) 


Ics variablos ,v at z devant ctre rediiiLos ii zdro, a])r(.is los (lidViia'nlia- 
tions e [fee Luces. Alors aiissi I’ccf nation (dd) iCadincI (ju'iiiK! sou In 
raciiio 5 dont le module soit inrerioiir a Z, et la serie (]ui a pour L('rme 
general U„x'" est le developpemcnt do la fonotion 

F(.2;, y) — F(.'r, b + z). 


Lorsqnc celles des racines de I’eq nation (.^9)qni oflVentdes modules 
inferienrs a Z sont tontes e gales entro elles et so. red ui sent a zero, alors, 
en nommant toujours le coefficient de x’’ dans le develo])pem(mt do 
I’expression (70), etdesignaiU par N le nornbre des racines mille.s de 
^equation 

(99) r""’ 


on tire des formulcs (92), (91), (90) 


(100) 

(>oi) U„ 
et 


1 . 2 . . . ( N — I ) i .2, . .n 

(•02) 


Uo— mF(o, /j), 


.r, b-hz) ^ ' ’ 


I.2..,(N — l) 




"1 ^/F(.r, />~h3) 

. /(o, b-\-z] ■ ' (h 


a? ets devant 6lrc rednits a zero apres les diOerentialions. Aim's an.ssi 
la serie qui apour terme general U„.'n” est lo devoloppeinentdela fono 
tion 

/) -t- Ef.r, r,) + . . . + F(.t, 

y* Ai* * ■ ' » ym-i representant cellos dos racines de ^equation (/|2) ([ui 
correspondent ii dos modules de s plus petits quo Z. 

Si, dans les formulcs (96), (98), on rcmplaco F(a?, y) par F(r), 



K'V SllU LK (lAlJlliL DKS MMITIiS. 


87 


ol|(‘s (lonniM’oiii siinplc.iiH'iii 

(loiM ll„- ■ F(/o, 


( in ^l ) 


1 

' 

^ 1)1/ 

( n I ) •' 


(A-l-c)! 


ol, roll aiu'ii par 

snili^ 





(I (),->) 


l'(/0 


v"=i:= 

-nA'^ih- 

-I-.)] 



.j;*' 

‘-1)0; 

I . ■( " '■ 

:0r, F'(/; - 1 - 

^):i •••■ 



on, 0 

(', (|ni ri'viiniL an ukoim’, 





( 1 oO ) 

V{y).. 

II -! 1 

,r" 

I)'.' "' I'c" 

t) - 


I” 

jjotirvn (fuiN (Ians Lons his liM’iiHiS dn si 

ICDinl MK' 

nil)i*(!, on I’liilnisd 

Z(‘n‘o, 

apros Ins tliHoronLialions. On liroi 

I'ji, sons 1{ 

i niiniH^ 

(jondilion 

I’ormnliis (()()) ol 

(jot), 





(107) 

r (.'■)- 


'!■ 1) 





.V., 

/l: ; 1 


- ^ 



Si roll I'odniL S ( 

' r ) ii y, los (M|nalions ( 

1 o(i), (ic 

>7) (InviinidroiiL 

(loH) 


y 

n v- Mj 

-y. 

n - \ 

1 - 

I)"’‘ 

- 1) “ 

{Z" ll„). 

("‘0) 

y -I- 7v 1 


n . yi 

■mh V. 

1 

a'» 

1 . y. . . . ( - 

.. 1) 



;i 1 


I.(5s (Mjiialioiis (tod), (ii>7)* (ioH), (loj)) coinr.idoiiL aviui Ins I'onmilns 
(78), (73), (Ho)nl (7,V). 

ICii I'nsiiniiiut <'(* (|tii |)r(n‘,r(l(', on oI)(i(Mil la proposilion siiivanto : 

™ Si fes con (lit ions dnoncecs dans hi i hear (one IV sont 
rcnipUes^ la fonc.lion iniplidle dc aiy reptvsmlcc par y, cl dclevminca par 
I'ctpuilion oa la sonune dcs fonctions impliciies reptisenuies pary^ 
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SDR LA ML(LVN1QDI<: CKLLSTL 

y\^ * • • 1 /m-M ponfra (Urn ddvc.loppde (). /’aKla (ks J'ornudes (']{))) 

( 74 )) ( 7 ^)* r(wient an miUnVy a / V/^rA;rA;.v /omnA'.v (<)<•)♦ (dO^ 

( Q ■;} ) , ( () 3 ), nil line seria r.onvevp^eiile ovdauiiev. siavan / lespia^siUH'rs asccri- 
dailies de x. Si de plus la /one lion 1'’ (a-’, y) ’ - D- ::-)r('s((‘ loujaurs 

(hiie el conUnue pour dcs modules de x et de. z rt'speelivemenl infeneurs 
(I X el (I Z, ce.Ue fonelioHy ou la somme 

V(.r, y ) -h ,)'i ) - i- - • • 'I- X>n I ). 

po urra e. ncore ('.Ire. developpde , d ( 'a ide des fonnules ( < )u ) , ( | ) 1 ) , ( ‘ 1 

(()3), e.n une. sdrie c(y!werp;enle ordonnde stdeani les puissances asi'endanh'S 
de X. Ajoulons ifue les modules da ternw <:^e.ne.r<d el du resfe seronl i/ife- 
rieurs, dans la premie, re serie, aux modules du le.rme pdndral el du rcsie 
de la propTiisswn ff(‘Ofn(Uri(fue (fui a pour somme I' expression 
dans la seconde serie, a ax modul(‘,s du ter me p;emlr<il rV du reste de la 
progression gdomvlriifue (fui a pour somme I'e.xpression (8(5 ). 

Scolie> — On jxnU iissi{:;n(‘r a \ (M ii Z niic jiillniln (Ic sysinrnns de 
vahnii’S (jui i‘nni|diss(nil. his (‘,oii(lili(ms ('’iinnc.ni's daiis Irs llinDri'iiH’s 1 V 
ol V, Mais, pariiit (as syslriiics, il nii csl iiii ilaiis h'ljiicl la valniir iln X 
asL la plus i^jraiulc pnssilth's. (lalla plus j^rainh! valaui* da X i‘sl (‘‘vidi'iii- 
inant una liiuiD^ au-dassons da hujuidh' an paail faira variar arhilraii'a- 
inanl la nindnh! d(i.'a, sans qua his rnnaliniis y, K (•»', )'), nii 

. .. - t-y,,,...!, F(.r, y) .h !''{./■, 'i - •- ) 1). 

cassoiit (ratra davcdnppahlas an sai’ias annvarj^anRis nninnnaas snivant 
las puissanaas astiaiidanlas da a;, 

Lorsqua, dans la rorniula (roa.), las noinhiais N, n davianuani, aRanx 
antra aux, la valaur da IJ„ sa raduil it 


(no) D„ = 


m 


\ ,1, , .n 


I'l !<) 






las variablas a? at c davant taiijoiirs alrt^ {inuuh'u's aprt-s lt!s dlllaratilia" 
lions. M. Laplaca, dans las Mdtnoires de I'Acaddrnie royale dcs Sciences 



1':t smi i.i<: dalcul dks i/imites. 


8i) 


jxuir raiuii'ui 1777, a ononc.t'', saiisdaiuoiislralioii, iiti llii'orriiK' liii vcj’Ui 
<lu(|n(d la j)rr(',r(l<Mi(a valtMir (hi (1,, sf^rail 1(5 co(iiTu',i(‘n(. dc a;" dans la 
d('‘V<do|)|»('iiH‘iil <l(‘ I’un d(*s |)i‘ndnils 

m ,)■), m . E(./’, ^1 ), . . . , m E (,r, r,„, , ). 

Mais (“(* I liaoi'ninc, roninio Ta nlisai'va jM. Paoll, osl avidoinincnl 
iiioxac-t, Ian I (j no I’nii snppnsi'. /// 7 > i. II rod(wi(!nr oxac.l , ol. s'ataioi’do 
av(M‘, la roi’iniih^ (pH), dans lo oas nn I’nii a m t. Dans (m^ doniifU' oas, 
iM. Paoli osl. parvonn ii domoiilia'r l(! nn'^mo. iliooi'oino d(( plusi(nirs 
tnaiiiiu'os, mais on sMj)pnsaiii l.aoil('in(ml. (pu' la I'nnolinn iinplioih^ 
K(.'n, y) r‘s( (lovol(ippal)l(i on nno. sori(^ omnan'^onlo ordoiinoo suivant 
lo.s pnissamtos asoamdanUis di^.r. 11 impnrlail do landiorohor dans (|uols 
oas lo ddv(d()ppotnonl, p(ni(, avoir lion, sous ([uollos oondilioiis la Tor- 
niulo (pH ) suhsisDp (‘L ([iiollos soul, los limilos do i’orronr oominiso 
(jiiand on arrdio iti dovolopponnml aprds nn oorlain nornhrodo tormos. 
L(‘ llidoromo V I'l lo soolic^ (pii l(^ soil p<HivonL sorvir ii rdsoiidro 00s 
dilloiM’iila^s (|uoslJons. Qtianl, a la vahmr do 11,, ((uo, ddloi’inino Popua" 
lion (1 jn), Al. Pauli la ]>rds(mlo comino axprinianl, lo ooonioiontdo .-c" 
dans lo ddvoloppomoni, do, la somnui 

P (‘^1 .r) -1 •. ) H- . . . -h /m-l ). 

00 qiii (U'sso d*olr(i vrai lursqnNm a N > n. Alors a la Cormnln (110) il 
<l(‘vionl no(iossairo tin siil>slil,noi' la rormnlo(ioti). (MisLoodonl, on p<uU 
aisotiionl s’assnro.r on ap])liqnanl, his ronnulo,s (102) ot (i i«) an d(Wo- 
loppt'mmU do la i'onoiion 

(mi) E(a;, y) H- l'(.'o, y\ ) -E E(a*, ^3), 

.Pi.yn.Pa ‘‘dani, los raoinos (Puno dqiiation du troisioino dogrd. Vax olVoU 
la I'orimih; (1 10) a oondiiii Al. Paoli a un rosulLat (^xaol, lors{(uo Piujua- 
lion du Iroisiomo dogro olait 

(1 i‘.i) (/— o)®=o, 

a, h, 0 ddsignani dos ([uanlilds (snisLanti's. Alais la im^ino. rornmlo nc 
sorail plus applioabh', si a rd(jualion (iiii) on substiluait la sni- 

Vt'in'ics (In V, — S. U, l. XUi * 



DO 


sun l.A MICCAiNlOUK CKM'STI'l 


vanlo : 


(m 3) 


( J . .. /;)■' " ,r(if (■)' '*• 


Oil jimirrail. {^riiai’iilisi’r I'ln^on' Ics rcsiiilais :iii?;(|ni'ls 
jiarviuius. (’Jl'rL, si I’lMi di'sij^iir [lar/i'n iiii iiioihili’ lii' 
in IV; linin’ ii X., nl, par 


[Kills SKiniHf'S 

ill vat'ialili* »■ 


nniliin dnvinnl .r i|iiand nn y rnmplani' \ par.i'i., nii (irnia 
imiin (d i) 


(M/'l) 


/ ?(■'') 


M(.p) 

J' 


d(* la lor- 


Or, si Ton snlisliliin la rnrtimln (i i i ) ii la rKiiniiln ( V i ). '*ii ohi ininlra. 
an liiMi dti llinnrrtiin V, la pinposilinii siiivanlr : 


TiiKnin'lMK VI. — Soil m /r /ntfiihrr </rs ntcinvs injutuion ( Vt)) 7/// 
ojfrmi dos inodulv^i r.ompris ('nlrrh's lunitvs r.,,, /. ; a,, vhinl /. Stnrnl , dr 
f)l(is, zdiULVt i 'ptrss io n ,v iina*^iii airvs ilo In Jhrmr 

'ii vr..: \ 

elsupfioxons : v" jiOKr tirs uioilidrs tlr .y hnfinrtirs n \ <1 pour dr\ 
modules dr inf (O'iaurs () 7 *^ Iti funrlion J'{ n\ h \ tdfdrnnr hmjtmts 
luw. vidrurunufur oi dtUvnninvvi y///', fxmr hnd fnodidr dr .r in/rrirttr 

d X > h's dvjuv ntpiiorta 

/(Vr, h-\ I - ) 


soiml dvvolopiuddos on sovios oonvrrpitmtrs nrdonudrs: xnivattf A y pnix- 
sanros ascondanlos do.iW Pour 11 n xrmidtddr mod id 0 dr .r, I'ripituion i i i ) 
ojjnnirtla^mdmr, an nomhrv m lir nudnrs don! A’.v niodulrs xrfttn! rnur- 
pru enlrr. Irs liiniirs rl^ si Pon drsip;nr par Vi) /r,,., , /rr 
valimrs do y rorrrspondnnlt's () vox ndmrx nudnrs, in four! ion r on Ai 

''i- j'lHv , r,„ , 


som/no 



v/r siiii i/r: i)I':s mmitks. 


i)( 


srni (/(‘{'ciofffxth/e r/i luie Sihie (u)ii\'(>r}*'en(.e ordonneesumtni Jes puissances 
ascendanlcs de .1:. Si <{'((ille{us (a function 

h z) 

reste toujonrs Jifiie cl aonlintto^ pour dcs mod ides de. iv infericnrs a X cl 
pour dcs mod alas dc z renfcrmcs cat re les Uttdles Cq, Z, coUe fonclion 
I*’ (.r, )'), on la. sommc 

K(./\ y) -h K(.7', /,) -h. . , "!• 

sera V nr ore devcloppahle en une seric aonvorpente ordonnee saimiU les 
puissances ascendanles de tVy (ant (fuc. Ic module de iC demeurera infericur 
a X. 

Ajfuiluns (jiH', pour Ins rormiilos (fiy), (<K))t (72t), (7^), 

(7/1), (7^)), (70), (77), (78), (7f)), (80). ... oil (90), (91), (92), 
(9'}) an (Involopponu'iil, dos J’oncjioiis ol dos soninios dont il 
il siil’lira do noiiplaoor, dans cos ronnulos, los fonotions do pluccos 
sous !(' si^nio j j par los dill or on cos oiitro cos inonios Idnclions ol 
los ronclions sinnhlalilos di^ z. on lo, syriiholo c > pm* lo syin- 

(n) (■■71) 

l/.l , ITT) 

hole i, . 

(■■o) I' '771 

Pour inonircr uno applimition dos [irinodpos ci-dossus olaldis, snp- 
posons 

(Kfi) ■■ --iM.)') 

Los oondilions onmicoos dans lo (hooroino V s(‘ LrouvorouL romplios, 
si, los trois rouotions 

II ( /; -y- J ), m{h -1 • ^ ), K ( .0, b s ) 

ro.slani linios ol con linn os [loiir dos niodiihss do w ol do 5 rospoclivc- 
nnnil intorionrs ii X ol li Z, Li rapporl 


(12 SIIH I.A mki:anhh K 

I'Ki 


DnioillH'i’ Sllivunl l''^' .< * ‘ inl.inh J fi 

(IrrnilirrfoiHlilinn si' I'llrHiM'inr 


(" 7 ) 


IK /. ' * 


D’aiiln' |)iu'l,silr niniliili' /. dr r^l rhid.t .1.- in.Hnnv I. .mi,.: 

Lilr 


(ii 8 ) 


r,i I /. > > 

)K A . ; ! 


iirijuii'i’r la plus p;i*andr vairnr |)Ms>}ldr. rrH.* ijinmlH. .h M.-ndi ^ 
nous avoiis nniiinut If’ tiuiilnlr |»rliiri|ial .Ir la Ihm. is.-u 

f.l ( h '■ > 

lltA = 




rl, I'll (IrsiKiiitiil par M rr tnudulr pi'iririjiali .mj vrdau.* la s^Ndafs-^is 

( 1 1 7 ) ti ( 

(ran) N .. 


1 )(* phis, rr(|iia(iiin ( at)) i!r\ irndra 
(rai) III, A ' 'M 

(d I'tin (I’lHiviu'u 


/{ j'. A i ) m i A ; :• % 

/■(m, /»'(' “') ' lit, A -.i 


V ' ■' I 

■*m)l ?v II : 


i ' 

I 


par rajiisminriil 

(rau) 

(d. 



j ' m t A ?: I 

u 11 1 A I I 


{ra:i) 



; « 1 < A * 

lltTA-r 



m’{ A 


Idiiliii I'axpras-siun ( B(») tlrvirmlra 


(ia/i) 


\'/ ' ^ 't m'ij* ■*: I ^ j,, - ^ 

X »r IJ ( /; ^ ^ ^ 




F/r SlMl 1 ,F CAFFllI, 11 FS FIMFI FS. 


!):i 

i‘l li* I'l'slc tip i;i prtim'Pssimi 'V'lmirl ritjui' |n'titliiilp |);u’ Ir tl('V('l()|i|)p- 
itii'til ill' fi’lln p\|»j'pssiiin «'ii iiiir sprii' ni'iliiiinri' siiiv;iiil lis |iiiissaii(uis 
(In ./• si'ia 

.> ” 7 , IIM /> \ ) .i'mM h \ 15 ) , "v 

V ^ A ,, M A 

'( N IK /- ! ;; ) . .» m( h I j ) 


|)<Hii‘, si Ton iiniiniH* 1 ; Ir nimliiin tip Ip I’psIp iIp la scrip i|ili I'pih'i!- 
SPHlpra Ip ilpvpli)j»|HMnpiil iIp la rimrlinii l''( .p, v ) mi il(' la sinniiip 

,)') I . I I ' 


iillVira Mil iiiDiliili' inirripiir an |>riMliii[ 


( I ■(;! I 


\" '(\ 


. Il'l /» I ) f f.iK i ^ ' , 

a) III /. i m( /. ■< .0 


V), 


Pi it |)lns Inrlp raison an itriitlnil 

^"7 AlI'fA \ 1) ^ W^r'ih \ ;:) F( V\ h 
\'> 'V\ a) t ' ’lK/» 1 ci) 

I \ A 

IK A t ^' ) 

Si I'oii prpMil limit' / pclni iIps nioiliih^s dp :? i|ni rorrpspond an moilnlp 
priiipipal iIp la fonplimi ( i i|) ), !’p>;jn'pssi<tn ( jp.F) di*vipndra 

AII’( A t 1 \ \ m'( A-i -) A-i j) 

\- K\ > t \\\ h(a p ’ 


(ada pnsp, mi ilrditira iiniiipdiatpiiipnl du (lipori'inp V la |iro|iosi(imi 
snivaiilp : 

Tinaiui.Mi: ^ II. • • Stnrjtt M h’ fiuti/u/r pri/tripa/ (/*• ia JhfK'H'tm 

fill A i 
IIVa ! 


'/ /p uinthdi' varn'^itundaahlv 5 ^ ou an intnlulc plus p(*lf(, p/ \ iin tmmlnr 
tm in fth'dnr u ■ Suppasn/is trmUvui s (pw Ivs funi'tmus 

fii(A t 5 ), II(A-!> SI 



1)/|. sun (.A MI'.UANMn I'. I 

el leui'S ilenvevs tin fuc/titer onhv trslrui (i tin r,' \ nuiintii s, Jr-, 

nioihden (le z inferietifs ii A, Ut/m fi^'ffd'tr Jr\ nt. \ ./i I » y?<./ 

lion 

]\{h i .0 ■> 


(/ni (i/JrefJ des /ntidnfex in/i'ri('firs a y., uu nonlnii- Jr r ir iu 

(fue I 'njinilion 

II (// I ) .i t.iih n 


offrirn eilv-nnhne tin nomine im{>' viU'uifs titnn lr\ }u>uhi!, \ u wi/» ' 

riettrs () y>\ rf , aV, r/t i/rsin;mtn( fntf \\ v,, i ... > ^ »/f 

)■ * ; Ii .[• eom'Simmlnn/t'S a rrv /v/( on /;<'u 

/'(.r, r) H(,t j 
la Jhnvjioii 'W on In somme 

I ,1 , i . . . ' » - i 

.\rra (hh'rlo/f/itihle rn nne \erie ttnlontnr snsi nni > in.. i i 

de iV. I)e jdnSy id Iti fhmiion 

1“(,.. jV I'i h . 

reslc elle-nn/fne fioiv of vontinno lumr dt \ moduln tie * i .? ssvj 

menl infminirs ii X t7 ii /, v i, mi In nmnne 

.)' j i l''l i < ' . ' t i 1 , ^ ... 5 ^ 


smi emunr dnrlo/fptddi'i par Itx fmimtlrt oj:? ^ n ui i t* mh 5 ^ j ^ ♦ % 

en line diriv onlnnnee sitivunt les ptiiixam r\ iiierndnmei tir i i r* 
de oelte sdrie njj'rirn tin module injedem a ehnnuir dei n ■■■ i 
0(1), ( I •j"). 

Si 1 Mil rtMnjthu’i' )' pjtr )■ (A )' t a ^ 5 i, ^ ‘sijiU?’* 

iH'iis avnr. Ii^s rontiiilt*^ (dr) ) ri ( 


(laK) l-(.r) I - - t U(,)-< i » 


.‘W I* 



...1 i 

mih 4- n) 

!U/» 4 . 


4 .-. 


m\h 


I 

Ihfe 



I'-T siii{ 1 . 1 '; r.AL(:i]|, Dies DU(!'i'i':s. 


('( 




' ^'0.) i ... ,) (-'(G) i.|.'(6,) i , 

i V -'I r'"' |‘| 






'“Vdiis mninDwijuil (jin‘ l’(Mi |mis(‘ .r i, |.| ,|m., ,|;,ns Ir iIk'mi- 

n‘‘iiM' VI, (»n n‘ni|»la(’(’ /'(.r, y) jiiir 

/ ( )' ■} II ( _>' ) j,i [ y ) ; 

iiltn's nil n h I i p III I ra la prn|Hisil inn siii\'iiii(n ; 
rili;(iuiMi; \ HI. Stnrnt 


/(VI M 

unr h unr ra/rur fnir/tculinr (/r / iinr ndrttr 

purfit'iilifi’i' (hi iiunlii(i' (It’ Id viU’idhlf' 


y ft 

rf hi tuih'ttr if/itt^i/hurr ih' z (jin ydrn'Sjnnni ait nunhih' Z. .s>/^Y^fi,vn//,v 
vn tnifn' (jur /'n // //<// hi Ihnyfiim f \ y ) rn t/rir.r parfh'S 

IHr). '.Hr), 

r( stnf ffi h' /tii/nhn' thw nirinrs tir I'rt^iia/ht/i 

l!(ii u 

t/iii (inuhtisvtif (Irs nuuliths dr z I'u/rnrurs u /, Si Ir nunihrr 7 , rsf r/u>i.\i 
dr itntnirrr ijiir, irs Ju/trfitt/ts 

III,/* i fii( A 1 . ;i I 

rrsfarif /ifiirs r/ rnnfmurx /uuir dr^ modutrs dr z in frrirurs ii Z, on ait 

i.;in a""'’ 

II(A i ^ ) ’ 

i tiftmdon I y^n) oJlHra rllraiK'mv an nofnhiv in dr rarinrs rormimn^ 
danfrs ti drx niodii/rs dr z jdax fiNif a ijnr Z. lU'sii^nons jmr r„, , 
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CVS racinvs, v/ par tvs rtirtnvsanah^uvsdvI'njUiaiun t i ii). 

Ui fontiioniinplicitry^si Con <utr \ yoa (a s(}nuni' y i v, ,1 

(Ians Ic cas conlrairCj sera f/th’vlnp/n(l//v <•// aav svnv mfn vrpvnh' inn (ti 

fonnnlv 

(i; 5 :i) /•i-r, : v; i -i-. . . i ■ i ' ' ( , ,, 


I j, i-' / h i ) 

' "l I lit /' i V ) 


(fid sv. ({(\(lni( iminvilialvinvnl (h^s fonnuh's ('; V) v( ( I'r.' ), nn,lv I'v’janUnn 
(k'.()). Siy dv plus, !<( fonrjwn 

|‘(_r) I'A/' ‘ 

resU^ v,lle’ml!tnvjnd(' vl voudnuv. pour drs rnoduds dv ;; injt^nvurs d 
l’(y), on lu sonmiv l''(,)') i ' I’ (.'A I * ■ ■ • ^ I' I v,„ , i, jouartt rnvniv 
(Urv dvvcioppih'. cn svriv. rmvvr^^vnlv pur fu fnrnudv 

(I'l/,) K(.r)'hr(.r,)-i''--t I’t.Vm i) 

{ M ih i ■ '1 , , , 

t 


•t'(0) ) 1’(U,) I ... t ,) i I I , ;; J‘ ' -I 


^ I ll( A t ■ - ) 


L't/- t ;A 


U) 

Enfin.^ h rvstv dv cfUtv ilvrnudr srriv o/Cnru un modulv injiuivur fi 
(i:i 5 ) 

c.t (I plus fortv rumui () 

(iHO) 


7 , , \V(h 1 . ;i) rr*r(/. r n I ■ 

V'; r ' ' I’ I i - L 

X" \ - I) !((/* h 5 ) tmih i } 


V. All't /* I 4 ) \ A m'( hva) !■ ( A , i 

\X.-: 

ill If \ s ) 


ie module X dv x Hun I (dunsi dv immiHr t) rrmidir Ivs drux vundiiu*us 

( I -h ) \ .... I >(, , 1 \ A n ; 

il{ h j t i 

et ce module ilant pur suile plus prund tfuv CunUv, muis plus prUl tptv 

m{h -i" 5 ) 



I' ^>’1^ CAI.CHI. OI'IS MMITI'IS. !)7 

(.III Sljll HIM' M'tllc I'im'HH^ (Ic 1 r(| n;|| iflil I , } j ) ('(iri'csjMMMl ;| mi IIMMltlid 
il(' o jiliis |H‘(il (|in' /, I'l ijtM' I'cllr ^;n’iml^'^^l priTisiMiiciil oil ii 

nf I , C h , 


rt If's rnniiiilcs ( I ;;; ), ( i ) so roduisonl ;i 

( I ■!!' ) 
t \ lil j i 

III \iiii<tlilo plo\'jiiii otri'i iliiiis lolls los (oriiii's dos soooimIs iiioiiiltros, 
miiiilioi' ;i(iros ios (liiroroiiliiitioiis. 

Si I oil jio'o', iliiiis III roriNiilo ( 1 ri ), 

‘'i"l y /<. 


/> i 


I M { /i 


I II (/ 


' t ;! ) 


.•. M { t> i ' ) 

'lu/' I ^)' 


I • , I- I I '■ ( /' t r; ) . , 

h.Vi r./M I . j 

I 1 1 ( /< t :• I 


II.: 

1 , ■! I 


i.t ( /» . I ' 1 

ll(/» I n' 




h sor; 

1 hi soiilo I'io iiio til 

‘ roijitiiiioii ( 

ill). Ahirs los rMriiiiiios ( i 

( 1 

iloviomlroiit 




t 1 .1 1 ) 

Im V' I I'd i 

V. 

M I 

r ■ )i;!! 
1.1 . >1 ' 

1 f'M A ) 1" ) 1 

ol 


\' 

N t 

. .. . 1 

( , 1 , , . ( M 

d;; ' jlM(A)|’' 'M'{AM'dA)|, 

( 1 \ J ! 

I'dd ‘ I’d /m ; 

: V. - J,;; 

»I 1 

Mil, IT 

‘ (jtii rovii'iil nil 

iitdiiio, 


(1 

I’d V) I’i/H i 

s 1 . 

'■j’lh, } j nn; A) 1^ 1 1 < . . : 

pills, 

Mil Oil OMilolura 

, fll 

pMsaiil K(,vi 


(1 Mi 

.s 

y h ■■■> i- 

1),,} ral A i I' 

" S' -—>-i ll^l m(A) !’•!* — 


< ff. ti I > /r i'‘ , “ s , II, » . Ml. 


ils SlIU LA MKCANIOIIK C Kl.LST I'. 

Di' plus, on aura, on vorlii dos lornmli'S ( <)<i \ ol ( i)^' ). 

n 

(I, I'l's M I 

II I 

la vaionr ll,, ol:»nl 

n.r" 




( 1 . H . . . n ) " 


D' 


K 


'■ i, h I n [i 

.ruiih ! -■ ' ' 


o( lo.s vai'iahlos .r, 3 dovanl olro loos apirs Ir* ilillV-nniliiilinii^ 

olVooluoi's, On poiil n'lnanjiior (railloiirs ijur. pour nLlrinr la Inr 

iiiiilo (i Vi ), il siirill di' dovoloppor siiivatil lo^. pun,^a.n< rs 

d(i .r lo sooond mioiiiIm'o do I’oipial ion ( H',* ), ijii t . daii'' lo I’ip’ pi 
rod nil ii 

(/■' I ,r f.i' \i‘ > ' ! 


(iV) 




Li / , f> 


On pmii'i'ail y parvonir (uiooi o ii I'aidr do la loouiilo i H I i, imi 


(l/|H) 




" I ■ ,i'r,r( /| ! 

/' i 


!■< » . h . :■ I, A/ 


Li's I'oi'iimlos (i VI) ‘'I [ ' jd ) proi’isoiHcnt ndli’^ ipio La^jraui^i' a 
doiinoos oiiiiinio poiivani sorvir ii ilovoloppor, sul\aii( lo’* pMi'»-*an' i*>. 
asoondanh's do . 0 , utio raoino r do roipialioii 

(t/ij)) r - ‘ /' •' .»• fit I yO o, 

ol uiH' 1 * 011011(111 l''(,r) do oollo raoiiio, Or, d’iipii‘s L* llo-oionio Nil, 
00 s rorniuli's' suhsislonml, si !os roiiciioiis m ( A r n l'(A * irr'-lful 
(iiiii's ol oMiiliiuios pilin' dos nioduli's do a iniorioni''' i» /, /. rLmi 
ooliii dos niodiilos do i|iii oorrospoinl an iniolnli* pi iio'ipal AI do Li 
I'onolinn 

.. , ra ( /» i s ) 

( lilM ) 4 ' > 


('( si d’ailloiirs on aKrihuo ii la varlaldo roidlo mu iiuaKinairo t> nuo 
vaionr doiil lo inodnio soil inrorionr it g- Mill's snli‘*i>toinut u fuf futn 
si, lo inndnio /, do r, olaiif dislinol do oolni i[iii oon osjinnd au uioduli* 



i:‘i’ sii II i.i'. <; \ u:in, d ics i.i m n i.s. ii*) 

I' !; ill' .<• lie (nail iriT 


|ial ill' la IniH'linii l I mi), iki I'lmi'al Ir inni 
a vi'i’illi‘ 1 ’ la riMiil il iMii 


(tar 


h < . ) 

\ -I 


nnalil a la rmirlinii l' ( .r, i i I' ( i', /' i ) ijiH' n’liriM’liic riM|ii:il inti 
i I I » ), rill' ili’V I'a ri‘''>l nr fiiriirr li ii i r nl rmil iniin pi ni r ilns nimliilrs dr .r 
rl dr I I'Sjirrl i \ r iiir nl iiirri iriii' i ;i ; rl ;i /,. A jiiiilnihi i|ll'a l aiilc drs 
(‘t>i inulr'. i I I, ( I til ), ( I ’ ), nil ilr I r I'lii I tirra sans uriiir drs liiiiilrs 
•ai [irriiMi rrs an \ iiiminlr'. drs rr 'lrs di's '>rrirs i i '| j ), ( l V'l ). "ii iiiriiir 
dr la siTir iM'ndiiilr par Ir ilr \ r ! np prtii r n I dr I' ( .r, vlsiiivaiil Irs pnis^ 
s;inrr-i asrrjidaiilrs dr ,r, Kllnl i vr inr n( . rii vrriii drs Inriiililrs i 1 ‘*. i I, 
ir’(n, Ir di'i niri' dr rrs rrsi rs tillVi I a iiii iiindulr iiilrririii a rliarilli 
ilr i imnilH rs 

i 1 » 1 i • , 1 \ !’ ( r, n ; 1 , 

^ J # I'll I /* > /. ) 


i I M 


V ■ ' ^ ■ ' Sh;,/- . a. 

\ ‘ V ^ / \ \t.tl , I 


}r iiiniliilr \ dr j I'laiil supri'iriir all iMitdiilr >; dr ,r, iiiai”' itilrriritr ait 
ijiniliriil ipi’nh idilirnt rii duisant I ntiilr par In rappnrl 


I t 


<.;( /f i- ;■ ' /' : ' 

7 . 


r.nnrrvniis. pnur livrr lrs idiM'"s ijur, la rniislaiitr if rlaiil ri‘rllr, nii 
pirinir 

Mj V 1 ^dii/r. 

Si Pnii iiMininr 11 liii am miiii'iiin' riilm lrs liniilrs o, rt I'lndsi dr 
iiiiiM li'm 1 j nr rns 11 siti I r^al all sip, nr prrs it rns A , nii aiira * r n \ ri I n drs 
I'nl'inUlrH i \ I, 


{ 


f' * ,, • ' > t' ^ . . 

VsinlA 9 I rnsll j -siiiH. 

1 '■! 


il Y a pills t Ir^ rarrr dll inndidr dr sm A j ^ ' rlsilil Ir i|liai'l dn hi* 

j... # ^ ^ “■'I I' ns I "I A * :<ii / rnSf^ t. 


Uimir 



100 


sun I. A MKCANKMtK UKl.KS'l'K 
(5t par c.oii.si'MjiKnil k (jiiarl da la soiiiiik' nhl ii'iil an iijnntniil la II I 
noiiK^ 

, ,, «/, "1(1'/ ,J lM)S('<y. ), 

doiil 1(* niaxiiiium I'Sl \ ( A sin ' (r^ a an |»i'ndMil 

M|i-,t)s('!/,(;uS 7 ) cos (■*,// I ■.■,/,a.osr/)| /| sin sin f A i t/cirx/), 

<Iniil, la iiia\itiiiuii asl sin li, on (niiivi'ra aiianra 
( 1 ^) 0 ) A sin (A i-;;) 


(I'i?) 


I’ 



1 sinll 


Doin’ la atnidilinii ( lAi) sara variliaa, si I'nn a 

/, 

l" ■■ ^ ) ‘ ^i*' I* 


al, a plus I’di'l.a raisnii, si I’nii a 
(i 58 ) ^ 


■U/, 


piiis(|ua sill It iia jiatil siirpassar i’linila. D’aillaiirs la valanr niiniiiuiin 
dll i'a[ipot'{ 


r' i r ' 


Onrraspnml ii la valaiir da /. dalariniiiaa par la rnrmuli 


(lOo) 

at. aoiiiiiia on a 


1' '^' r ^ t r ^ i 

I / >r/i 


( Z 


^ ^ /,5 J /p 

'.1 ‘.I I { , '< A I > I , 1 i 0 


la roriiiula (iDo) pniirra alri' radiiiia a 
(lOi) 

Or raijiialinii ( idi), dniil la saannd inaiuhra and! avaa al raduD 


I ; - ’</’ a 1'/.^ i . , , . 
a K 



I'.r SHU \,v, cAi.iiiM, ui:s i,i Minis 


[iiMir /. I . ii 


;i(liiM'l l•\ idi'iii iiH‘11 1 UMf m'iiIp tMciiif |*nhilivt' sitjifritMii r ii I'tiiiilr, niais 
iulV’iit'iiiT it la rai’HH* |Hi>i(ivr dr Trii iial Imi 


r ’r’il a til rr 




S t i \ I 1 I , . h 


Ihitir 'll I III) pUMf, daii^ la I'nriiildr I ihii), 


,1 it, 


/ siirpaN'>t'ra 'i, '. rl M'l a itdrt irin’ ii o.nl . Mai > alm s rrllr rnniilllr 
diiliiirra 


0 divai^inaitl iiii nninlin* iiiiri trin a I'lniilr, I'l par riinMajiiriil 


, t ^ ' r 


I) , I ))l I . . , 


1 ' ' ! ( H t o , ! :i I 

Ihmr / m'l'u nryalil r| rmiri'inn* riilii’ lt*s liiiiilrs 


. ^ I iM> I I )< I a , , 

■ t ar . - 


n , < < ) I ' • I 1 1 ■ . ( , 


H , tjiDJ fS. j , , j H , - J I » *>'*( I • 1 


II , < lull V» ’ I ■ - . 


11 , rt I t , , . , 


tin Ilirmrrilirr la iMiunJ.'ii... iM !a snivaiilr 


I I , I tcltl J 111 I , , . 


I ! I II ( Ml J ' > 'S , ^ , y, . } * i ^ f I I , i I u 1 1 j j 1 j .S , , , j d “ 


M , I i( |i I j( lU . I , , 

1 . . « M ' ' I J S , , , 


« I , I It III ,1 ,1 1 . . 


(tii aura tlmir, rn pM)|M'>ahl r.ippi'M\iinah<in jM<^i{it'aM\ iiiillitinlriiirs 
tiirhiHivniirni . 

I u.mum mi /, »,.f » I 1 . in'U*/S ■ >, '// I , V»tr' * 7 - • • • 

j ' '■ v/' '■ ! /.sii.iiiijT ^ 1 , , , : 


1 1 ^ t (Ui I k 1 1 



SIMI I, A i: « i ^ i-i* 

cl, [)!U‘ siiilc, si I'o" 


|.j n„Hlilinn(l'ifl)sclrMiivcr;i iv.huii'.t 


Doin',, laiil ijii'* 1'' 

(),(;(lc.7/|''.... JMIC Snilc Ar 


priiiluii'ii imc v;iii'ni' <!i‘ A 

I, cl cclh’ r.n inc T 

cn nnc riciic t’Hnvi*i'{,|i Mh' Mi<l<usfj>r 

;isi’ciniiiiilcs (Ic f. 

(Imisitlcrutm tiuiinir'iHint iim" ^ ' 




('.(till! rtlllcliMM sent CIH'tit r j .tl U ; ,!-i- 

siiivtinl Ics j^tll^s;lllc^•^^ » ‘Ic ^ cilj» m 

|MtUr ties nititltllt*!* tic . 1 ' cl *1* p |i‘ » u '' 

[IlllulU'CS 


11 V ** ’ !•* ‘lcVt'lti|tjtchit n! ’i) t, 

I'nitlc. tics fVn'iinilcs U V" ^ ^ ^ 


m? i 


(Hr) 


i .i ny{f> c 
5 ' ‘ ,C Kit./' ?' 





csl clli'*nii''nic (Icvcltipjiitblts jiMtir sic K 5^ , 

cii mic sci'ic c«piivt*rf 4 »'j)!c ttnltsMun c Is ^ 

lie CCS Viiriiililcs. l/cst t c tjin iiuirtt hcii. |» jS! t is ?rii|!)ls „ 

L' ’ 

rc-r, 

i. ■ ■■ .sr ir '«'s? % 



I'.'i' SI II i.i: (, M.cii I, Di'.s LI M rn:s . 


.Aliir *. Ill rm'itiiilt' ( 1 ^ 


I (lit 


I ,r I'l I'. I 


> II I ( /' 


^ili I /' 


^ f 


^itr ( h ' 1 


c*li . ri’ i| II i ri“\ ii'ij I ;iii nii’iin' . 

( I *!■ ' ) 


1 r t'li'. 1 


h: iiii /' ; I),' :>itL /> ' .. I) i 

I 1.1 ' 1 i,-,! ^ 


Si, til' i rlli- liriiitrri' M-rii', mi i‘mhii‘rvi‘ srii Irmriil li'S // |in'iiiiri‘s 
li‘nMi‘s, riMi'i'iir rntiiiiti-if, mi h* tnnilnlr ilu n'>h*, i,rrii, rn vri’lii ili' In 
t'nnniilr i I I • ). uilmimni' :iii 




^ ' /. \ A i 1 1 1 /» ' ) 

I'l a |ihi > I'nrli' ralNun ait jiiMiliiit 


1 1 ii<i > 


\ - \ m I M\ ’ 


Al il i''^viuti«iiil I'' Mimliiit' jirtiH'i jiiil ilr < cli'l I'riiMtH' [tar ri'i|iia(iiHi 


11-.. . \l 

1 /. 


1 

, i , , , , 

1 1 . , 


St, ilan*'! Tr \|iri“>i'^‘.iiin t iini ■ 

1, mt nniij 

[ilarail \ ' |iar N 

! , mi nlilii'hiiiail 

la ‘^.niVaith’ 




( 1 7 1 . 

\'ii 

M \ i' 



qiii tim* iiiiiih* >H)»iTirHi i* an nmrliilr tin li'i'ina ^i;»’'iii’'iiil ili' 

la ‘.iM h' i| nr 1 rnlrt ni»' I'rij nalimi I t l. |)iin< I'n lir rl I aiil cc l<\|n■(•.s^illn , 
Ir nuinlm* \ ijinl rlrr iniVn irtu ii i iiiatN siijiri'inir an tnuiltili' ili'lii 
vai'talilr .j\ Si I’m» rlnMNil \ ilr nianlrrr ii rtMtili r rrxjiii'ssimi < 171) nil 
MiiiiintniM, mi Irntivria 

\ I M\ V , 

K ,M (il - I 1 \l 



,0/,. smi 1.\ ' ' ' 

In prraliiil 

( . ! ) 

\ n ' 

t ; i 

CoiniiM' oil iiiii’ii 

( > ■ ' ^ ■ 

il rsl i‘ljiin|iir Ir noulnl'^ 'I h '1'^^ ' ' 


If 1 


M 


sm‘ii iiilV‘i'ii'iii’ il 

(i7'0 



Si I’oii itdrilioo ii mo* vulton i* * ^ 

on (juosliiin sin;i sinijili'iKroi 


Ainsi, pill' I'Xl'tlJplo, r*Ol *.np| a< ;r 


('7^1) 






I.ciH ronrfitiMS iiMjilinf»-!i, ipo' i,. ? 

SlM’il'S, llrpOloliUl'Hl ll'lliO’ irsil*’ <: 

I’lipplil’ilfioii tlcH pnM‘ a|i> ? i 
simii'if varrnhio'i r, j i V i ' m: h I''- 
v'l ... soionl ili'tonniio'o^. h m sh^vsim ir 
ill? la foriiH! 




( 17 S) ■ 

l)r'sif(n(inH pur /(j\ i‘ I \u ijrrnrr 4^ / ^ if. 
la ilf^rivoo ilo/, (.r , v i rolafni^is v . ^ j 

J'4 4\ . a\ f)' ,. 



i;t si n 1,1': CM.ciii, iii'.s i.imitks. 


lo;; 


II Ml* liMii'l loll (I I' ' * ,v’ I'iiilin sii |i|M isdiis : I *' <|iir, />,/>', ... 

r|;iii( lies cttiisl ;iM I (■>, Irs ft] ii;i( iolh^ 




• I, /» i I II. /', { 11 , // . ) 


ollVcnl , hi jirriniri'i ' m raciiir^ ilitiil Ic’^ imimIhIi's sdiciil inlV'ririirs ;i /, la 
siM’iimlf /// rariiMvi floiil |i’>i iimihilrs SMiciil iiilV'i ii'iii's a / , ...: <|U(', 

ptiiir ilr‘i iijinliili"; tic " , ... i'cs|iccl i\ t'liii'iil iiilV'i’iiMIl’S ii 

\ , \ , . . . , / , /. . , . , i 1 1 a I ' 1 1 M c 1 1 c I'l n 1 1 ' ( i ( tit s / n j , h \ V ) , h I r. ' ) , ... 

iiltlicdiic Itiiijmir'i line valciir liiiic cl tlc|(*rinim‘(' : I" i|in', / claiil Ir 
iniidlllt' tic It' |{miiIii 1 c i|c Ics ra|i|)ii|'(s 




'/I t , /j I I y , I I , /( I ' ) 

M t , /> I I /'[ I r', /*' } .t' ) 


cl Id prinliiil 


1 1 '’H ) 


y I, • t y i ( t , i - - I 

/ i > , If ! .’I / i t j , t 


!•’( .c, 1 ' h i , /»' I ) 


'ciicnl ilcvclfippaltlt"^ cil tlc-^ ^4cric'H I'unvcrj-iciilc^ tinluinicc^ siiivaiil lt‘s 

pins^aiK'c^ a^ct'ihiinilcH tic ,ty tie .r' pitiir tli's luniliilt’s dc .c, ,r\ ... 

rc'^pcc(i\ cmt'iil iiirciicin's a X, \s l’"ur ili* sciiiltlaldt's initdidi'H 
tie c, ,r', , Ic'i ct|iia(ittn>. 


t ’-'i i 


f i t , h { ) 


f h' \ 


ett vt'iln flu llictti'cnic i\, tillVirttiit, lu pn'inicrt' un iittndin* /// dt* 
nndncs ilttul Its iiitttliihs Hcrttnl iiilV'i'icins a /; la scfttmlc un 
mtiiilirtt //<' tic I'at'inc'^ tittii! hs iiintlulis ‘'I'ntiil iiirci’icurs it c(» 
si I'mi pai' 


< t hill t 


sri! I , ,/■' V, vy 


la ‘tttmiiM* th'H valctns tjui* n'l'tiil la iMUclitm Ki.i*, r', v, r', ...i 

Itustju’iiu y HiicctsHivcuM'iil. an lien tie Its nitiims 

tlmil il ct'llc HMiMiiie si*ni dcvciojipiddc cn iincscnc famvcrKfntU' 

en-t'f’A ill? ll> I . \II , l -l 
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SUU LA M|i:CANIOriL CKIJOSTI'; 

orclonnee siiiviint los puissancos asoc.ndanlos (In .n, .r' (Ti'sl (mi 

(iflot CO (pio Ton (hdnontrora sans pniin* (h^ la inaiii(''i’(^ suivaiil(‘ : 

Exaiuinonsd’abonlleoas par lieu I lor ou Tun an rail /// r, ///'. i , .... 
Alors, oil lirora do larorniulo (H'i), on y l'(•lllpla(:anl in par riiiiitn, I'l 
F(a:>, y) par F (a?, .r', . . . , y, /, . . .), 


(i8r) h \ 'l y\ ,l.( , 

On aura do iniiino 

(i8a) F{,r, a-'', . . . , -t- v', . . . ) 

= -L. 


ot par suite on trouvora 
(i 83 ) F(c?.*,a?', . . , ,y,/, . . .) 


Si m, m' cossoiit ilc si! I'l’jiliiiri) ii i’linili!, il liiiiilni I'lviili'Miirii'iil 
I'oiniilsicer le prcmiiir mniniiro (In In fiinimli! (iKi) |ii,r In sdiiiinc 
(iDsvnleurs (jui! r(!,,ioil lu r'.„.) ,|,|,„„| „„ 

sulisti(;u(! siKiiicBsIvemciil, im lion iley, ,,|.|l,.s il,,.., i.iinini's .In l'|■'l|l|lll^(M'l 
/(», A + s) = 0 iiiil ollVunt (Ics mndulns iiilVii'iniii’B il Z; pnl.s |i< 
mior mombni! do l;i I'omuilii (,812) In sihmiiii! ilns viil,.,ii's i|,h. 

■■ei.ioit In fonction F(.r, .r- A + J,,r, ,|„nii,l „„ y snhslilii,. 

"‘"''oraonl, nil liini (k, /, cllns ,|iis rnnim.s iln ' 

- 3 ') = oquioHVi!nl (Ins iikkIuIcs inlni'iniii's ii Z', nir, Ddn,. 
mombrn do In formulc (1H8) dnvrn iMrn l>ii-,„n,„. minplnn,' 
ssion (180), on sorto (ju’onaura 

./( J ) /, ( ,r // -t- ? ) ‘ ” ' ■ » ' ■'+' 5 % . . . 


’4 s? 4 fr 
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I’"l’ SUH M'] CAIJMII, DKS I.[M1TKS. 

Owvu v('!'(u (l(> la roi‘niiil.M,iH:i).)u(nS/,). I’(«xpr('ssi()n 

ni, SK(,r,,r' .r, 

inii' luiK'lioii iiupiir.ih' (du nio'uis i>m pai'lii') (l(>s 

\ .u i.ilih s sc Iroiivi'i'a Iranslor'iiiiM^ cn iiiu^ loticlidii 

niciK cxphcilc il(> (>(',s nicitics variaMcs. (‘I, jniur la (IcNrlappcr cn line 
sin-i(' cdiivci'i-'cnlc onlonncc. snivatil ics puissances asiicndanlcs da .r, 

'* 'i''ildv(dnppcrcn line siniihlalilc serii’, le pnidiiif. 

AjdiMons (jiic la liniilc supeidcurc an inndiiledn resle <{ni (‘ninplelin'a 
*!"l''niirTe sene si-ra ini incni(‘ (einps iiin* linii{(> siipecieure an niiHinIe 

‘In rcsle i|ni eninplelcra la pnnniin’c. Si ^ I, mndnln d,, 

■’ nindiili d(^ n , p( . 7 -, . 7 - ^ I'xpressioiis iinaffinaires (pii 

I"’'*'’ liiliiiiHe<lnnl il s’aKil sera preriscmen(, 

li' rnsle de la seric (|ni, elan( (irdininet‘ snivanl Ics pnissanees asren- 
dailies dc ;; p^nu' sntnine rexpiaissinn 


{i 8 


^ ^ y'(.c, /> \ f/' i- z‘ ) 


I- . . .). 

' y 

Si, dans Ic devcliippcrncnl de la ('nnclinn 

,r,,c', (Ml SK(.c, ,r' 

snivanl Ics pnissancc>s asianidanles de .r, .r', .... nn ncj^dij^'ciiil Inns les 
(‘‘rmes ilniil Ic d(»f<i‘c, niixsiirc par la sninine dcs expnsanis de ;r, 

.r', dcviendrail e^al nn superiinir a //, rerrenr cnminise, nn h* 
inndnii' dn resle, scrail enenre inlerienre an prinlnil 

A- A T.inj i'j '' "■ =■ ='•••)> 

A desigiianl Ic module dc a, el ee dernier inndnle ('‘lanl siiperieur a 
Tunile, mais iiderieni' a chaenn di*s qiinlienls 


\ \' 


IVuir mnnlrer mu* a()plie{i(ion de la funmile (iH3 ), snpposnns y, y' 
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doterininees cn fonolion (h^ii.v (M(ii;i(ittns 

r' ■ // 


('87) 


r h 4- ,v sin/, 


,r SMI ) 


Si los modules do 4' o(, dc. ,r' son! tiilrrii'iit's nil momiIji'o 

alors, d’api-OH 00 <jui a did dil iirdoddotinnoiil, rliai’iiiio do oos d(|Ua“ 

tions oHVira lino K(Md(3 i’aidiH! noi'rosjiimiiaiilo a niio valour do r -A, 

on do/'' — //, don (, 1(3 modulo soil aii-dossoiis dii itoinlM'i* 1, 

(iola posd, si la I'oiioilon 

A -h A'-t ■ 

rcsto fiiiio ot oontiniio poni' dos modiilos do j*. .r plus poliis <|uo 
0,6(327/12... ol, pour d<3s modules do ,1' plus poliis (|iio 1 , 
on aura, on siipposaiil, los ininlulrsdo a' iiil’ortmirs ous nidmos an 
nomhro i, h)()678..., 

(1S8) 

- 4 -L'’ 


^ , 7 ' (',(Is(A ) ■ .•: ) I ms ( A ) • ;;' ) 

I’ t A 


\''^/ s . 7 .' sill ( A -I c ) 0' y sin I A I 1 

Dono, pour ddvi'loppor la roiiolioii implioilo di- .0. o', roprdsonloo 
par 

on uno sdrio ordonndii suivaii! los piitssaiioos asoonditnios do .r, y. i| 
suffira do ddvoloppor on uno siMiildaldo sdrio lo prodiiil 

(iSo) j) I- ./o/mis 1 AV)/?) 

' "j ‘ ^ I \ ■ )' ( ,r, j' , A O ' A' { ), 

— .r SI 11 ( A U ‘ :i) j' — .0' s 1 11 ( A' -t . / ) 

Ajoiitoiis quo la limiLo supdrioiiro an moduli’ du rosio, (jui omuplolora 
la promidro oil Uisooondo sdriu, sora prdi:isdnion( lo rosli- do In sdrio 
qui, dtantordonndo suivani los puissaiioosasoomlaiilos do ^ , n pour 
so in mo i’oxprossioii 

^ A I ~ '0 otis( A -(- c) I ,/■' A’ ( • . .. 

Si, (Ians lo d(ivnl,.(,i„.in(!,il ,l„ ]„ ,r', r, r' .,ii nctjliKCiiil 

tons 1 (JS ton, .08 ,l„nt lo dog,,;., „H.s,ir,', |„ snniino dos o.vpnsanU do 


('90) 


) iilf (Ay 
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.r (^( (1<‘ .t ’ , (h^viciil, (i^al on sujxirioiir a //, rarnMii’ cotuinis(! sorail, 
iiilV'i’iioH’o au produil 

’ 4 ' - a,f' i‘,()s( - 1 - s ) I ■ a./;' (a)s( //' “)- -- -- - ■v 

•'J‘) T// "1/ A .,"j \ ' : -"c — ■- I' «,/■', /) -{- 3, h' -\- z'), 

A (iosi^oianl lo inodiihMhi a, {?!. c.n uiodiilo nlaiit siipar’Koir a ruiiild, 

Ilia IS uildricur ii idiariin das rapporls •'-> -'r* 

l.oi’sipi a I aidi^ das iiudJiodas (ixpnsacs dans la; pai'af^rapha on a 
‘I'donninn on rniH’lion dn noniliri'. n on h la liinih* do I’oi'ronr qno Ton 
I’.oinniol 0,11 nd^di^oanl, dans lo dovidoiipinmnU (I’niio I'onolioii oxpli- 
o.ilo oil iniplioilo, lolls los Icrini's donl. lo di^i^rd sinqiasso lo noinliro 
doiil il s*ap:il, il osl ;^n’'ndralonion( faoilodo Imnvoi’la valour qn’oii doit 
assi{j[nor au noinhro ii on // pour quo rorronr ooininiso dovioniii! inl'd- 


noni‘0 a 




N diani 1111 iiomlin' luil ior donnd. 11 snClil, on oll'ol, pmir y parvonir, do. 
dol(U’ininor la pat'lio onlidi'o do la (|uanlild ndf»aLivo qni riqu'dsonlo lo 
lo^arilhino dooiiiial di' rorronr o.omniiso. (lonoovmis, [loiir lixor los 
idol's, quo, p' dianl. ddlorniindo on Idnolion do .r par rdipiation 
oil 

y - . h' \- ./-sin r, 

on jiroposo irassigiior an noinhro n uno valour (olio quo, dans lo dovo- 
hqipoinoni di' 

1 

I ‘ r oois y ’ 

suivani, los |)uissanoos asoondanlos do .r, la sotnmo dos lorinos irun 
doj^U'di d^al on supdrionra n odVo uu niodnlo iiilorionra 


pour la vali'iir parlionlidro .0 I > 011, pour uno valour plus polito do 
la variahio ,r. II suflira dvIdoininouL quo 1 ‘oxprossion (17/1) dovioniio 


IJO 


SUK LA ]\IL<:Ai\l(,)()j-: CLLHSTL 


inI(3n(nii’o a , et son lu^^arillitiK' (l(ViiM;il ii N. Si donr fm 

clcsigno a I ai(l(! da la lalti-i! L !<‘s Iti^arilhnH's pris dan.; Ic ^vsirnu* 

doiK, la hasa asl, lo, il siinira dr clinisir I ciilirr // da nnuilan' 

a remplir la eoiidjiion 


(193) • .'t- L(// -h t) 


( I.(m I,'*’" , , . \ 

'■ n 


t’' I' >'H>. , , u 


\. 


Ainsi. par rxri.ipla, s’agil-il (I'assin,,,,. „ 

lellaqner..rrr,ir,:.,niMiis(!, '...Ii,,,. 1,.^ 

egill oil siiparieiir ii «, „o siirpass.i pas ,11, inillirinr. Iln (rniivrra, ,hi„s 
CO cas, 

\ ;{. 

Ct la condition (ipa) dnunora 


O 93 ) 


n > 




7 . . . 

\.{/i !■ 1 ) ^ . L| , 


I (,hi) »” 

// 

Sil’onmliiisait i, s„„ p,.,„„i,,, |o ,lr,„„„i„a„.„r |„ 

qiHi .■odor.nc lo socniKl .Us h, r,„.un,l,. ( , | n, 

S’Oiar i.ijiiivu aiil,, ,,1. p,,,' „„ vcrilii.riiil li, C,,,... 



Id ri t I ) 

fi 

'“"i""" 

t 

n 


“h I) I 

.(t ■ ■ I !:''.',':!?; • ',1 1 


V H 1 j 


ne sni’passoi'a pas 
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on sortu (lu'oi, pom-ra prcndi'o n =. Done si, dans I’liyinXlius 
adtniso, on arroto lo dovoloppoinorit do 


a t 

HO 


t — .X' oos y 


npriis lo douzieine lor, no, l’o,’i-o,.ir quo I',,,, coininotU'a no surpassen. 
pas 11 n miliiomo. 

On VO It, pao ce qui prooculo, quo, pour los ronctioiiH iniplicitos 
comino pour los fonctions oxplicitos, la dotormination do liniitos snpd- 
riGLircs aiix inodulos dos rostos qui oouiplotont los dovoloppotnoriLs 
pout otro recliiilo a la dtUonniuation dos quantitos do la formo 

A/(:^) 00 ,.,X 

ou do quail titos qin soront ovidcrniiiont plus grandos. Nous avons doja 
clonno nil grand noinhro do fonmiios qui ponvent otro ulileiuont oiu- 
ployeos dans I’dvaluatiou dos qiiantitds doiiL il s^agit. Nous ajontororis 
ici quo lo ddvoioppoment cn sorio dos ronotious 

ost soiivout un moyon tros simpio do parvonira ooLto dvaluatioii. Ainsi, 
on partioiilicr, oomnio on a gdiioralomont, quol quo soil lo modulo X 

do a?, 


suio; ~ a; 


et 


' ■ ^ r . 2 . 3. /| . 5 


cos.r ~ r L. 

• ‘ a 1 . 9 . . /j 


on on coiiolura, on ayant ligard ii la p,'omi6ro dos I’orimilns (a5), 


A sin o; =1X4- 


X3 


-I- 


X" 


ot 


I • 2 • 3 1 . 2 . 3 . 4 , 0 


- H- , . . ■ 


0^ — 




A cos a' I -|- [_ 


X' 


4- a~~^ 


1.2 1.2.3 . d 2 ^ 

CO quo I'on savait d6ji.. Do m&ma, comma, an aupposant X<,, 


on 



siiii 1 . A \ii;«;aM'H f < m i - h i m 


(rmivc. 


l (< 


ilM' tilll!' 


in'*’ "III.' * 


(111 


Hill'll, illHiS 1'1‘n*' llV|tnl)lt’'''', ' ,’i n <li!< A 


Al(i ' * » 

N , V 

A 111*’ liiiif' ‘ 

V 

A iii'i' ^In * 

\ ' ' 

1 ( 1 , [iitr riiiisi'i[m'iit, 



(I III) 


; Vil t ■. ^ ’> 

A nj< ; 




I'!il(ili, rmi *|s'=>nw*H*' j(.u H i -H’ i-i is i.. < 
Vl‘l‘ll : l" *|IM‘I I|MI^ v*tti[ An, 


0 11*^0 \« iu ( r . 

U'* I'll SU(l|nistUll Ai/ < » 




( Jll ' i ) 


A nrt‘ (iingn 1 1 


V|j i fi ^ J I 

* A n , 


* V n ■■ 


% .:i 

\ yS':- .s7-!v ji, ■ >> . 



MI-:, MO) HI-: 


SKH I, A SdlUAVCK CAHAdTHHISTIOdK 


< nmii:-iri»,\in.\ j j: \ | 


■MSIKIIK in'':i,irATIil,\.s I.I.NIIAIIIKS aii\ HKHIVKKS I'AIITIKI.I.KS, 


Sl'li l„\ SliHI'ACI'; DKS ().\|IF,S''>. 


-^Iirl'iiri's ,|iii I IIJI f;ninil nili'diiiis 

MM .Im Mil lil HMlMli,Mldr|M.n.l 

■I'llM •.V-I.'MM' .|■,.,|UMliMM, liMMilil'MS „M^ ,lrlivM,.s |,;M'I i rl Ic. ..MMl'Ii- 

"‘irl'i.r,., ,jH.. j,. nntntn.* la siir/}trr vsl 

<|ni (niuvr^ n’prt's.'nlrr jcu* IV-qiiaiiMn rararldnsli,nh' 

vn-Mi|.l;H*r‘|rHth<rjvrrs p;uli.‘||,-K ,lrs Hivws ..nln-s 
rflahvcN an\ vunaltlr-* iiulr-jM-ijtlanli-s .r, / pjir irs (mmssum.-i.s lii-s 

«li \ i } *'» Mj Hi I--' Hm r t-s Hit- nil's \'iU'iahIrs I'uimitlriTrs rniimii' rrjircsi'Mlanl 
(rnH ruiir.luiinrj's O'l-iangiilairi's i-l li^ liMnps, 



1|f|. MlUlOlIlK SUU 1-A SUIU'AI'.K CA U A C I'l, HI > I H M 1‘. 

,)(Ml()mi(^, (inns !(' pnrnHi’iijtlin |»n>mii'i‘ ih* ci’ Alntn-iiiv. it-, nidViMt'. 
(robliMiir ^(‘iKM’ahMiKMil rn|n:iliini di' In siirlm'i' di's tindt's. 

J(! moilin', (Inns In sonond |):iin;^r!i|dM'. I<‘s irliilnm', .ii|;o<<s <!<• 
ri'.manjiu^ (jiii nxisH'iil oiilri* la surlato’ narai’lio'iHMiUM' i‘i la 'oii Lift' dt-, 
ondns, (Uj’idaldis iliviu’s ihi'orrmt’s rrlalils a I'os i ' i. 


I. A' /r/f'Vt/ //"/(' It 


IMamons |)t)Ui’ vnrialdi^s iiidrju'ndanli's Intis I'ittii'iltmni'i's its 
lain^s .'t*, V, v ct In Iniiips /. Sih)|misihis trailli'iirs i|it a mi s\ ilfiiii‘ 
(lonni'i d’/njiialions liiinairns aii\ dni'ivi'i's |inrlii’lli' • ni a i iM-Uirt»'nl s 
coiislanLs (torrns|)(m(in r(’'(|natiiin t’ai’at’Ini'isUtptn 

(I) I>t) -■ 

Nous appnllnrons A7//;/W(r nrlli* ipo’ n’|irrM-oh' i i'in* 

uiiMitn ('u|uatioiii ({iiaiid on y i‘('ni|dani‘ 

n., n,,. i>,v Ht 

[ini' . 


a', t, 


I/(i(jua(ion (In la siiH'ann (■arai‘(('n’is|i(jui' st<ra thtnn 
(a) i./n *', 

Soinnt maiidimanl 

Uy t', M‘, A 

ijualrn conHlanlns linns nnlrn (‘llns par r»'tjiiainin 
(.'I) l*( n, 11', A I Ml 

Pouc V(‘irilii'i’ rtMjiialiori aux diirni'nnnns pai'tii'llnH 
('V) P(n,r.llv. Ilf.tiJt)*' 


(') I.OK roliUioiiH lit li’H ihi'aW'iiitm liuiil II r,r 

imiltis (ili'jft rtmiiuoH, (tt ila I’nllnH i|i)i 4 j>ti t|!ii,!tnts HvjH'iat sIm 

M. (In FAniHSdc (iivfil ih;Io). CtHIo laitnripin, A 1*0 ,jtrij iMriUi, |..>,r 

ijiioltliioa jttirftoiiiiiOKi tsicii }iiirUt>t)iitii' jtiu* M. (tldniliiUi taiiqi tm mi 
mil It) [lai’l a VII n I In Nolo tpit) j'ni iiiKtirAo ditin li,^ Cmipm rm^hn th* tr-jsrju'rti iftff ^ 
dthnk tks (Mfiiinoo ilii 1 juillol iHin th i mu h} , h VI ; p au,; 

Hxli’uil t’^il (Ion wtt/itjf j, 



il sul'liru 

( •'* I 


I'r sim; la sdiilall dls ondls. 

pri'iitirr 


‘ j i''> I u';; I ,vn, 


I in 


M In IniiflhHi I' (.r, V, { ] i's| Iir»iiin^(‘-n(.. |1 y ;i |,)i,s : si (•(■((<>. Innctinii 
ii’rsl |i;i> iMMn-.j.rnr. alrns. p.xir (|im' !;, valnir i \ r . h. (Irli'i'iiiimM' jinr In 
< ’• ). ' onlinth- .!.• vrrificr I'njiinlinn ( /| ), il siil‘(ii’ii il'nllnliunr 
.1 In luiirliMii iii’litirnij'i’ il i r i rcrlniiH'S Imi imcs dt'lc'i'niidi'cs, cl dn siip- 
pusi'r, jinr I'Xt'Miidi*, 


(*'* ) 


Hr/ ) , ih '\ 


0 drsi«.piatJl HIM’ fMiislnnlf nrliilrnirc, pni' I'niisniucMil 

1 j ,1 ‘ < < , , ,1 ,1 , 

Si In Iniii'liiiii l‘ i .r, > , sntis r||t' hnnin^rni', sr in'diiisnil ii imr 

1 ‘MH'iiMii pniir i|f r linruud drs \ntdiddrs j , r, /, mi pnuri'iiil (MH’orr 
nii\ Inniiiih's ( L 1 cl { y I siilisl il iirr Ids sinviinids : 

ll( 1 ) v' ' ’ \ 

/ • 

1 • I t j( V ( ( " * ' ‘ V ^ 5 > •/ i , I i »' » > » 1 1 u r f f ( 


tnuHn'VHMs il jH'i'idMl lJUd, IrS I’uiislnii I I's 


If, l', M‘. \ 

iiViiut drs vidi'in’s rdrllds, mii pn^^r, pniir nlMVjfrr, 

t * A \ f<^ 5 » u'* ; 

uImI'm lit VidiMH* juimdriijiid du iMppiirl 

ifi *' n- y ■■ :t «t‘ 5 

I ■ . : ^ 

-stTi* prd»*i*«t^iiidia hi dislnm-d dii pdinl i.r, r, JJ ) iiu phui I’l'pi’dsrntf par 
rd«|Uit(!ini 


« ,r -it'' iris • i.i; 
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ol, hi vulmir dn « (h'liM'iiiiiirr |i;ir IV‘(|iiiittnii ( ) |.(MnT;f rliv rr 

coiliiiKwiApdHiliUil, iint(|Mi'iii.'iil (Ir ci-lh' iin'iiH- r .in I.mui.w. 

II y }i |)lns : la valour do o, oaioiildo it rnriidu'’ d 

tons los jioiids d’liiio IraiioJio inliiiiiJU'Ml iiiin< '’ * Hin|tn>.- i-nli r .h-nv 

plans jiarallolos a oidtii quo irprosonh' la I'Mnniilo (in. r.n i.-.pniidiH. 
an boul, dll (omps /, ii Inns los pidiils d’niio aiiln^ h am In* ifiiddald*'. 
inais so[)ardo di^ la pri'inioro par iiiio ili>tiima* I'nniv alnili- a la \ah“tii 
iulindrI(|UO dll prodiiil I )ii pniirra dmir ilih* t[ii'iMio Mnd«' jdaiir, 
rojii'ds(‘ii(oo dans lo prom irr ins t an I par ii no ( ra n*' In* i n li u i nif n i m 1 1 (•’^‘ . 
so ddplao.o paralldloinonl ii ollo-iiidmo. pnitr do^ valnir * m -u »!iaiifr , dn 
toinps, avoo iiiio vilosso iM|llivalonlo ii la valrin imiii»-ta*|n»' du 
rappnri. 


v\iinsi, on parlionlior, riimlo piano, iiilinjnnnd mim i*, pinniliv*'np^nl 
ronrornido oniro doiix plans Irds vidsins ilo I'ldni qMi pa'>'‘,nl par I'Hri 
^dno dos laMU'iloiiiioos, ol (jiii diail ropro^onlt^ par la t‘n'mnlr » i n. -or 
tronvora ddphiodo an Inuil du tomp'^ /, dr manina* a rhr ahn . 
(aniipriso oniro don\ plans Iros vidsins do rrdni quo i rpio-ioiiiri a 
rdqnalinn 

(ici) ttj’ '!■ o r ! ti ■> ■ li, 

o( qiii sora sopard do I'nri^ino par uno dislanoo ouah*. an (*»» *. ,i . 

Ajnulons quo, si ooKo mido sulisislait sonlo an pn-nMim in'ilani. i llo 
suhsislora soldo an Inmt dn lomps /. Kn olloi. ‘m la , 

s’dvainmil Imrs dos liniilos a* ^ g. a* ^ doHijiCUani nn manlMo 
(rds polil, nnn sonloiNonl la valour iniliido do o, ropir^mirr p,n 

ll(na t ov < o'ji, 

s’ovaiimiini Imrs do la Iranolio onmpriHo ontro lo«i plan* pasalL So’^ 
roprdsonli'is par los Idrnmios 


(i.v »r" oj 4- 11*^ I, (t I >s » J|* ^ II g 


I. 



IIMIS, i|i‘ jllllS, 

liillii* { ) ), [);ir 


'‘•i' SI h I, A sniu’Acr, dks ondks, iit 

.1 \ {it’jHTiilr (It' i! n'|iri''S('iili'<'. cn I'liisnn dr In Coi - 

n I ! rr i ir:; j ,v/ ), 


^.‘rVjiiHMiiiii ;iii liMiil dll h-injis t Imrs dr l;i 
driis [diuis rr I piivir M I r s |iiir Irs lurMiiilrs 


Iriiiirlir (“jpinjirisr riilri’ Irs 


U f i I’ ) 


ti f ) r y I ir, 


I'l'"' -uidr iiiliniitiriil niiiirr uti jdnti nirtir, 

dniis riiil.*i M‘ij|- ilr r.>||r ..jiilr, jiiindlr Irniriil :i .’rii\ (jut l;i (rniiinrnl. 

l’'‘‘" IH'iminvrinrnl |i;ir I’tPi'ii.iiir drs riM.i- 

I"*"ir;i rliv ir jirrsrnir, an linul dn (rni|Ks /. |,;ir h, \'uy. 
niitlr (I*!. Si I 1(11 altaissr dr I uiir (irrjiriidiciiliMrr snr rr 

plan, n( si I’mii puM* d*aillriu'"‘ 


i ^ > r I its^, i< /, ^ riiMy. 

I i‘pl'p‘Hi‘nlrrnn( Irs aii^h's |pij‘nirs pai' la prrpriidirnlaii'r dnni 
il H'a^i;i(. pridini^iM’ daih* nn mnlain sens avrr h^s dnni-asrs drs rnipr- 
ilnmirpiH p(r.invi‘H. r| rr.jnalippn ( '] ), rrdniti-ii la rtnanr 

* * I * 1* i /< l‘ir< , /, P'((»l ' , l'IP‘f \ 1 ((, 

rtalilila punr p happh’ djj c’i'liiin di* la prrprndirnlaii‘i‘ nin' nda( inn rnlrr 
(rs drn\ ciinNianhv'i v, d(i {tdl(< muIj’ (jins lii valrnrdp^ / riant donnris 
*sn ppnura mi dnlniiiM'idli' dt- v, rt I'ld’ipi'Kijnrnirnl , Si, la valrnrdr.v 
ia^Hlanl la nnnn«% h^s an^h-N >, v vrnaiiMd sriils a varirr. Ir plan 

d nin^ ppimIp*, la^prr’^inilr an innil dn tt'inps / [tar I'lMjnalinn (ly.), 
pmidra dairi I'rnparr dr^x itn^ilitMis div(*rsi*s rni'n^spnndanli's a 
t|ivrr?vt'H (Midi's plani'n ijui jiassairnt Imitrs an priMiiirr inslaiil par 
riM'ij^inn dt-H ••(MMrlunnrrs, \(ius mnninmnis ,\///‘/Mrr i//'A’ n/n/rx la snr- 
farn liinitrr par rrs inrjinvs nndr’t, r’rsl^iiMlirr la stirfai'r qnr Ir plan, 
rrprt'srntr an Innil dn trmps t par rrijiialinn i, (U), t*nn‘lii*ra dans 
Irn jimsHmmis pprd prut arijiirrir, ♦((land nn laissr varirr //. r, 
n , dn inanirrr (jin' la ijuanlitr vdiMurnn* rnnslantr. lada pipsp’*, si rnn 
dnsigtir par S Ir prrniirr mruilirr dr la (nrinnlr t l), r'rst-ii-dirr si, 
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en I’aisanL ]M)Uf 

(ifi) S 1', .r,,v), 

Oil rod nil oi’do Idrimilo h 

(ill) S )», 


aloi's, jiotir uldiMiir rrujiinlion «io la siirCaoi' doM oiidt's, il siiriira dvi- 
dominoiU d’diiniinoi’ //, o, (o (oilro los rnrmiilos ( i '.• ) ol m ) Joinlos u 
la suivanlo 


('7) 


l>„s )>,,s i),„s 


Nous avoiia stijiposd, daiisooi|ui pivoddo, los i'oiisliinlos r, ««• 
rdollos, ainsi <|iio los valours do .v lirdos do la rormulo ( 1 ), ,M;iis los 
ootiolusions aiixipiollos nous soidiik^s parvoniis poiivtoil sithsisloo 
sans (pio 00(1.0 ooiidilion soil, roinplio, par oxinnplo dans lo oa>*> nu Van 
aiirail 

( i8} 11 ' II \/ i , 0 v\/ 1 , 11 ' \v\/ 1 

01 , 

('!)) I . 

n, V, w, sddsiKiianl ilos ipianlilds rdolhis. Alors rdi[italion (r*), pmi^. 
vant (Mro rddiiilo a 

( ao) II. 0 h V/ h \V5 I - S / : U, 

roprd.aonlorail, oiiooro un plan ([in so doplinn'oiiil duns I’ospiiot* kvim; 
uno vilosso ropnisoiiUjo par la valour iiuinr‘ri(|U(^ dn rapport 

s 

r 

la valour do k id, mil 

(ai) /• . V* }■ w*; 


ot los forrmilos (jo), (ju), (ili) so Irouvoraionl roinplaodos par los 



Hi) 


KT Sim l.A SIHII'ACK OKS ONOKS 
(‘(jiral inns ( -mi ) <*( ( * t ), jninli’s la siiivanh* 


\ t ■' 

0| s 0^ S Du S 

l)niM‘ al.M’s, iHiiir nlMciii)- l'i‘f|iialinii ilr la siirrai'n dcs nndns, il siii'lirail 
d (d I III i II I't I , \ t‘i 1 1 ri* h's I n riini I cs ( i » '’n ) ct ( ‘.va ). Si d iit I linirs hi 
iniitijnii I ( .r, A’, .1 , / I !•( a i I ilnMiM^.;t‘iM>, l(M|na(inii i ), t'niiiliilli'i! avri’ 
las (nniMilrs ( i ( i S ), dim n (n ail siinjiliniHnil 

( ' In I , V, u , n ) n, 


cl dans la I'nniiiili^ im) im ;Miiiri';d( |inn)drc pmii' S la rniicliim 
I* 1 C, w , '> ). Oniir alni's, dans la disini^sioii dcs nudes jdanes cl duns 
la rctdiccclic dc la Mii hnn' dcs midrs, nii |innn'ail cnnserver Ics rnrinidcs 
( •'' )■ n ^ )• I 1 V)i M * ), i tO I, ( r;), cl sc linnicr a y r(nn|daccr n, c, m, 
.V. di'vciiiis ima^nnaircs, par Ics i[nanli(cs nndics c, v, w, s, mi, eei|ni 
rcvicnl an imnni*, nn ptnirrail st' Inn'ncr a cnnsidcrtn’ //, c, ic, .v rnminc 
rnpi’cscnlanl dcs ([nanlilcs la'ndlcs. il y a pins ; S ctani ainrs line {'niic- 
(inn linninj,i;(nie dc //, y\ m, .v, Ics fnrinnlcs (le. ), tin) cl (|f>) 
piinrraicnt idrc (‘(nisidcian's mninne claldissani dcs ndatinns cnire Ics 
viirialdcs indi‘p<ntdanlcs . v-, / i({ Ics smds rappnrls 


t t 

^ 


iJniM' I ciiiniiialinn dc it, c, n* (nitrainci'ail i'idiininalinii dc la ijuaiililc.v, 
a laipndlc Mil pnnrrail aKriinnn' nm' valmir (jindcninpic. On pmurail 
prcMihas par cvcniplc, v cn nnnnnanl m la valinie nai’lliniliiMS' 

dc,v i|ni’ Inn mil rin|nalinn * 1 o i|nand nn y snppnsc Ji‘ 
rcvicnl an mcnic, 

Si, pnnr pills di‘ siiiipliciic, nn snppnsaii 
iilnrs Ics t|nanfi(cs 

tt . *% n ■, 
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(|iii soul lioos cilcs piir l;i soulo rt|ii;il!oii ( » i, jinnir;ii(‘iit otn' 

n'Mliiili'S aux (‘oordoniK'M's (run jioiiil (|U(‘I(mhi(|mi' tlo la niiiTiot ciii'iif- 
li’rIsli(|iMS i‘(. on iioininatil x, y, z cos iMiniaioniioi's, aliii do il(-.hn- 

}fU0.i' dos coordoiuioos .r, r, c; d’liii jioiiil do la siii Caoo d inlo'.. on 

aiiraii 

(’.0^) r ' M, V y, w z. 

(](da |it)so, la valour do S dovtoiidratl 
(oa) S l‘(N,y, /.,/): 


ol pour (dilonir I'oqiial ion d(' la surlaoo dos tiiidrs, it Miriiiail iTrli' 
minor 

X. y. z 

oniro I os rormulos (lo. ), (id), ( r; ), rofluiics an\ siiivanlo'* : 

(tUi) 

iV) K ' . o, 


l y v I z ,5 j i., 

X ,v / 

i)*s i),s n,s 


do(|tia(ion do la siiriaoi' dos nndos, aiiisi ohioimo, aiiiail i-x itd'tniiitoil 

iH’omior immiliro uno I'oMolion linino^^ono dos t|ualro VimaMr^ ,r, 

.V. 

An rosli', soil ijiio ro(|iiali(iii o.aiMoIoristiijur dovioniir hniOH'^iAio. 
ou oi^sso d(^ rA|j‘o, i! I'sl olair (|irau\ divorsos valours tio a dtro 

aiix (livorsos raidnos do I’oijualioii rosnluo par lappMii a /(. 

forrospoMdronl, giuioraloruoiil divorsos nappisdo la sm laro dt'siuidrs. 

II. Ilnpparfs i/tn zM n/r'/i/ tmfrr In mn/nrn vni t t-t hi 

surfnva //r,v omlvXy iln/t.t /o o//,v on I'tK/nntnni tui tirhu 
(hu’iont /iontof^t^nt', 

I 

CoMsidi'u'ons tnainlonanl d’lino nianioro spimlalo lo oas on ri-rjiiah.in 
oaii'aoT('u‘isl,i(jni^ osl hoino{,(ono, 

.Snionl alors, au Innil ilu lomps /, x, y, /, los onordminors ivriaiijjM'- 
iiiiros d’lin point tjuoloom|no do la snrl'aoo oaraolorislnphs vi j-, s 
l(‘s ooordoninms d’uii poini oorrospondanl do la surfaro ,1,-s Modol, 
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StiiiMil ciH'nrr 

S o ' 

l:i Mirlin-c r;ir;i. (rrislli|ui*, 

i'( N, ,V. /, 0 

claill lllJt' luiii'lidii (|t‘ Y, /,j l\ (•( 

(■') 

,1 (, 

r»'‘'{ualinij i(t< la siirrai-d dcs nmh-s, 

H \\ .K t) 

'I" (|Mis,T;i 

' I'" •' I, pour olilonir I'lMiMiilioo 

N, ,v, z onlir l','.,|iu,iioM ( , , 

•M li’s Iniaimlt's 

( -i ) 


{ ) ) 


\ * a - y \ i z j , /I 


l>,S |>, S n,H 


• ), 


Ai-iil-ns I'o.iooiio,,, li, y i.liov .r, r, = 

'■"■'"I'l""- "■( I h, sorl'.'ir,. ,|,.s o,i,l,.K I 

< i| tni il 'Aiiil I'un a rniMit'c 


i •! ) 


V .V / 

> 11, s ll.S 


I HIJ l•]j|||^^ait ,r, v, i-iilrr I'l-ih* ilarniart* Inrtfinia al. las <a(iia- 
( 3 j. „„ ,|,.vrail irirniivar I‘a,jtialiMti .Id la siufurd (laraflr- 
nsUqud. Dinllnirs, jiMUr ikinmm* tlr IVqimlinn t /', ) ■, IVqiialinn { V), i( 

MlIlH jlVdhaii^^M' 1‘iiM.' <lds MMlar.-s .aHiln* I'aiilns al tial rrltaiiKd 
nalliTd paiiK la f.iniitild { h. Dnin- iMtddliiinnatidn sdinlilaldr a ladli' 
Im|t)rllr nrt dr.hni ia Mirfadd dds nn.l.‘s da la sui Carp dararl.M'is- 
niHsi a la HinfanM^inHMdrisiiqna la sniian* ih-s 

ondd^. Cditd r.Miiarqn.' .Milniind dviddium.Mil la projmsilinn suivanla : 

I UKuaftxi: 1, St hi sm/an* t/t^x nm/n cttrrtsimmhinitt a tmr rtjimtitm 

iU r'. s tl. I, \JI 


\'ii jMKMoniM SUH l.A SDHrACI', C A M VilT I.IM ST I <.M' i: 

Cftf'ac.l/if'i.'tluino. homo ^v. no so ('iKtiii^o on snrfnoo O(it‘<toionsltifin\ rooipnt 
(jito/no/il In siiofnoo offOftoloofS/Kjno so ohnn t^oon on snvfnot’ »/r.\ atnloy. 


))(* re (lu’on viciii dt' diiv, il rrsiillr iMmii’iliiilciin'iil ijnr, rnpuiliim 
(h^ la surl'act^ dcs ondrs dlatil tloiiiH't’. la rni iim d(‘ I’dijiia! itm rai itrlt'- 
i’isl,i(|iia s’cii di'aliiira iiiiiiM'diali'iiM'id |i!ir iiin' ;iini|diM'liiiiiiialinii . On 
i’i'(‘()iinai(r!i aiiisi, par (‘M'liipir, si Ics divcna'S iia|t|M‘M dr la 
siilTao! d(’S niidas sr rcduisrill a di'S siliiarrs di‘ splirrrs, Ir prriniri* 
mcinhrr d(‘ ropialioii rai'iH’IrrisI i<jiir drpriuira firulriin'iil dt' 


1)^ I'l dr l>; I DT! 


Dour aloi's, la; [irriiiio' iiH'iuhia' poiirra rlrr drtMHrjptisr rn rarlrnr-. ilr 
la rornir 

D;- 1 \)l \ 1):). 


LI (Insigiiaid la vilnssr dr pnipa^alinn iruiir nridi' ‘^plno itinr. 
SoitMil. niainiiaiaiil 

r( 


/■ ; ’ ) i:\ 


h^s rayons v(M‘l(!nrs iiirin's dr I'Mri^inr drs rourdinnirr^ : r" pninl 
(x, y, /) dr la siirlarr rararlrrislnjiir ; an pnint Or, a) dr la 
sinfao* drs otnlrs, id noinuMins I'aiiKlr ai^n mnipri oMilrr oon tnrnn’'» 
rayons vrrJritrs. I, a soiniiir 

\.r ' y^y n 

qui srra iirj^alivr, rn vrrln dr ri’npialinn ( i j, *»r ndlnira nrri'>^-*ai 
I'r.niind an prodnil 

' / I’ rrs»'t; 

done la rorniiilr ( 3 ) dotiorra 

rrrn!if5 0, 

(Itdlr drrnirrr id[njili(Hi roniprrinl on lliruirinr «|n’nn prni roMio t-i 
coinini^ ii suit : 

I iii:ouf:Mr; II, Lorsf/no lUhfiminm onrnotonsiuitto n/ hutno^otw^ Ao* 



I', r Sll|{ I, A SMIU'WCI'; DIIS (hNni’.S, |0;} 

m viuts irr/ntrs r, /•, mr/iCM ,/r ruri'^iiiv nu hum du temps (, <) deii.v points 
ra, rr.v/„„„/„i,h ,!,• U, snrfn.r ninwlmsli.iiw ,7 ,tv h sur/wr mi,/rs, 
i„uiss,;,l ,!,■ n il,' pro,, ri, 'I,: ,,hon,„ ,r,;i.r, nn,lli,,U,i ,,„r h ,,roj,','lion 

dr I'liiilrr sur m-'oir, /oiiriiil i,i, /,r,„/„ii rooslonl an ran;' ,/r I. 

I oi,i//,iirr. II n..iiill,. .In II (|ui' li's (|iiiili'i' |Miiiils i|iii 

"Mn'Miil.'s ,1,.. ,|,'MX riiv.ms pn.jivlinii 

,!,■ rini siir |■;|,|ln■. sihirs .nr iinr mii'Iih' 

!'( rcni’i* til' fiTi’lt', 

v.Thi )ii Inn, ml.' ( j) ^ 

Ill slirliin* tins ninlt'N, .mi ;i lit sinrim* jijir I'l'M rrinili' 

til' I uii tli's niynns M'rhMirs /, r, i>sl ju'r(H'iiiliiMilairi‘ a I’anli'c |•;^ylln, 

I tlnhiirc tin (lifni-rmc II la iinijiMsilitMi 

siiivaiili' : 

‘ •/otine tut systemr tl'npmtions mix derhees 

ptirfirUrs, tpi, rnndtdt d lute {upmhon ennwtensldpte homoip fir, pour 
dednue lit Sitr/uer ties omles do lu surf are eonir/ertsiupte, oil nxipnepw^ 
nirnt, il suflil de potter site vhmpte rnyou veetettt\ mene dr t'oripinr u 
/ tf/tr iles dntr sftrf(trrs, utu' hutpttrur irpu'srntrr par ir rapport r/itre /r 
rarrr dtt temps et rr im^me niyun rer/ntr: puis de fa ire passer par ('extrr- 
mtte de eette loutptear an plan prrpeudieti/airr d re rayon, l/autre 
Mtrfnee \et,t eeUe tpte Ir plan dofit ti sap^tt touehera roustananent dans 
les tliyrrses f(o\ititai\ tptdl peat anpu rir. 

Nulls (I'l'riiiMi'riinH r-i* Alruinri’r pin' uim* ri'nianpii' ass,*/. i‘iiri,'iis,'. 

Si I Mil t'MMNiilt’-rtt / i'tMiiiMi' iim* r.int’liMii iIm s, y, /, ili'lri'niim'i' par 
I iMj Hal iM I, S t>, Mil 


I ” I 


1 ‘ i y, /. f) 


11 , 


t't'lli' Immi'IImm tir' V, y, /. sMi'a l,niMiij<i"‘,i,' rl tin pnMiiicr ,|i‘;^rt' ; mm aura 

‘ 1 ‘Mir MMII SlMlll'MM'nl 




\Kr 


1»,S 

]»,S 


11,7 


l»,S 

n;? 


I)./ 


*• l),S 

iiiis 



m Mj'iivroiKK suu i.a smu'ACK caiiai.i uins rioi f 


mais (iiiooro 

(9) X V I), t ! / n,/ /. 

Or (Ins (Mjiialioiis (H), (cj) jdiiili's jiii\ I’lH'runh^n *, I » 
(Induira la siiivantt' 


(10) 

puis (In nnll(S(!i 

(M) 

on n-otinliM’a 

(la) 


y 3 \.r ryv in 

j()in(.n II I'nijualiuii humufcnun 

'T (,r, V, Ct I ) M, 

■T(IK/. I),/. !),/> ... 


f 

t 


Oiilln (Inriiii'i'n foriimln snra ilmn* (nir mjiuihMii ;iiu 
pJH'linllns ii latjuidln dnvra siKislaim la vali^ir d»- / 
innin (7). 

Aiiisi, par nxoiiipin, runiunn nn posiinl 


on Irouvn 


I’(•y 1 V* 0 - /’ ■ ' ^ > ^ 




on ilovra vni'Kinr I’m] 11 a lion mix tliiri'Ma>ih‘n« psirii»“lli*f^ 
on posani 

CO q II i 08 1 , 0 (run j i vo mn n I ox acl . 


*0 ( I i, uii 


n.H 

’ p.(r la i»»i » 



MliMOIH I-: 


Mil (I 
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D'llM'! KlJtlATKlN IJUI IIUNKKIIMU |li\' l■AllAJH■;TllK VAIlIAIir,l': ('), 


l.os I'jtciiH'H .rmir rjjiiatidii (jiii rt-tirrmn' tlaux vai-iahlrs.r, /, H ,|ui' 
I nil ri’SfUU [jur ru)tjM>rl it la variahh',r, ttu, I’tujui ravinnl an inaina, las 
nu‘int'Sil inia ta|iia(ionqiii ratijVnna, aviM- rimaininia .r, itn iiariinialn* 
vaJ'iaMi' /, jiMiisHatil tlr jljvarst'M pmitrialas ijii’il inijan'li* tia hiai) 
iMiiinailra. I/mia cla rav* prujirij'MaH asl tjiia aan raainas soul ^niir-ra- 
IiMnalil tlah iMUrlioMfs adnliiun-H tin panttnalra variahlt-, an sni'la qiiN'llas 
variiMil avar ra parann'qra par <lr‘grt’')s insaMsihlas. 11 an rrsnilc »(na. ni, 
t*n \iuln tla la varialinn tin paraniatrc, nna rariiii* raalh' vimil adispa- 
niid’M, alla nara iniinatijalmnaiil raniplarn' par das raidnrs iniaKinairrs. 
I.alli* drrniart* prnpusilion n'nsl pas a liranraup jjras anssi avidrnla 
qn'plla srinlda Talrr an priMiiirr ahnrd. II as! d'atilani pins iir'crHsaira 
(lt‘ la ilnninnirar <|n'rllr nn HJihsisli' pas sans rnndllinti. K\\ alliH, 
pnisqun la rnrim' da lVt|naiitin iniliT.r at / rsl (MiliiM'aiinnil arhilrairc, 
rion n'mipdi’lii* «ln dnnnar pnnrrardnr .r a rrlia t''(|nalinn nnr IVnirlinn 
disrnnlinin* dti parafnrlra /, par nxampla la IVnirtinn 


(j( il elair qur?, dans m dnrnlar cat, varlora Iros saiisihlnmrnt, on 

C‘) tmr an do m Mitnolm, (Mui^tvs th r.'au<;/if. sarie, l. VI, n. aot*! 

Bxiiiiii Ita d08 €0njpti^t mmfm. 


lya i>n()p»iKTi!:H dks hacinks d'vm: koii a cio^ 

passaiil. il’uiin valcur Iits (H',li(n a niir valriir (rrs f,^raiiil(', m Ir jiara* 
inalrii I, (ni (liunnui’aiil li'iVs vnisiii ilf /,i’‘ni, passp du jirp.iliraii imsilij', 
P(iur((iM! Ton soil assiirn ([iir la i'arina.r, cniisiflt'i’cc nuitnti’ I'niiriiuii 
* (111 paraiiiiMni ^ rasla conliiiui' dans Ic Vfdsiiia^p' iruiic valciii’ pai lii-u ■ 
liaro alh’ihiKMt a ai! paraiiK'dn', il siiriil ijiK' It' |ii'ainiar iiiattiln'i* di« 
IN’MpialioM doiiiu'ai laishi liii-irir'iin^ )’(im'(itiii I'tiiiliniM* dcs diMis varia- 
Idas .r, /, dans ia vDisinai^'a da la Vidaiir pari ii’iiliara da /. i-i da In 
val(!iir aorn^spiHidaiila (l(‘ ,r, (I’anl t'a (|iia ja dainniiha, aji in'appiivant 
sur nil lliaoraina ((iia j'ai donna (' ) dans tin Alaiiioira pra^anh* a 
rAaadiniiia da Turin U\ wr imvinnlira iM'li. Da aa lln'MU’ama. (|(m .lalin- 
inina, puiir niia a(|nalion alf^i'liriijin* uii (I'ansaaitdanla, |r* ntMiijti'a das 
riiainas nialias on iinaj^iniiiras assuji'ilias i> das anmlilMuis dminaav., ja 
diuluis ininiadiaDwiM'Ml la aonlinnila da la i(oii*titoi id* l ipn rapn'sanh* 
la raaJini .r da riapialion doimaa anliv .i' al /; a( J'aii aMnaliis, pnr 
('Xinnpla, rpM‘, si, aidla aipialion (*lanl nddh', plnsiain s rarini*^ raallas 
('•(^idt‘s vianiiaiil a disparaiira, idd'S sa Ironvaroni ^ainn'alamanl rana 
[daaaas [lar nii paiadi iionilin^ d(> raidnas iioaj^inairas. 

la! paraKraphi! I du pi'asaiil Alamoira asl ladaltr a da^ aqitali.oiH 
‘’'lira iv al, /, da frjrnia (inalaompia, Dans la paraj^raplia U. ja 
aoiisidiira das i!((nations d'nna j'lirnia parlianHara, savoir : . idlaH i|iii 
Iminiissanl iininadiataruanl la valaiir da / an ronan,ni da ,r. Danni las 
•'‘iinalioMs da ai- gaiira, on d<dl siirluiil raniar.|nar aallas q.n donnai,( 
\m\vl nna (Vnidion raalla al nilionnalla da.a. Dna samldalda a.pintinn, 
Wssoluc! par rapporl ii -a, rn^ paui avoir aonslnminanl lonlas sa. no inr-s 
n^ollas, pour una vnlaur r.^alla ((ualaniHpia da /, qua sous aarlainas 
winditions, (loni riiiin asl qua las dagrt^s das ik\\% lannas tla hi rnia» 
Don ratloiiiKsIlo soiani i^ganx, nu dinV'raiUaiilraauv -runo saiila unitd. 
has autras anndilions consistanl an aa (|ifa las daux lannas. agidas ii 

Ajoiilons quo MM Sturm et Ibuvllir'^ *^'*^^*^ ^ *^^*^*^^ ^ *^ ^**^*‘ 

)>«,,; qh an 

1 (In Proliant 
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wi-n. rnuniiss,.|,| imiiv.'llcs ,'.,11, minus, aniil Inulns Ins raunns 

Muniil irrllns nl innKiilns, ,.| ,|U(. I;i Innir.s ncs riununs |•mllm.,s, 

nl, riHiKn'S il'nprns Iniir linin' il,' (.nuicli'ui', nll'n' iilli.nimivi'mi'iil linn 

'''■ '""ivnllns niiiiiiliniis, piil.s imn nniiii,. 

rimin'. l,ni'Si|ii|. I'l's ilivni'sns sniil n'iii|ilins, iiii pniil nliT 

iissiin-. IIMII sniilniiiniil ,|ii,. n'.sniii,. piir ,.„pp„,| 

H .n, 11 liiilli'S SI'S I'll, 'inns n'l'llns nl iiiiA.iili.s pniii' iiim viiiniir l|ll|.||■^lllp||. 

■ In/, Minis I'll, 'nr,' ipin ,■||||,.||nn iln nns niniims, p,,,,, nnn viilniii' nmis- 

Siimn iln /, I'Hl iMiiiniii's ,l|■.,•nlis.s,lll||., |,ii,|, 

I|ii'nlli' |•l■sll• liiiin. IJiinli|iins pnipiisiliniis nliililins pnrAl. Itii'linlnl (toiV 

In ./n»,W ,/n .1/. rVn//n. I. \.\|, p, A , T) sn l|■nllvnlll ,|„i,.s 

ri'llpv* »|u»' jM \ rl'iMiMiirpi', 




mil* t'ljualittn 

0 o, 

q‘ii n'nlVnu«‘ .|ini\ vttrinl.lr>i .r, /, on, rp t[tii rnviriK iiii noMUi', uiip 
inPMmiiip^r nvpp nn piiratnMiv viiriahlf /. Snuposotis il’nillpurs tpip Ip 
pn-niipr iurmlirp ivsIp ^nMipraliMUPiif lonrjlnii poiiiimfp jIps 

tlpiix viirialilps ,r, ^ p( mp im^^kp iIp TtMrr* jpip pour p.pi'Iiuhps viiIpui's 
pnr) ipjilipi'ps iIp .-ps viirinlilps, pour ppIIps, par pvpiiiplp, (|ni in rpiulpul 
inliui, l.p^ ninuv^ dp !‘p<piulion ( i). rp^diip pur ruppnri ii .r, srronl 
KPUprulpiupiH pIlPH-iin'Miir^ drn r«uip(iniis poiilhiiips dt; /, ipti vurirmnl 
avrn / pur insi‘fMjldp?». ICfrprtivrmpul, mi drinmilrrru sails 

pidnr In propotAitimi suivtiulr ; 

Tiuitiuf jiiK I » - iVnmmmix 


ekwv tm/inirs Jlnm varrifspandanim th I vi tk .c, propras d wrijh' 
rdf/imJtmi ( 1 ), (>f thftx k (ks(pudks ta fanMum F(.r, /) mie 

mniimw pat rapptm mm mirkihks l. Si Con aunhue a la imriahk l 
um mkat irm pmt diffUrmit dt par mmmpiml mw vaknr dt la 
fattm ^ 


t T 



m 
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i dmgnant im accroissemoiU in/imnwnt pel it, /mil if an m'gaiif, ou 
m^me imaginatre,, Vdt/ualion (j), rholKO. pur rapport u .r, ojfrini {(ov oii 
phmeurs raciim :v ires pea (lilfdnmtcs dr. rt dont r/tovunr srra dr (a 
forme 

j dengnant encore uno c.vprrmon nudte on i/mtginairc, in/inimenl petit r, 
(jui cotmrgera, en nuhne temps (ptc vers la limite zero, l\r plus, Iv 
nomhre de. ces racine.s sera precisement h nomhrr dr rrllrs tfui sr rrduiratu 
d ? dans fi.ej nation 

t) i». 


Demonstration. Canrdvoiis jI’iiIjoivI ([tic, h, )‘„|'jtn‘ dc in (niicii.di 

tiliinl rt!()II((, T iimm viilciir iTcNc dc /, <«( ; 

raeJne iTiillc siiuplo dtj rc([U!i(io(i (i), Si rim ituiiiint* 

i\ t" 

iloiix liiiiilKS (ini (!iiMi|ii'iiiiiii(nl (mini (.||,.s In vnlciir t ilc In vnnnlilc i 
111 

.t‘\ ,v- 

(Imix liniilns ,|iii cnln^ nllns In rncinc$, ,n, pmimi niin- 

Jiosi'i' Ins liinilns l\ i" nssnznippriinlinns iln-, m. Ins limiins . ,c"nsHnz 
|■^pp|'ncll(!os (Ifl p,,,,,. |„ c,,,,,,!!,,,, ,, 

los liimliss (Ins ,|(!i,x vnrinhins /, .n, cl pnnr ,|,in l'n(|iinli„ii 

F(.n,T)r:„ 

oirpo lino sonic rnoino rfiollo ? non siiinSc liars .Ins liniiin* ,n*, Alnis 
aloi’s los vidtmi'8 

, t)» F(.»^ ?) 

Jo In fonotion F(.x., 0 so r,i.l,uronl i, ,l„nx ,|nnr,Ulfm nllcc,l,.,.s .In, si«„n« 
contrn.rea, Dn.llonrs chncuiio do cos vnlonrs vnriern dvi, I, il iron 
pou, ot pnr suite CQiisorvorn lo sigrio qni |ui nppnrUn.m. si |■«„ y rnin. 

m.'rniii/’'"'', '■ r(i|ird*muo uno 
q nnliid posilivo ou ;,6gnlivo surilsnmracml mpproehto do zto. c, 

J ncupo, nijstrnoiion I'ailo dii aigno, i, la plus ,,oim, (In, diffdrciiBM 



(|U(* 


<.'in MI'.M'KIIMK i n l'\ltAM|:T|i|.; VAItI vill.U. lai 

■ '• ' "'""'■I Mrs I,'. 

( '’*> j /) 

siTiiJil rllrs ni.'ddi^.vA -illrrlrcs ilc sii^M,.s .M.id.-r.I.M • . V 

s < tUMIiitl (*‘t ; I] uu l| suil 

• /' 

liM„l,.s 

"■'"'■r'-"-"' 

rni"::::" 


* j 


, I, I s,. 

IrMUvi. ,li„„ I,, ran Ims valaui'H ,1,. t al .1,. s ,.| I-, 

’ uni. 

no IMM ‘.in»|»lo IVMjUHltMii i i i. 

Iar.,n,„. .1,. Iar„„,.,i„n F< ,r, n ..|a„l 

IVi'llo I»|| 


nuigi'nitin’s, ulofi iIimiv 


(I ITftOino I t|tf )'oir|Uiit)riiit 


f, 




ouvaiii Oil UHfM'ioc?ino on m«o no^ino unilttnlo 
nr hvriofhi^to, {ii fedetitdi 

fh 

?f iOMi; in ir 0 rrfio 


X «« r)|* 

!' ^ i* s.. 


i;)() I'llllPIllliTr.S HI'S IIU IM " " I 
I'lisli! iiiinliiiiii' iliiii'' I'' 'I >.il< 111 ' 


I »,l I \ I I M \ 


I si Toil iininini' 


(Imix quaiilih'S pnMliv«*r». . ijuasih*. 
ilMZrri) ponr«(ii‘‘ U 4 

ipminl, It' iiiiiiliilt* '!•* I'* *' ’ 

til) la tlillan'iit'i' “ ‘’t’ni inii' m* mi 


pi-u«{ j.. i.:f 4 I'Jtf*' .t ' v. 

|v II' 

K irfsltt rMn iaS . 


>. ■■■ II ?i ft ? a £ 5 i S I * ■! j 

I » S M ft f ? Inlv 


■* ► Ji % 


1^5, V ■' 


n'allVf* aui'Uiitt rai'int' .r, *!}ih ri'i4i» 4'!' i 

w— ? inlV'i'icin' Ml) i is ^•“" | 


j.6ir4 jift 'Ijiftslft- ,ft|»' 

fti’ i?s 'i 


(/|) ^ « "I- 6 I t'ft '» ‘ It ft ^ 

\\[ 

(^) r^ s-. Ti I ■ ^ ^ 

«, 6 t.losij(llttlll Sir. ii iiiii 'K IS iN ^ if" 

MIMlhlll.' do >:i* irrri* ^ 4'' Ha% 

0. l’tlist|irnii no pMUrnt vofiSirr 

p’i( ? 5 ■'■■■ m ms t '>'■ ^ ^ 1.1 

ot par suilis le»i rrrllr# 

li ■:i; \^ ■ ■ .ft, 

ei) Bupposianl r m nw. enp «niil rtf m 

.iSe »a« I f^!£: «v. Ji |ft' j); 

ot pnr suite 

( ^i)-' I \ W iiif f.iSiS.I'ai-, #■ •:p I ■■■'»■■'■ I# a 



(Jiu IllCN I'lCHMI' UN l‘AllAAIK’riU': VMMAIU.K. Ull 
ni‘ sii jiri‘,si*iil (ii’a jiiiunis sons la (’oniio iiHU'loriniiiiMi 

t) 

I ) 


(a'la ptjsi*, soil A Vmthvv, intr^rtd (\v la <nnm(i(a 

U 

V’ 

lanisidi'i’oi* <‘omiiH^ I'oiH’lion dt* I’aiif^lc/j, (•‘I'sl-ii-diriUa diHVTJ'inaM'.iilrr 
h's don\ iioinl)n‘s (jiii I'VpriiMoiil rorohicM do idis, pour d('s vaijoirs 
croissanlcs <lc- /^, I'oioprisi's nilro Ifs liniih's o, ut:, on pins •^nnn'rah'- 
nit'iil oniri' iIoiik liini((>s rdtdios do la Conno 

o(M(i* jpianlild, i‘t> doviMianl inlitno, passo : du nn^niliran posiiil’; 

•*." (In posiiil an nop;alir, lai valonr do A oorrospondanlo anx valours d(‘ 
//i lojii'iiios par los tdpialions (li ), on nn’nnr* a di*s valmirs Irds vtn* 
si IK'S, sera nn nninlna* oiilior ooniploUnnonI ddUM'inino ; ol, Ton otnndnra 
d'nn llioijriniH* ddmonlrd dans lo Monioij‘0 dn ^7 novoinhro iH-li, <jno 
la nndlii* dt* oollo valmir i’(‘pt'(*s(‘Mh‘ lo noinina* d(‘s raidin's .1? ijui vind- 
iimit ridjiiulion 

I‘Ui\ T) 0 . 

do manioro u rondro lo inodnit* do la dillVnaMiot^ iv ; inlorionr a p. 

Done, p olani inlorloitr an pins p(*tii tiiodnlt'. ijno pnisso ollVir la dilVo- 

ronoo oniro donx raoini^s dislinolos donl Tnrm osl la valour do i-A 

oorrospomlanlo aiix valours d(^ u, 0, Iniirnios par los o(jualions (ll), 
roprosonlorn prooisoinoiil lo nninbro dos raid nos qui soul dgalos ii I 
dans rdqnalion 

’» I'(JC', T I ; “ O! 

ot, si Ton iiomnin m h nnmbro do eos raid nos, on aura 



m lMU)l>UI,liTliS DKS KACINKS O’llNl-: I'W.) IJ ATIO N 
11 mil's, si milni I os viiloiirs oxlroiiii^s 

Po Ol I* :/>o 

do la variaiilo//, on inliu’poso iTaiilros valours 

P\> Pi Ih 

ohoisioH av(U!/;(, do iiianidro i|ii’aii(!uii lorino do la siiilo oridssanlo 
/^h P\> Pi> p.u ..M I* 
no voi'ilio rtiiio dos doiix dijitalioiis 

1) (), V • (», 

ot quo jamais dmix loriiios onnsoo, mils do ooKo siiilo no oum)ironnotU 
a la lois oiUro oux iino nil jdiisimn's raoiiios rdollrs do rd([ua(inji 

(U., t. 

avoo uiio nil plnsiours raidnos rdollos do rdt|ua(inn 

V r, n. 

la valour do sora onnipii'qomonl onnnno, dos ([uo run mnnairra lo 
si^mo d(‘ oliamino dos quaiUilds [], V jinur ohammo ilos valours 

P\y p%^ /'i I’ 

do la variablo/;. Kn oHol,, nnmmnns 

P'^ P" 

dmix lermos cons6ciUifs pris an hnsard diiiis la auilo 

/Ui • • • 1 l’< 

Si cos cloux (.orinos comproiinoni oniro oux uuo on plnsiours riudnosdo 
r6((iialion 

A no 8 6v(iiiouii'(i point ciiiU'c loa liiiiitos pm/f, ot eii eonsfi- 
quoiico, daha rindioo iatigi'nl A, Ip pnnic J qui rtipondro mix raltuirs 



(J I ! I II M iN I’ l‘. H iM I<; I ) iN pah a M i'-: ’I’ UP \^S U I A U [. I-; . l.T) 

(|p/M*fMnpriscs min' n's inruws liniilcs srra nulli-. Passiins au .-as oil 
la (oiH’lioii 11 nr s’rvajniuil pas rntn* Irs liniilrs p ■ .p\ p ; alin-s 
la lonrlinti U, ijiii tl(‘mrui‘r rojilinur, pm* hyp<iilii‘..s(', roiisi'i’vrra rons- 
lainmrnl ir inrinr sium* riilrr rrs liniilrs ; mais ilans rr( inlrrvallr la 
roin-linn V pom-ra rhanurr mir mi phiHirnrs (‘ois dr sitin' rii passant 
par /rrn. SnirnI 

V-, V' 


Irs driix valriirs dr V <'ni'ri*spondanlrs au\ vairnrs 

p\ !*’ 

dr la vai'ialdr /<• Si \ , \ ' son! d(‘s' tpianl itrs dr mrrnr sij^nr, landis ijiir 
p passrra dr la liniili' p a la Ihnilr p , la rnnrlion V nr pnnrra rlianurr 
(dnsiriirs f'ni^ dr si^nr sans passrr, par rxnnplr, dn posilif an nr^^aliC 
nulunl dr Inis {|ti rllr passrra dn m^uatil an posilil"; rl rnininr on jniurrii 

rn dIrrniKanI dn rappnri [li dmil Ir minirratnir nr rliant<rra pas dr 

si^iir, il rsi idair ipii' la paidir o dr di rorrrspnndaiilr ii di's valrni's dr/j 
rrnirrmrrs milrr Irs liinilrs /i*, /r, sr rrduira rnrnrr ii /rrn, ludin, si 
\ V ’ snni drs unaiUilrs allin'lrrs dr signrs rnnirairrs, il sidlli'a rvi- 
driiiinrni, pnur nlurnir o, dr Irnir rnniplr dn drrnirr rhan}<rnirn(, dr 
signr i|Ui‘ pMMrru siildr la rnin’linn V, avani ([nr hi varraldr/^ lUlrignr la 
liniilr/r*. rl parsuiir S sr rrduira laninl ii h i, lanldl ii ■ i, snivanl 
(jur Ir sj^nr dt* V’ srra h' si^nr tjui all'rrlr la rnnrtinn I 
rnnlralrr. Ainsi rluiqin* parlir o ilr I'indirr inlrKi'al A 
romnir nuns Tin inns uvannS drs ijiir rnii runnuilra Irs s 
dr V pnur rhariiur drs valrurs dr p rninprisrs dans In su 

/»p 1‘- 

Suppoimis il prrsriU tjurj Irs valrurs dr w, r tuani louj 
par Iri form u las ((]), an nomnir 

Ih. V,, A, 

et qur drvirnnrul 


U, V, A 


m 
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qiiand on rorniihioi^ t jiiir «’ii soi'lo (jiin (I,, A', (losi'fiH'nl (ioiix 
ronotions roollos do it, c, do((*nMinoos par lit lornnilt' 

!'’(« H' o\/- I, T t' /) ir, I- \/ \ , 

“ A, rojirosonlttra lo noinhro tins raidnos.t! tjiii vorilit'i'niil rotjniilinn 

l'(,r, T-l -/’) <1, 

D’aillonr.s on ponrra siipposttr lo iiindiiltt do /iisstv. Oiipitrorlio do /.oro, 
ptnir tftriiiio vjilour do//, qiti pi'tKlnisail inio valour tlo li tni do \* stnisi- 
hhtOHtnt tlilFonnito dtt /oro, prodiiiso otionro mitt valimr tio (*, mi «l(» 
sonaibltniitMit tlilloritiilo do /,oro ol JilliM'lotMln [nomosijiiiot[m' hi ^’alt‘^r 
oorrospondaiUo do (J mi dit V, Donit lo innilnlo do i piMin’ii biro ihso/. 
potil, pour (|iio la siibslilnl ion do -i i a 7 nbdibro poinl los sif^nos ilos 
valours tIo II oi do V ttorrttspomlaiilt'sii dotix vidoiirs 

/''1 /'■ 

dit//, qiii no rodiiisaionl a zot'ii ni 11 , ni V, ol m* otmijirtMiaionl oniro 
olios aniniiio raoinorbolto clo rbqnal Inn II r.: t). Mnis a!t»rs, tl’aprbs 00 
qiii a b(b dll oi-dttssiis, A, soiai otnnplbloinonl nmnii antisl' bion tjmt A, 
oUnira nbo-ossairoinoMl la iiibimt vulitiir, llniio, pnm* dos valours tin 
mod lilt* tio i inlorimiroM li ol, snriisanmioMf polilos, tm aura 

(«) A, :. A, 

par consbquoiU 

i. A i, A 

a ' a 

Aj 0 II Lo n H (j ii 0 1 a vn 1 0 u r 1 1 0 p , c 0 n i p rise tl a n s 1 os Co r mi 1 1 tts ( ( 1 ) , j m n 1 r r a 
clocrnitro iiuliidnimeril,, si In qiinnlilS ; (.Iln.in(5irm se in.ldli- 

nimoiH clczoM, Done, m 6 lnnll(! n()nibr 8 lies I'flcinns bgnlo* (i | duns 

l’ 6 t|iml:u))i 

T)?SO, 

oUn fonotion AliiiH supposfce continue dnri* lo voisinnp dw 
valours It dt 5 dos variablos i ol; a, on pout nmnner 
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f 

IMMir ch* Iras pflih's vjilruis dn nMidiih' fh* /, I'aijiiaiioM 

P( a, T i () 


ollVira //t raainas rralh^s n\\ iina^iijairrs, a( Iras pan 
La Ihaoiatiia qua jums vanuns d'alahlii' aiilraina 
vaiila t 


dillaranli^s d(! 
la prM[i(isi(i(in sni- 


riii-nuilMi: 11. r’i j?, / ) t^fd/U tint' funr{ft}n n;r//r r/ (h'lvniumui ties 

rttntihh'.K /, ittiaitntins 


(Irtt v rairttrs reviles r! Jinirs dr tvs vanuhlrs tfui vrrljir at retfutaim 

iM-a. / ) It, 

ri dtuts Ir vnlsintt^r drsijurlirs hi ftmt'dan iM -r, () rvslr ranlinur. Si ^ 
iviirrsrnir tinr rtdrtir mti.i if/nun ttti tninintiim tie t'^rshii’^dirr si t rs/ 
Itntjours injrrimit\ ttu Unif'tmrs su(}rrimi\ httv ruirtirs rrrlivs tfue I prill 
tirijuthir ptHtr ties rulrurs tvrllrs tlr ,a voisiitrs tlr {‘it/tia/itut 

l’'La, / ) It, 

rrsfiltir ptir ttip/mi f ii ,i\ tiffiiift drs ftirifirs i/iitipiittiirrs pour vrr/ttitirs 
I’alritrs rrrflrt tlr i^ rtdsiiirs tlr in ndritr 

ndtiuinsirndnn. -- l*)n allVt, nutiimiuis //( !rt puntihra das raaiiii*s .iMjiii 
sariMil a^alas it | dans I'aqiialitin 

ppr, ti. 

al i mia t|uanlila iidininiaui palita, tpia nnus snppnsaruiis d'aiUaiu'H 
nagfdiva st ^ asl on iiiiniiiiUM]| pusiliva si i: as! iiii inaxiiniini. Ln varin 
du lliAuraina I, pinir das Vidaiirsda/surnsiiiiiiuanl rappinaliaas ila /am, 
raquniinn 

l*N '-a, 0 

oHrira m raaiuas rtisallas cm i magi nairas irAs pan diirid’anlaH da 5. Mais. 
si C 0 S rnainas cm Mmlanmnl qucdciuas-iinasd'anlra olios 6lsuanl nkdlas, 
alors, ennlrairotnonl h I"liyp«lh6sa adinba, - aossorJiil d'cMio tin nncxi- 
inum cm un rnMiinuiin, Dona tdlotii somni i magi nairas. 
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puoi‘iuiVn':s dks uacinks d’iin’k i-iodathin 

Do VA) (|ui Yioiil (I'ofri^ dil on dodnil Mncon* iiuniddiiilninnil l(*s doiix 
(liooroinos quo nous id Ions dnniuu'r. 


Thkuiu^jik III. -- Us /U/tics ('hoses (Uanl pose vs t/nv duns Iv throrvmv //, 
si ('iujualion 

K{.r, /) . n, 


apnk avoir mupds ni vav.ifK's nhdlvs i'^tdes vnifv vih's pour unv wuuinv 
mdeur reelle t de. la rarudde. /, vivnf iou( d von/t a pvrdrv trs ravines 
rc.elles ^ pour unv vuhur rhUedv t ires wisinv dv 7, vv/lvx ri w fnnnrmnl 
reniplavdes par ni ratines imapinairvs. 

Tniioiubio IV. — Si lUifutUion 

K(./^ f) <*, 

resoiue. par rapporl t'liV, a lauiesstts ravines reviles pour unv valrur revile 
(pudc.ofKpu^ de la varuddt*. velh' dvrntvre vurtuidv ^ vnnsnivtxi' (t'iuntnv 
f onction de .u, ne pourra jamais aetpierir an nurvimuni on an minim urn t 
mrtisptmdanl a ane valtuiv riu'lle I de ,r ivllemenf (dumiv tpw V(x, n 
reslc/onelio/i eonlinue dans Iv voisinape des raleurs 5 f’ir t dvx eariuldes 
■r et t. 


toi'squo roqualifui (y.) ulIVo m riicinos ogiilos j't 5 , oti u idrnliqtio" 
moil I, 

l'(,r, t) !s (.r 


lino IniKUinn do .iMjui no dovioiil ni uiillo, ni itirinin 
pom* 3J Ks Done a lorn )j mi 

t “h /) — tt, 

pout 6(.ro prosonliio holis in I'orino 
OismptyBnnl.pourabi'dgor 
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(HI verm in jonmili' ( tj ) sc rcduii’c u c(dlc»c.i 


(('*) 


( I' I;, )"' : / II ( / ), 


II csl inijiiH'liuil tl'idjscrvcr (juc, si I'iin posi* 

, o, 

Ic l‘il[lJMH*(. 

I'7.c, 7 I i) r) 

/ 

s';i|»)n'(ii*lH*r{i iihlciiiiinicHl 

(iindis (|uc (’s'uppnMdicni iiidcliiiiniciil dc /.cni. Done, piiv sidle, si la 
Innclinij 

!’(.r, f) 


rosic conliniic iivci- sti derivee M' ( .r, /) dans Ic vidsiimgi* dcs valrurs ; 
cl 7 dcs vnrinldcs c cl ^ tin pnurnt cii dire iinlaul dc la rnnclinii 

III c, h 

(|ui rcsicra cunijrmc (dlc**niciiic, dtuH Ic vtusina^c ties vulcurs ^ t'l n 
dcs viirinidi's ,r cl L 

lltinccviHis inidiiltHHMil i|hc, Ics tjuimlilcs 

i’’lMnl reclIcH, lu fnrinc tie la rniiciinii I’(.r, /)snit parcilliMncm rctdic, t^l 
t|uc rexpressiun 

*17 c. ri lli.c, t<) 

iKajuiiH’o, pnur 4 'a;j I, intc valcnr linic dillVn’cnlc dti xi 
d*jiill(Mirii 0 Mile rarine primilive de IV'qMalion 


IIIH 1’HOl‘UIKTKS Dl'IS H AC INKS in 1 NIC Kni NTloN 
liiiiitos (li; la I'oriiH' 

I I 

^ 0 1 ", . 1 ' ?: nj 

si lnsi)(niMl('M*sl cclni lie liMjuanlil*' H k, u). i-( I'litn- <1.-. /.» 
lions (iislincJi's (i(! In ronnr 


-J’ ■ 0\ wMI (,/■,/’) I"'. 


Mj 


/ n { a , It 


SI losij^nr do / csl i-MMlrairo ii ndui do Ih J. m. ir.dl|,‘m s. 
poiiniiK! Vidi'Mi* luillo do /, rlnimno »los .Mjuati.inH n ..ii 
I'odiiil II 


I’Din nti> 
M I » HI 


01 ii |I1I|' l■nlls^n|ll(■nl pinir l■||.'illl■ mim|iIi' l;i viiliMir j . 1 ,- .In 

Ihoon'miP I ,|iu., pniir vulciirs n'.|.||,.s d,.,' ui-, l■;,ppnn■|,o.... 

'I" * 1"^" .lo • vnli,. 

Clllll, lil'S l'(||||||iiiils ( lit), Mil Illliii'lllll' iImk l■l|llllli^ll|n ( I'l |. III! NM lllill, 

voiii niiisi (anidiiil a In iirnpnsiijun suivniilr : 

liiW'liiiJli; V. - I) dtingmiM wie /mkhmi nrll» ,lrt ivn.Mn 

AN /, /mnwtnm' 

mtmn rMhdf x lu <h l, propm i, ,’m/kr /V>/h»/,>,« 

F(a', 

^ldamkmmnag,des^uM,, ln/mmUm ,) mw w 

tiv 5 f’ ' /if'"'' " '■ ««•"'« 

Ggalu a 5 (kins Viiffuat inn 

l'(^, T) . 

6n sortc que le rapport 

l‘{ lO, X) 



(,UI| HKM'KIIMK UN PMIAMKTIU': VMUAIII.K. lim 


vl 


IK,.',/) ‘ ' 

/-*.(■<•) 

i tlmf(i)iuu unr (fuatiiilv trrllv, /.'ri/nafnm 

" ! /) n 

n/Jniut^ fnntr (Ir in's lu'titvx ralnirs nunwritfui^s dv. /, tn rtwinrs In's jum 
t/ij/rivfflrs i/f t/iinl r/ninif/f vrri/irnt /’////r drs njunliiuis (lu), si k 
sif^'fir dr i rsl rrUa dr hi ijHiuHiir 

*I U. V) 


IlU', M) 


■U,r:i 


rl I iinr drs rfitotlums { i I ) ,v/ Ir si*:>^nr dr i rsl roninnrr a rrliii tie (I ( 
('andhiirr /, II pst lioii tl’tihst'iviM' ijUr Irs U'l'MK’s dc In suilr 


f‘. //* 


r)'iJlVrmt''H dans Irs sprtmds nipinhi'cs di’s ptjnalidiis (lu), sr rpdui* 
siMil im\ divnrsps racinns ///*■'*"’ dp rmiilp, tandis tjup h‘s iprims dp la 
suilp 

U, ,,,, 

rpHlpfuiPS dans (ps ptjuaKMns (i T), sp I'rduispnl atix div('rsi‘s niriups 
jj,, Parmi pps ilivprsis lan'iiips, tlinix spnlcjupiilsinji rpijlhis, 
/‘I HP rpdniiHpiil, la prpiniprp ii t* \, la sprnntlp ii 

f/«. -■ ..... ) . 


Parsuilisdns (^tjnaliuns (i ‘ji) pi (t3)dptix spiiIciihmU soul rppllas.savnir, 
la [)raiiupn» das iMiualJons (ly.) Pt ptdlo das ('M|iuilions (la) nuM l)(|ui 
riMirpruin Ip findpur i, Os ihnix <a}))a(iuiLs snnhinssi Ic*ss(miIps 

(|ni fournironl das valours rpallps dts .i*> I as rnairips das ('‘tjual inns i ma- 
gi nairtm UP puuvanl Olra qu’imagliiiurps pIIps-uiOuips, D’aillcurs la 
raid no ri'mlk' ou imaglnalrp de idiainma das pqnalions (lu), (id) sara 
imm^difiUunonl rouriiJp par la soria de Lagrange, 

Corotimm IK Si w etl im itombra pair, deux des tliquaLions (la) 



:I/iO !‘IU)I»I11KTKS DKS MACINKS U'VSV. Knl'ATin.N 
sr.i’ont rnnllus, !<^s (Mjualions ( i ’{) rliinl (oiilcs iina^Hniiirfs. Dniir alm s 

T ! /) «* 

oOrira (iniix; rjKiilii’S raaih’s a! /// v, rariiH's iitnij,jitiairc“A, si )r 
do i os(, (udui d(^ la ipianl ild II (^, u); inais qua ltd lo sij'iir* dt‘ i di’vii’n- 
di'a oonlraint it ladui do II (^, o), htulos los hir'iiios dov ioiHlraiil imaj^i 
iiaints, 


i'mdlairr JiL Si /// o.s( iin iiuiiihro impair, alniH unr ‘iiuilo dr’>* 

o(|iial,ii)iis (i:i) sora rdidlo, aiiisi {[ii'itiio soulo dos rqiiaiiMn^ n 1 ), llnui* 
aldi's, poui'ilMo valiuir rdollt' do i lirs rappnudu'o do /ri it, Mill pto^iltvi*, 
soil no^ativi', roijiialiiiii 

r(.o, T I 0 <1 

ollrira iino .stuilo I’aoino rdolhi o( lu i raoinos imufjiiiairo?., 

(Iiotu-rmo V nl si'sountllairi's onlniiinMil dvidomiiMMiI lo^ nuMvtdlos 
pniptrsilimis ([uo itmis iditms ommoor. 

I iii-.oiii„iiK \ I , in cftmfix rtuiu tfut* tlaui /o ilinurmr U, 
SI (a mhur ^ ^/^• .r rqmhtintf nm tuw imutt sim/dt, ninNt^ 

mti/tiidc dv. 

Fli.r, r i N, 


m soHe fjiw, m nicinn (kmi vgain a k mpimri 


!■'( j', 1 1 

> J IC. SV <c ^ -Vlj w r 

4 ) 


acqmire, /mr ® = ?, ime vahurjinw r/iffi>rmw tk sin,, ret/minm, 

K (*'**('/) 'S.: IS, 

uppoi L il , 1 ^ dss Moines tmtir 

umuurs rhlks da t 'misines da t . 

t'cuUbid (W (, >'ep,.6senlto pn,- 1, tl«vi«„dmil inllrii*, on It, 



nil I llUNTi; IIMK UN I’A l( A M iVl' II U VA III A II Mi, |4| 
|.|■.|||Vl.^lil idsAiiH-Ml n, sMl.siiluunl, I,, varii.lil,. li, 

variahli' ' « 


• Sur It'S nivinrs dus tUimtiitins (h; In form <\ l r.7(.r). 


Hn siijiposanl. tiiiiis 
la Cornu' 


|MU’a;<ra|>hi' I, riMiiialiott (i) rodnili* h 


on oltlicinlra. an liioi tirs llinurriin's I). IV, 
allons iMionin'i'. 


V nl VI. ronx (|ur nous 


lin oio Mi 1. - iu(i\/h/u;iinn rtirik vl dv ;v\ si 

iti rantthh' f itvv d .r r^tfutdiun 

( ' ) ^ Til ( , / ' ) 

iWifUtfri ttntf nth'ur ottiAunmnt tm minimutn t fumr unc. rn/vnr rcttllv e( 
fimiuli' A\ tvjtvrstutfpr imr fV (huts ir vnmrmgr (h laqutdlv hi /amuinn 
nT{ .r ) mv/r tumdfim, rttfunituft ( i), mo/no par rapjuirt d affrira 
ilrx rtmnt's uaagintnrrx piiur rri tauivs valrurx trvKrx dv t rtuxiuvs dr (a 
vnhur t. 


) ui'.ojn MK II, ' "I ,sV I'riittatiiui 

i R1{J), 

r^xfdtu* par tap pun « .r, a hmtrx srx rmdnrx rtrltrs pour unr ralrur rrrllr 
quticonqur dti ia vartaldr /, relit dr ru it re r aria hie tw pourra jtunais 
(wqumr tin immimum an nn minimum t curtexpondani d untf vnlaiir 
rtdk I de^^ dam h mhinagr de latpidk la foiwiion ^(x) rraterail 
cnniinm, 

III. '''^’^ ^(^x)dtaniime fonnion Hdh n ddtrmiinie d.e oj, 
mppmom la mtiahh i Urn ki pariahh :e par laformub 
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PROPRIETi;:S DES RACINES D'lJNE EQUATION 

seront rcelles, les equations (r 3 ) ctaiU toiUes imaginairos. Doni! aNirs 
Pequation 

1' (i37, T -H i) := 0 

ofli’ira deux raciiiGs reelles et w — 2 racines iinai^nnairos, ai lo ni^iK’ 
de i estcelui de laquantite II(^, o); inaia quaiul In signn do i dovirii- 
dra coiUraire a celiii de II(^, o), toutos los racinoa dev ion (Iron I tinuf^i- 
naires, 


Corollaire III, — Si m csL uu nombro iinpaii’, alora uii(3 aoiilo (l(‘s 
equations (12) sen reellc, ainsi qu’uno seiilc dos d([ nations Done 
alors, pour une vaieur rcelle de i tres rapproclu'se do zero, aoit posit ivf‘, 
soit negative, Pequation 

1' (^, T 4- i) ~ O 

otTiii a une seule racine reellc el ~ 1 racinoa i magi nai res, 

Le tbeortmieV etsoscoroIlairosontrainont('^vid(jmmoiUloB iiouvoll(‘s 

propositions qiie nous aliens enoncer, 


^ Tuiioai'ME VI. - Les mimes choses etant posces que dans le ihmremv //, 

silavalew c, de x 1 ept esenie non une /'acme swiple, //tais iuie /'aclrtti 
multiple de liquation • 

r(a;, t) = o, 


en sorle que, m racines ilant igales d k rappo/'l 

F(.f . t) 

{X — i^yn 

dijfh-enU de z^ro, I’dquation 


F(a>, f)=:o, 


iniagimires, 





pou/' ceriainm 


m6mc od la vaidUPjilR 

1 n n n 1 A >1 .-M in Mivi;.. ! ki^'P 


giU HKM’KHMK 11 iN I’AllAMKTIir: VAlUAniJC. 




jironvcniil ;iis»‘tn<‘nl cii sulisliluani, 
variahli' ■ • 


<lans c.as, a In variahlit /, la 


II. • -S II r irs nirtnra t/rs ihfutifinus ih hi fnrtnn t 

Kn supprmanl, liaiia \r para^rapln' I, rta|nali(in (i) radnila a 
la I'umji' 

t M(.f'). 

"" ‘"I li''" llliMiiTinrH II. IV. V rl VI. rriix .|Uc I 

afli)H,s I'nunnM*. 


Im tJiii Mi I, - dr .»■ ; si 

In rariiddt^ ( lirr it .v pur (‘t'tutftlinn 


(») 


m(,r} 


tirtpnrri ii/ir rtdrtir ttitt vittntf/i tut imttitftum t pour nnr vfdmr rtirllr v( 
/itiir dr rrprrsrotrr por I, r( dttns Ir ndsinapir dr latptrUr la Jhnrlinn 
r.n .»v) rn(r mndnur, rrtptudon ( t ), rrstdar par rapport it r, ofrira 
drs rarinrs iataainairrs pmtr rn tainrs mirurs rtudirs dr / roisi/u's dv la 
ralrar 


llUnUJMK II, » ’ St CiupiatlOft 



Ktii PMOl'inivTKS DKS IIAi;iNKS ])‘\ \\\ Pnl Al loN 
.SV I'i^ffualiofi 

(‘0 M(,f) ^ 

(ijjff'a ni rarint’x rf^a/cs a c/i xtirfr (/ii'n/t at I 

m{. 7 ‘) ■■ r ; (.»■ • i .ri x ), 

,i (a!) mu' fmu'thn /unurlk t/nii fumu v 

vulmr finiu dilfkmlr tin iMrui I'rtfuunon 


M tlJUr 




(HI 

0^) 






(f’t pHUV <l(' (rv^ jWtUVX Vah'HrS HUlflthuniXS dr in mi Uir\ jn n 

(liJjth'v.Hd's dv Suit d mKrurs 0 mip dt\ vtu itirx piiuu/ti r\ dr Pn^uti' 
don 


C/uwmw d(fx m rndnn dr 1 1) vntrruinmdtmttx d dr tn\ prfUri 

vakun numiHfnrx dr i rhifirrn I mw drx m fornmln 


(^i) 




i 


.V ' 


■: f/* 

1 






n M j 


XI h d4 1 m rn rnkir tr/n/ix mhu dr h tpmmdr ;/(! t, ri in nr drx 
ni furmukx 


(5) 








im I * 


XI k xigne da i uxl conimm h relui dr ii I ). 

liiftoiiftMidV. -- nm fmwi km Hufk n drirtmimr dr hi 

mnabk tr, el ceite mnahk etmd dm a kt mmM i fmr 

tiorntnons I ummdmr rMk d$ 
de Ntjuaiion 



LKM 11 ICNI'KUM r: UN PAUAMr/l’lli: V/VKIAIUJ']. IkW 
r/i xor/r. r/nr lt> ntjijtaii 

r,l(*r) ;• 

wufuihr., fumr ,r un, ra/rnr flniv ({iffmml,. tlr z(U'u, Si hi Jonviwu 
m(,r) mif rmuinm- dam '/,■ raisin, ta r„M,r .v ■ ?, liuiualian (i), 

t>U 

rvsuhw fhtr nipfnu/ a .r, affriva ihx racinrs iniui^intiirvx jmin' wrUUnrs 
ni/rnrs nvllrs- t/r / rtiisi/irx lif 7, 


1)11 [MMII I'lirni-.. ll,■.(lllin' fill IV I'olni i|m. niiii.s iill.iiis 

oiitincrr. 


htiiHUMi \ > rii(.r) i‘/(inf u/ia /hfuiitm rirllr r( tUlt'rniini'o ile^vifui 
/tv rvwsr ti'tU/'v iumli/mv tfnvit <lv\rnti/i( i/ifiniv^ xi I' thjutUiti/i 

t 

/rmiurimr I’iipfmn h .(% it Uu/lvx svx iw'itivs vMlvx fitmi' iinr vnh'tw /rvlh 
tluvhimtjiiv tlr /, nun svulv/nvnt vlutrtmv tivx Uvta' (uintithmx 

(*') M, 

( 7 ) ' M 

m^j-} 

nnin im/riHvinvnf tuutn xvx ntvt/ivx rvvllvx; r/r /;///, v, dvinv /urinvs 

trvtivs thxlinvfvx dv I'thpnuian (11) ntmjii'vnthuvit tnnjuun vnh'v vlhx unv 
xvnlv nu'intf trvfh dr rniuahm ^ vl, nT//;;w/«/7//rt/i /, vuviuvs 

{•^ )vuniinrntlrimt im/juurx vnlvv vllvx turn 
svnh nu inv irvlh tlv i'lptfimtiiin ( (1), 

Dvinonximfif/n, — « r<H|unlion ( 1 ), nu 

r(' so I u par ra pp or I ji £»:?, a u ra ton 1 as s as raa I n as ra a j ( as p ti u i* ti \ 1 a vn 1 a u v 
r^allo qualeoiujua da /, ues racinas no aassarnnl pas (rtMra toulaa 
r^ellos, lorsi|u'oii rdduira laquatioo (1) ii rr^qimllon (G) an posniU 


iu {Mu)i’uiiVri-:s des hacinks dmiM'! i-:nii \Ti(i\ 
i-o, oil » roqnalinii (7) 011 posiiiit / ‘ S<iirnl iiiainh'iiaiil 

h, h' 


(loux nioinos roi’Ilos disliiiclos do ri'aiimlion ((1), ol !nn|ijnisniis, jtuui' 
lixor l(!s idoOH, 

!>< h'. 


Ptiisijim ill Yiu’iahlo /, lioo a >v |>ai’ rrijiiahoii 

vai'io avoiM’ par do^n'is insonsildi's (anl qn’ollo n*s(i' (ini**; I’hii Tail 
(iroilri! iv tlopu'iH la limiio /> jusqu'ii la iimilr //’, / drvm ^'Olnip;jH'r <h» la 
valom* zoiM) jimir y roviMiir, apros avoir artjuis dans rinlorvalli’ ou inn* 
valniir inlinio, on tiiio valour inaxiiuiiin 011 niiuiunini. Mais la doriiioro 
Kiij)posi(ion soraif. ootilrairo a I'liypollirso adiiiisr qiit' rrijriahoti O ), 
rnsoluo par rap[>orl ii .0, a I, mil os sos raid nos roollos pnur inio valour 
ri'solio (jiu)looii(jiin do /; dtuio la varialdo / dovra pri'iidro luio valour 
inlinio, mi, on d’antri'S lornn^s, riM|iialinn 1 7) dovra oiro vorilioi* pour 
lino ocrlaino valour do .0 omnpriho oniro los liinilos A, A', 

Kii raisminiinl. do la iik’umo inunioro, ol suitsliluanf u la varialdo / la 

f 

varialdo-, mi forait vnir quo, dans riiv[nilli»'so adinisi*, dou\ raoinos 
rijollos distinolos 

a, n* 

do IN^q nation (7) oomproniuml (nujniirs oniro tdlos uno raid no roollo 
dc IVapuition (0). 

Los Lluioidunoa II ot V milraiiioiil tmonro lo juiivant : 


si ks racines rdunm des dfjucUtotts ((i) 0/ (7) siuit ntngtm par tmirr dr 
grandeur^ d& manUrG (ifornwr am suUg Im dmn tmnm dr 

ocMe smlG apparUGiidrotii cdMniaiUmmGnt h Vum u h Vmdm ifpmium : 
si ‘ idllQurs oii nointM 


r/, n* 



lll-Nl'KiiMK IlN VAI.IAIIM.;, 

^ 

nri'nttj r , ht nn hih/r ' '' 

r r.T(,r) 

smt nmjuun rrnhs.wl. n„ ,ln-n.!ss,wl,', ,.u„lh /„ 

/urKsrnt </r hi Uimu' n o hi Uniifi' a'. 

.|n,. nous V,. nuns ,1V,,,. 



I'MftUIMMIS 

"j, f/ 

,1,. |•,.,|ll„li„„ 

l,'H |,:„|i„ 

(H) * f '■ '■ M,). 

' ^ r ... 

1<| Innrlinti ) hcrji iirct^s^tnrfrurMd ilr la Imi'hii* 


* ' 


f.i( I' i 


'f{ »' I 


I'lrn rtMhiilo ii 


p;n‘ siiiU’. rrjjunlitjii ( i) pnn-n’U 


(lu) 


f A i ;■. u. 


Alurs juisisi li*^ in|iialtMn^ 


(n j 

( I ) 


5, C <■* 


aui-o,H prfujiminmni |„„ir raci„os Ibs i-aciues linics dus cquiilioris (li) 
«l(7). poiirvu (luVm »iippo»o. coiihiib on peul lotijoiu-« lo fiiiri), quo la 
ri-aclion raliorinelle ra(») osl rM.iire a ,a pliia simple oxproasion, ot 
qii'on consequence Ins fonclions cniiere* ?(,c), n•^Hlt pas do 

s, n» i. XI t ^ 



i/iii iii> 

nimiiHiii ilivisiMir. II v » I'l"' ^ 

< 1 ,, '’i- -- 


iM‘ jKHirra iHri' J-n um'mim’ nu 

roll llllMinir T ' qn udsU 


»JUr. 




»'(//< l(* nnijilH’t' sl» ' 

l’a|i|Mir( 

liK i i 

s ..r ■ ‘ " 


bl ^ il r 'Si, V r - [,, 


sn rcdiiirji piMU’ j’ ;; a uni’ - <i59S‘' N sn' linl ; in#'. ^ ?. ?!,- « ,.}.« 
pnsf, atllin'dnil'^ i[ni' > i ■■ 


ivsiiltti' par I'apporl a .r, asll -i- = » .■■■■ 

qUl*lt’nlH|Ui' ill* /. t iM rtMli’lMrA dss ^ m iv >sii. Kill'' ilt^^■^| 

nii'inrs 

-I.-, ■'<'1. 

« 

HOHl h'lnlrsi ri*i;*)lr^, rfjron- ii|s!ar^'> > rni x^S' rfv,:r3 «<! 

ruugik'S parnnlro dr* gr^iiidr^iiir, ^Ir ;« 

s a n 1 1 • , (ij 1 1 m r i i 0 M ) i (M » I iid I e rsi a d ri » s* r r4 M I (ii;ia>r fS''§ .3 ii lASslivi'fi {r'ji|sS..)iis jusii , i 

n'rsl pti^i (oiil; hm cttmdurii ill ^ m ^ 

si" oil y rrJiqdaC'anl la vufkbli! 

z6i’o; ^|ijr, darn rhypr^ifsrwidwiw, 9 

par l30llS^(|UiHil rh'!'^ 1 ^ ^ i ^ :;i ?i ji'ir' simisif (iliS 

racifics 1)^ il #■§, g4r4®spf'«$i 

:(i;atii;ni|paljik^ admli#* U 4m mrmm 4# i rii tl 

If# imm irn 



nil I lUCM'I'IH M K VS IVV II \ M KT HI-: VAniAMI,K. 


IW 


si'niiil mi tii llri'jM’nnl in iI'uik* uiiild. 

(Ill |)i»iirr:i imiuih'it hi |M'(i|)nsil Ion sniv:nil(' : 


DhIII’m (Ml |•(''SUII1<'% 


Tiimm mi; VII. 
I'rtfinttin/i 


(•}( ,r ) t'htnl ttfu' foiH'tKui /vt/A,' v( ni/i<i/uu*i/r dr .r, si 


rrsflii/r /Htr ntfi/turf it i\ n htttirs srs vttrinrs rirllrs jnntv unr. rtdrur trrilr 
iiurirtuttfiir dr t ^ Irs (Av'/’rv tlrs tint r In ntrs dr hi Jntrtimt ntlionnrilr rn{.i!) 
srnmt ry^tin v utt dilfirmtul nth** nt v thtur sndr it/iiir; dr fdtts, Irs ntrinrs 
tlr r/ttirtitir drs rijtltttinft^ 

Mi ,j i ti, ' It 

hXiX} 


rrrfh s rf inri^tth s; ntjin Ititth's rrs nirinrs /y 7 ////V',v rl /V7//^'(r.v pitr 
onltr dr i(r(tiidrtif\ tlr oifittirrr it fiu/tirr tiiir stdlr rndsui/i/r, itftptirfir/h 
dntnt itllrt nuhvrnxrnt it I'ttiir ri it I'miur rtfiutlinix. 


('tutdlttur ! . ht'S iniMiH*'* i*Iii»m's t'tiiiil jmsci's (jiM‘ duns l<( llinn- 

nMiic \ II, iimniinni'H it Ic nmiilin* ciitinr ijiii I'l^pi'csiMilc mi li*s dn^rns 
d(‘s dmiN Innur**. th' hi rnii-linn raliniintdli* nM,/’), Inrstnir cus di'f^ivs 
MjiiiUN, mi Im'Htjii’iU dcviiMiiimil llll•^ul!^;, h* plus j^rund di's dmix. 
(ImuM’Viitis dhiillmn s ijun h's imimim's linins di* l■ll;^^■lllu‘ dns ('(juulimis 

1 

M t .r- jj ■ H. ; M 

mt .1 I 


sidmil nnig(M‘H pur uriln* dn firiiMdmn*. di* uiunirm it rcii'iiiiM' iiim suili> 
t'rniHsniilis »*l tjui* h’s dt*u\ snih*s crnissunti's uinsi nlihunn's sidciil 
rMspMl*livr‘|IHMll 

/<i, Aj, , 

<71 , *1%, *t!it .... 


Kfiliri, Huppusoiis Imijuurs lt‘s funi’limis militTi'S y(.r), drlci'” 
luifttH’s pur li^s rormuli’H i|Hk Si Ii^s nndufs nninirsdn I'umi cl ilu runlrt' 
tM]Ui(Vih;Mi Mint tli? nfnivt’uu riinj^iH’s pur urdri^ dngnuultMir.on nblitMidru i 
la 


(t 3 ) 





(tnn.,.. 1 1 


l/r8 [>UOPHlETliS DKS UACINES DMINK KOHATlON' 

(juaiid lafonolion sitra dii down'd n al la foiialion o(,r) .iu do^'i'd 
/?- — I ; 2 '^ I’liiKi diis diuix: siiih's 

('d) »11 f/j, l>-i <tnr /»,n 

(>•’>) l>\^ ^!i ft-i !>„, u„. 


qiiaiul las loiKilioiis o(.r), tj;(.r) saronl runn I'l I'anln' dit n\ 

3" oiilin la siiita 


(^d) /^i, f/j, A,,, ,,,, /;,j (, (/„, 

(fiiand ia I'oMolioii sera du d(>},qT //•>■■( al la (luirlinn ^^(.r).|u 
degri! n. Quaiil. aiix valnui's 


■r/.' at 


do ia vai’iahlo.r, allies vrrilioroiK, dans la priniiiar aas, rai|ua(iMn 
ot dans la (.misiania aas, I’minaliuM (di); iandist[Mi', dans la saanml aas, 

olios rod n iron ( la valour da or (.a) an I dminaa par la loiv 

nmlo (()), !'i la c.onsiaula 


CoroKami //. ^ P(nir ildmmilrar Iras si in plain an I la pramiara parlia 
dll llii^oiatuo VI, il siiilirail d olisin'vor qiia, si I'nii iinninii* 

Ifulilloronoo onlra las dobras dn jiuinaralaiir al dti daiinniinalaiM' da 
la fraotion ralJoimolla tn(df), /dasij^naiil un iiuinlira aiiliaiMjiii ponraa 
so rdduiro ii zdro, rdi|uaMoii 

joirilo II ia lormulo (p), donnora sonsildanianl. pour una (rds aranda 
valour ninnoriquo mi pour un irds grand modnla da hi viiriidda 


par oonsdqiiGiU 


/ - < 


on 


Or, ooramc I’bquntion liirioiiie qui (irteSdc Iburnira. pour de* valour# 



(.'Ill IIKNI'HIMI.; |l.\ I'AIIAMlVniH V A li I A II I.K. |/,|, 

Mi'Kiilivcs .Ic ! , ,|cs v;il,‘iirs iiiiMKiniiiiTs , 1 ,. si Ic / siu'|iiissi' 

I"'"' I'"''' iliniH'iliiilriiH'nl iiiii', si r,''(|iiii|ioM (I) 

I""' ” ■ >"M„l,.ss,.s |,„ur 

I /. ,'','Hl-i|.,li,.|. |„ (lillV.ITIH',' „l,s,.lll(, 

niln. I,.s ,l,.(.in.,. ,l,.s ,|,.„x |;, |V,„.|i„„ r„li„niH‘ll, ,s,. 

rciliiii’ii i^i III |)lriiHMi( ;t /j'l'ii mi it rnniic. 

"" I"'"! r,i,.il,.,n,.,il I'iiiviTs,. ,hi III,',,,,.; VII. 

I'.sl-ii-iil j re (ii [irnjicisii idii ^iii\iHilf’ : 

Tim .uu im \ III, rMk W ivliniuwl/f (/r.r, 

.It /r.t , -y ,/ry Irnwy ,/,■ ,rl/,- /,.,irl,„n „„ /r,lrli,m ratinniwilf stJl 

t:ii tlij/riviii , /,irr mf t/'ii/if „■»/,. Kiiilr' ! si il 'iiillfiin- It'S nifinas th. 
rh(uuinr tirs ^'tfunltoffs 


hi i ,1 1 M. 


1 

r.u r i 


Wfi/ Uuttrx n rllrs ri ,Y^v ntri„r.y. raniitrs pur 

prunttrur, upfuuhrnnntf ullnnuhinurnf u I'unr r/ u rttuitr. vquunon, 
altus, tf \it(ur put ttipimn u ,r, i npuihun 


mir'i i 


(tutu huurs .srs runurx /r>//r.v, piuir unr ruhurrvHlr fpirinuu/ur ,/r hi 
vuriithfv (, 


lirumuairttituu , ((iiijniir^ 

. 'yi .1.' i 

ISM ^ I ...... , 

.r S ■ 

^{ 4 '), lii’^ii^niiiii limiv fMm'timitii'iilit'ri’S ili* a*, ihiiis i‘lijii‘uiii' lies- 

qui’lliiH la j»lu?t lijiulr* <li‘ 4* aura 1*1111 id* pmir tuii>nii'timt, I'l k 

unu rpii noi uj»sairiUuoia Sail rnroiu n Ii* miiiiliru 

onficirtun rKqirds^i^ilura, rinpoih^iiie adinijiu, ks dugrus ilus IVinu- 

liOfti fC 4 ?), ?si itm degrim »ioni ilpu);, ou, soul inrgaux, lu 
|ilu 0 grand tim dunx, Qn au ra 011 ^ a eofusiduriM' i^uiviiiU tjue I os 



i.'io i»i{opiuiVri::s dks ii vcinks d’I'nk kmi m'ion 


d(^gr('!s d(',s I'oMtiliniis cnlirrcs 


S(u*onr 

(Kl 

oil onlin 


!}/(.<■), g ( r) 
tt «*l // I, 


n I'l tts 

H \ ti. 


Or, SI1|)|M»S(II1S (rji|)(»i’(i ilu /<, i-l i i|it di-'in* u 

SiiiiMil, (Ians rn iihmik! oas 


"n Oj. n„ , 

las rarincs, siipjiosHw rndli's cl inop^ali's, dr rrtjUiiliun 


(Ills rariiiiis ('*({iiil I'aii^n'rs par nnlri* dr ^^raurlrMil'; 
ill's raidnos dr I’rijitaliini 


sura 


t 

m { ,» I 


M 




^<1, 




(d l)uisi|iin driix dn rrs rarinrs, pris**s runsriMiOvniirMr. lOUMpn'n.IrMMl 
miLra (dirs uiin sriilr rariiir simplr r{ nadir dr rnjualhiui 

'H'O M. 


diMix Irrmns roMsm'iilils dn la siiilr 

soroiit (onjo Ill's all'iHdi^s dr ajgnrs rimirairr**. U’njIliMirs h dr-niirnr 
suito ofFi'li'a las valiHirs dlvurars dr la To nr (Jon 


coiTaspoiulnntos mix valeiir^ 




giu iiKM-i'idMi.; i!\ pahamivtiU'; SAiUAin.K. vm 

ill' lit Viiriiihli' ,/•, i-l ii line vitlt'iir finic i|nt*i(M)ii(ni(> (|i> In variiilili! f, Ddnc, 
t(i‘N\ tic CCS Viilcm s (Ic ,r, pi'iscs ciuiscciilivciiH'iiU ('(iiii|ircn<licii( t'lilrc 
dies iiu iimiiis tine titcinc ivcllc cl siiujilc dt' rct|ii!il itm 

‘M-’'') j ?{■'’ ) " i 

Hintc ccllc ct|iiiPi.m, i|ni csl tin (lc;<i-c//. uilini'l (ni /# rad ties rccllcs |t(nir 
line valciir rcidlc i[Mclcuinjtn‘ tic i, Imi i( aiiircs (critics, pniir iini^ \'iiltMtr 
rctdlc liiiic tic ilrs xalciirs rccllcs tic .c ponrrciil settles ilcvcitir 
I'iKMIll's lit' retjltaliiHI 

mt, ci‘ ijtti ri'victtl ;iii tttente, tie rtM(tiii(ititi 

t ft t (.»■). 

Apitihnis tjitc, si ia valcttr tic / dcvcttail jttliittc, It's raditi's tie reijtia- 
liilll 

( ( .r ) 

tie ccsstn'iiiciii pas tPcirt* rcclitvs, ptiistjii'tdlcs sc rcilniraitMtl simple- 
titiMtl im\ ntt'iiics 

^ I et * c y; 

1 1 

(lit rc«|uatitni 

I 

n , 

Id i i 

si In rtmclitni Ji'iX} clail tin tlc|?re n - i, cl la Initc 
ilcjiirc ititirs, pniir licitmiilrer h* Ihctiicmt* VIM, il sti 
sttiiitcr etimme mms vennns tic Ic Inirc, cti siiltsliliiaiil lit 

it In IVi Itch tilt ). 

Ivniin, HI Ics iVtiicinniH 


ionl I'uno a( l‘fUilrc tlu //; iilurs, mi roprdsciilinU p 


I'HOl’HIKTIvS DKS UACINKS Il'IiNK KolMTIiiN 
la siiitn lU’oissaiih' tics riit'iiii's i|(> rc(|it:iiiiMi 

n, 

ct |)iir 

, t ■ I A.J 

la siiilc (iroissjiiilc tics raiaiics dc rc<|ii;iltiui 

M. 

‘'tJiJrluni Ciictii'c lie raistmnctNctils snuMiil.lrH ,Umi ,m,„s 

VfMHtnstIc lairc usiij^c, qiic. |inur iiiic Viilcfir i.'rllr tir /. rr»|„i,u..n 

f wt r i. 

f‘IMlll{!|i|>l(! il cliacillllt ties Itll’JIICS 


(' 7 ) 




' ^ ‘yH r j )i, 


,hu,s 

''"ini.ri... nili-r |, 

SIJJ(C 

i„,, 

""lis miHsi ,> . . , 

l‘!'‘J''<*sco,)scc.ilirs,ln|j,sitilc 

K .... /t,. 

'I"'.';'' 'M'nn i, 

'l, 

Done «na 1 . l at’JJMMIItilJlllljHri*. 

'1“ ot lo Ir 

pus oxact. I' """"‘""si'ii'miH.inj 

»"*" '' * 

. 

I« suite croiaaante des moiMa de Faquiilmn «(*) . 



HOI KKNl-’ICH M K l!N l'\ II A M I'T lU-: VAIUAIIIJ*:. 


11)11 


la siiih^ <‘ruissaii(t' dcs nuanas «l(* I 
rai'itics, riiiiN^i'>as par ni'ilrr, df 
siiilrs (VI), (i \ ), ( j V). (k;), Aliirs 


pirsriilrr n»his la InrtiM' 


(iS) 


‘ It, ){.r 


«'i|uali(Mi ’ , (), lias divi^rscH 

{.^ra iidtMi r , inurtiiroiii drs 

anssi rtMjualirni (i) |Minrra (drc, 

/fjj ) ( . 1 ' ' {)., ) , , , 

Ua) ... * 


/' drMj|<naii( him* I’uiislaiHr rrrlli'. 


i'itrtilliun' n. ^ Si, piiur lixar Irs idrrs. lu) siiimusr // i, hi va- 
Irnr di- 

( 

lirrr di* ! I'tjiialion ( i S ), prendra I'unr ilrs (ruis rnrnir.^ 

.r '- A, , . , 

■*' ' it . 1 ' It 

D’ailh'UrH, nn ri‘rtMinai(ra larilcuifnl : rWpip la ilillrriMiiu?. 

.1 h 

rmil rpssr. (aiidi^ tpin la varialdr .r rroil rn passaiK dr la lindlr 
a la liiiiilr i "c; %*" tpip la rap purl 

.1 - It 

diM'.rrdl ?ian?< landin ipii* la vurialdtM? rniil rn passanl dr la liiuilr 

xv a la lijiiiir uii dt* la liiiiiLr n a la limitr x; *1" tpir la IVarllnn 

•r — it <1 > /i 

I '1 •— 

,r it J,’ ■— fi 

08 1 1 Oil jo (iris tkirroisjiaiih* avrr l« rapiinri - ~i (luand on a 

* ' VflSW« » 

ft .> A, 

ol (oiijours croi^minlo pour don valouris croisisniuos do (jinuul 

on a 

o <; 6. 

CMKwicrisr it, s. H, I. XU. M 



W( PllOPiaiiTl^.S Dies lUCINKS D’OiM': PnOATIOiS 

])(} ens ()l)S(!rviil,ii)iis, iMihdivrs an (nis |nu’(ii‘iili(‘r nu I'dii su[)|i(is(' // i , 
on nonolura sans pciiid (|un, dans (‘(‘Ki^ siijipnsilidii, cl iiicnic plus 
gcncrainnicnl, jKuir dcs vaic.ui's du nuuihrc I'ulij'r a/, la 

valnni' da /, rnurnic par r('Mpi!i(,inn ( i ) t)U ( i H ), sera ((Hijniirs ciaiissauln 
on Itmjoui's d(Mn’()issaiil(U (audis qnc la varialilc .c ci’oilra cm passaiil 
d'lni l(n’ii)c (piidc.nii(]iii\ dit la S('n’i<^ 

(ip) -M, f/p ’h '>'■ 


an Uu’nu! snivaiil. Pour clablir, par cKcmpIc, cede dernierc propn- 
silioiddans liwais on, li< MinneraliMir dc la IVaclion ralitiiincllc rd .r ) 
climl (In dejjjn* //, 1(? d('inoiiiiii!ilc.iir cs( du dcxrc ti i . il sul'lil ile pre- 
soiUiU’ sinuicssiveniciil les valeui’s dc ( sous cliaeune dcs IdniM's 


t- {X /,^ ) 


fij ,r h.^ 


,r ■ 0 | .r (/, 

■ A| .1 ’ ' ■ ,1' /»„ 


./■ h, 

j II., 


.r It, ,r 


(.»' It,, U 


ICi) I'onseipKUKuq on pen! cnniU'cr la prnposilion suivanli* 


TiiKoin’;Mi; I.\. — Les nv'^nir.u'httscs ('(mU fmsvvs: tjuv duns h iimurnw 17 //, 
si ron rejivvscnio. pnv 


Ml. Op Op . . , 


(a saiki croissnntr 7c, v rtwinvs (ini t's dr I'iufndtion 


lavalm'dr 




smi toujnw's cromanUunt toujnurs dremmantr, land is ifttr la rarialdr .v 
crokra en passant d'un lenna dr la srrir 


Op rtj, 


m 



.)<> 

s 


nil! n i; M' i: M !•: un iv\UA.MiVriuc vahiaiu,!':, i 

s,iinMl.nlisliiiKii,.Mrnisr;is, MlivMnI .I.-ivs ,I,.s iIiuin 

clc la IVaclitiM ral iiimii'llr ) smii 

" ” ’• 'Ml rulln n i ei 

Dans li' pn'mii’r ras, x, x scrnnl raiiim's da rr'((tiahim 


a( la valiMij* tin raiijmi l 




rrnilra saiH m pa'.saiil ilr la liinilr x a la lamlis 

la \arialdt' .r rjtnd'a imi passmit d’na Ii'I'mh' di* la scria (hj) au 
lai’ina Nui vani, 

Daii^ la lr.ii',ii*nia rin, x a| r x sminl raaiiias ila rrM|ua(iiiii 


rfl.j) II ; 


a(, landi'^ t|iia la vai'iiddi' .r i-roilra, ati passanl <rnn larina ^/'dalasaria 
(M)lau (I'riiia Nuivaul , lavalaitrdii rajipart 

/ 

I 

daaruiJra rn tia (a limita /a-ru a la litnila x, si 

1 nil a a x; i|a la iniiila x a la liintia /ar»i, si rati a // at do 

lit liiiiila X ii la tilttila x, si m' at aoMsaas’atil tias valaiirs liiitas. 
I'Jtliii, dans la saanitd aits, x, x saraiil i-aaiiias ilt! raijiialitin 

ol, iinidisi t|ua la varialtla r a rat Ira* au passatit d'un tanna ((iitdaMiujua a 
do la ( H| i an (oniia stiivant la valour du niji|mrl 

/ 

I 

croftm ou dtk’rofira tani cwi on imgsiRul gdnoralantoul do In liinilo 
la liiuilo ou nkuproquomout, isuivanl c|U(i la [jIus polilo 



pnopun'rriis dks uacinks dmink i-iohation. 


riuiino rid l’(M[ualioii 


Mdra sii[)(U'i{iiini on inrdi‘i(Mii'd ;i la plus polih^ lao'iiio ((^ 


(!(' l'<M{nii( ion 


t 

r.7{.d) 


M, 


Ajoiitons (jud III pnuiiidi’d {i(‘s valriii's oxIronH's dn i'aji|M»rl 

( 

F 

si I’on a co, on la stMmmld, si 1*011 a o' x, <li'vra (’I'ssn* irolro 

inliiiid, lit so rtirlnirn sinipinindiil ii I’uniir*. 

Dans Ids ajiplidations ({iid nous vonons do lain' dos prinripos ri- 
(Idssus diablis, nous avniis snpposr <|Ud la linidlitiii rt(.r) rtait al^^o- 
lu'iqud dtiMdUid nilioiiiidll'd, Poni' monlrdrnni’ applicalioM ilos inonidH 
priiidipds a line, rondlinii (ransdondaiild, il nous snl’lira do prcndn' 

frF(,/') i ; 

a ddsi}(iianl niid donslanto ri’dllo. Alnrs I’dq nation ( i ), rddnili' ii 
on, od (jui rdvidiil an unwind, ii 


/ 


sin a.i' 
nisa,!' 


auni, do 1 1111)0 1*011 suit, (mil os sds raid nos x nddlds, Dond, on voilinln 
lln'iorrinid VI, Ids racinos dos dmix dqnatinns ((>) cl (7 ). on 

sill 0, COHaa' s- u, 

6tnnl I'tSunioa ol rongiioa pni' imiri) do Ki'iindoiir, ii|i|iiii'iioiidi-nni oil, .run- 
livoinonlh 1 iiiu) i*(, ii 1 mili'o di|uiili()ii, oo (|Mi i,hI onVoii\',*i(io,ii ,'X}ii*i, 





NO TK 


^> 1 II 


01IKI.011KS TilK()Hi:\ll-;s 


('ll lt‘iiitiir tiniii M. ;i l';nt jMitii' iliMumiln'r riiii|HissiI»ilih‘' 

«(i» ri*Mnii(ln' I'll iiMml»r»‘n riM|u;iiiiMi 

.r' ^ ' I . M 

sr ih’ijuil iii'^riiiiMit ti mh flii'MiriMiM* tl'.il^rhrr ijui* 1*0)1 jo'iil ('Hoiii'i'i' 
riiinint' i) : 


liiKHMi M). L // ttr'Mgimnf tin tutrnhr u/ipfur m\n tlivisifih /jo/’ i, si 
1(1 jiO//o/ir (in (ir dt^ft.v rttiidhin j\ )* ni ftinuft'luT j//' iti 

put tsui/ftr tir i(*iir noo/z/jr 

.«■ r- y , 

h i'nfr 


OJ «■ rf ■■: .r’» -■ V'’ 

st*m f/ii f fiA/f? iiigyi^rttptn/iirttf, mtn st^nhmtuf pm' Ir pnuiuil 


cmnnw il ml pm h %h it^ rm'unimiirtt rmm pmtr tim valmirs (h a 

$tipirmirm ii 3 , par k ttirmmr 


.If"® 


-r- 



llrsWrr^i^jW^V^XfflSSrJA ^ 

X ■■■■■■■■■ y 


mSfim/mr k m:rr4 m (amfpm n dimi par 3 dart /w a pour 


158 NOTE SOU QfJKLQIIMS TIIEOHEMES D’A l.(i I’CH UK. 

Ddmonslmlion, — )N)iir s’assiinM' ((tu* i’t‘X|irrssinii (i) msI 
(luoinaiU (iivisi))l<‘, pur cJiuaiin das fac.hMirs 

il sulTit du s’assiii'ar (|n’(dla s’avuiiniiil,, (jiiutid uti y |mis(‘ 

,i.' (Ill y <> ‘Ml >'■« 

fi(M(ni osl, afl’actlvaiuoid, axiirl. PundllamcMl, pniir dtMin»ii(i‘an|iii‘ Crx^ 
prassiou (t) asl divisildn pur la pnidiiil 

.r^'-l'.rr i- y\ 

il siiriif, ila prniivar (jiiVlIa s’avuiionll, (juuiid mi y pnsa 

oil y c.,*, 

a, 6 di'^sif^iiuiit las daux ruaiiias ila rai[ii;i(i(in 

I- I- I (I. 

on, w. qiii ravicwit uii im'itm*, las daux riudiias itiiuKinuiivH da I'aijuuiinn 
Or, aomiua aas flruix ruciiias vi^riliaiil, non sanlainani la amidilimi 




muis aiuiora, lorsipia n uVsl pus divisihia pur d, I 

... I h «" H ‘ S" - O, 

la siipposilioM 

r — (HI 

riidiiira rM|ii'i!ssi()n (i) im [iroduil, do a:" piir I'uiio don s<.imn.w 

(l -a 1 c{'< r?:;s I v™. ei” $ )«, 

( 1 -i» 6)« j _ g» j g« ^ ^ 

0 (. p Iir OA) n S(kj u o n (, » u p rod nil, d o a,*" jiu r 

-- ( i -h §") sso, 

toulos los foia quo « sorn un nomln'O impnir non dlvi»iJ)lB pno 3, Done 





M»TK SiiM nni'I.niiKS TIIK() 11 !>mks D'Ar.liKIlUK. m 
nliH’s I‘r\pn-i^i.Mi ( i i srm divisilil.* al-rlM-imn'mi'nl piir \r (nnniii(‘ 

.r‘> ! .ty i 

il V n pill', ; rlli‘ .liviMhl.' par Ic vn\rv dn mritir Irindiiir, si, rii 
siippdsattl 

I ,>,» MU V D,r, 

on IjuI uvaticHiir fi(»M sfiilriiiriil I’l'vpirssiiMi ( i ), mais ('uiuh’u. sa drrivur 
ladal ivi* up, ?.avidr : 

/»!( > ! y y> t , I p 

r I'st-iVdiJ i‘, rri d‘{iiilrr^ Idriiuv’*, si Irs liinomrs 


\ f .f I ' ‘ ! I ■ . I'' • -/'> t 

tl = " r' * ‘ t \ 


si‘ ji /t'rM, ( >(■ t‘ 

«|uu If iiMtnlu'f jjdpuir ft. 


i’v>l pi-ft isruif III fi' [pti urrivrra linilfs Ins fuis 
flanl divini' parit, dniuifra rinu(,f pniir rnsh'. 


ICrrffip/rs . 


Si I Mil pff nd siirffssivfHifut pnur n Ins divf rs iiundu'fs 


mi IrmiviMii 


It. tJ, 


j,i' rp ■■ ■,** r'- :l.i;r|,r .■ r ,, 

t-*’ ■■ I ■■ < V p,’ 1'^ .t y 

{.r -i-yV p ■■ ■: .*'■ ■ ■ t ' . *yrri .i' ■it-'pMij f‘r f. 

t; t' l t d* i '' v’^ 

» 1 .yi-i, T y- V r* n- s j ..t< .rr .1- »'«)» y, ,/'i i‘*(.r 4 -' p)" |. 
(.f . » '» 

I J.:rv • J pi .«■■ ,ty .i. y-f j if ,jt-i j; I- y a y» ...y ,.1 p,, y p j, 

l)ff» df rfMMif^trai iPMS) )sr>tiiltlnlilfs ii tadlf rpif luius avmis tlmiiu^tMlii 
llukiirfnn* I s a d iiiilrfs prtijtitsiitmis d*nI^Mjro. Ainsi, nn 

ptirlifuiff r, til' rf f|u uih’^ naiiclitin fulinm d*unf on tl(‘ plnsiniirs 
vnrinhla^ ind«»pifndjin|ip^ ap pput t* tAaiiouir avop ruim qtiolfoiirpir* do 
vnHiibla^, ^Irr divUildo parfliafuno d‘(dles, tin dail conclurn 
SI 



100 NOTE soil oniiEQUES TIIEOHK.MES irAI.OKIUlK. 
r(!j)]’6ii((n(,(!nUl(!S I'niicJions (Milipi’cs ih's vurialiE'^' in(l(’ju*nclaii(i", 

>'’i 

I(!S sotiimcs 

r(.i’) ■i'( .r); 

7 ) .)') ('(.r, • r ) * i'< < > » ‘ : 

v) !*( 5) - IT*'. IS >0 t r( i, » , ) 

•(’(■'i''. 7 i ' 3 )hO‘{‘ r(,r, ■ t‘, sO M r. » . 


siH’otil, !iI^^nl)rj((iHU)irn( (iivisihli's, la [ji iMniiMa* par a , la wra’iunlr par l»‘ 
proiiiilL a;)', la (niisii'Uir ptir h* pmiliiil ,rv tin pMurra tlniir 

la pi'dpiisilioM siiivaiili' : 


Tiniami^Mi', )I. w.. Soivn/ 

a', V, 


n miriahhs ^n(lii|um(lnnlvH^ vt 


r(a', _r, 4 . ../I 

ana fonolian ondv.re td m* vnruihhii . Snii ^ftnur 


til mnmo/omhpnr ftMitim ,1,- irite fimrlhm H ,k ,r/fr, pan 

m ckdmra a I mile d'liiie im i/e /i/iumirx ifmilimn uimwirt, tlimi 
c/nieii/ie eimsiste h ehnnger umidliiiwmeni h si^ne dr l„ /„m n,m rl Ir 
sigm: de rime des eiieinhlm. La sammr « tern dimihir nl)iArH,„r,„r„i par 
kpratlau (h to mtriabkx 


y> 3 , 


Nota. - I.BS inmioa (|ni cHiniinstirunl In gHmmts « lima cm,, 

pria soiia la fornin gAn^ralti 


fcf{±a?, is/, , j, 

gno oxWrioui'ii In fonolion fftlanl in pr.KUiii rrm .lui nlfocl*. 
.■ontuU6r,om.nmo,u le» divarnw vn,.inbl«,...v. .... b mm,l,« 

cloa lormoa do la sommo a sArn Im 



■Niiri.; sill. <..uni,,.Mius tiiu.ii.iVmics WMniuuui. un 

lioiirTii lirciicli'i' ri^\|in'ssiiiM 


I'l i-. y, 


I . 




", «'■ phii'r .l.viml viiniihi,., 

I"''"''''''' '''''I'lil III! si^nc I-. si.il nil sijrn,..-.., 

CmMnrrl. i„.,„|iii| .,■,■ 2 . . , si In r,„„,li„„ 

l'( .1, 5, . . .) 

il im inloi'ifiir n //, la siudiho .s, al}j[(’iliri(|inMn(Mi( <llvisilih‘ par 

I pi <u nil. ,1 ) ...... \ iM'iiicra uiN'.rssairjMrjcinr la I'ondil ioii 

M, 

I'ornllnifr //. sj la rnni'tinn 

n y, ... I 

rsl priM'i.snn.Mif <ii] tlcKn'. alms non sauianimil la .si,iniiir ,s sera divi- 
sildt* alKidiriijitcmiMif par 1 m prodiiif 


inais dn plus Ip .piulipiii d,. .s par rr prudiiil srra iiiip rditriion ('nliorii 
dn dMj<rn/.prn, r*Msl-n-dira iinn qiiaiililp iMmsIaiilr. On aura dmii', ni 
<K^si}<nanl rplip punHlanln jairc, 

^ . .. 

iSii d ail Intis, nn rt'prpsniln par 

la purlin prnporljurinrdlti tin prndtiil .rjs, . . duns la fmtrlion 

C(?.ltt5 purlin snra thddoinmunl com m tin n it la ronrlinn ('(a?, y, s, .. .) pt 
ii imim rnlln« r|ui n'mi dmiuisnit. Bonn, pitisquo la nomlbra lolul do 
cas fonclions, y oompris In pro^ni^ro, ost a", on aura 


il)i2 NOT I': S(IK (JlIKLQUKS T II KO IM'! M I'.S h ’A 1.0 I! II lU'. . 

,S . :)r., /;>■;' .... 


Si, pour liKor lijs idiM^s, on pronil 


on iiura 
(d par 


f, c, . . .) (./' 1 .1' i 

;)r. . ; I . ’A , li /i , 

rS . . n'' t , M..') . . . 




On j)oii(, done dnuiKnir la pnipo.silioii suivauli' : 


TiiKoiii;.MK III. ” // f('notnhr(' dvs ro/’m/^/ov <'//fAyo7o/f//#/o,v , v 

soil rS Id sonuiw fornwv por Vdddihon ili' Id f\do tiun 

(.<’ -t > y 

et (ie loiUos ovJks (jui sv tnunudd voidjivisi's sous lu Jornu' 

_r , , y' 

lorsijiCon reduU h* sifftu^ o.r/d/'ov//’, i' re si I ur hors ilrs juumlltthrSy 
au profiiiii drs signrs iidi^rumrs, (In nuni 


Ainsi, par oxninphs on Irouvi'ra .siiiMn'Sriivontout 


,1' 


('X."'' ,r ) 


:4.r 




(a; + y -h i )■' - :/• y .h 3 )> ,, ^ ^ , 

■** “O y ■—* j)* -t- ~ .1,' p,. |S ^ ^ 

r:; I ... 


V i # )* 


Lo Lh6or6in() 111, ainsi quo nous ravoiis nionlri" da ns I os Contpirs 

rendus des sdaitces dc I’Amdemw des Sawtim jiniir iK 'iii ( ' ). 

conduit I'ncilomonl (I In dotainniiiiilioii eoiti|iliHB cics sniiinii.* i,llt.rni.cs 
das l■ncinos primitivea dos (!i(|uiilian8 biiioiiies. 


( ' ) OlSiwres do CaiioliW i ' * stj rlo , I . V, ji. j f fj ; 




N«)rK SUM oil Kl.nHKS I'll KO ll ihl KS D’ A Ml !'-:|{ UK. Kill 
(iiitii’cviiiis Miiiinl<'ii;iiil {|i){‘, 

i'liiiil uiH’ IniH'linii (‘iilit'i'i* (Iniil li^ ih‘j 4 ri' siirpussi' Ic iiuidIh'i' ii dcs v.i- 
rinhics .r, r, mm |t!ii’ 

1 HM i| lli-ii'tiiiij III’ lies ilniil liiili'tiiiii SI' (‘niii jwisi'. Koiir (|Ui^ 

la siiniiiii', (ll•r^i;,;nl't' dans In ihi'nirini’ li, nllVt’ niir [jiirlin nnrrns*’ 

|iuiidaM(t* a I'l’ h'l'iiii’, il si'i'u ni’i’i'ssain' nt il siillira (|IM' cn iin'inn l(’rinn 
idiaiiK'* di' sij,^iii' aviM’ rlianmi' drs varialdns 

■«'. .V’ 's - . ; 

par I’linsrijiirnt, il srra in'rrssain' iM il stil’lira ijiin fliarini dcs rxpn- 
sanls 

i'l , /. /n , ... 

Htiil mi imiitlirr’ impair. SMUSia'iln rnudilimi, In li’rnm dnni il s’a^il sr 
Irmivri a, dnits ia smiiuih' s, niiiliiplii' par Ir nmiiliri' u', laiidis ipn', dans 
In ras rtmlrairr, il tii’iparaiira nvitlrnmn'nl iln la mnnii' stiiiinn’, l)n 
I’l'lln "dmplr nhsnrvaiiMH un drdnii iinmi'dialrnintiil la prupiisilinn 
suivaMln : 


hionnMi IV, Snit 

\\ r. 1 , , 0 

tttffvtr f/t' n t‘ttfiuhh'% i\ n, s, ,,,, Snit, tlr pUia, 

I'i . 1 ’, , !i 

hi luiriit* dr* ftmrlmn rfHi xr n’omimfmp dr* tnnttrfX dr* la 

■!«»<-- I,.,, 

(lx by n, . . ► Mrifil dtx nambi'm r^nthrs^ i:*r'st''d*dire de Itrn 
rmijl^rnm loutm im imntdrlm d dm paisssatiGm inqui 
dmgnin par$ dam k ihmrirm 1 1 smi Im d la frmcidm 




m NOTH Sll|{ ODKf.gilKS Til |::() MKM KS Ii'A l.li K j{ lU! . 
par la farmiik 

Lorollairc /. ■ IMiis((ii(^ dans clKKina (cj'nir \\r la lunriinti 
Ins (ixpasaiils 


I' ’ )i 

'•^a \^\, n/) I I, '(<’♦> I, ... 


loiilns Ins vai'inhltiH sniU iliis tinmlin^ iiii(aiir>. la Humnn* .In .‘ns 
oxposanls, savoir, 

'^{a ^1-/# I r- ! . , ,) , 

st?j'a (oiijoiirs I'uii dns ihhuImm's 

r I 'A, n I , , , 

Dune SI ((,r,,r, 5 , .,.) n,. ninr, ,1,. |,.rm,.s ,|mmI |,. ,1,.^,.,. m- 
rndiMsn. a I (in d(* lais iinnthrns, on aura 

M, 

, |inHi,.iili,i,., si r(.r.,v, s, ) ,.s| I',,,,,,,!,,,, 

■nimwiHi ilmil lo s,. ndluis,. f, I',,,, ,|rs li.niii.s ,1,. lu |,i„„,vs,i„„ 

anlJitunlnjun ' 

" Ht, a n a. /,4 a. .. ‘ 


OflTt 


liiir I!xiiim|iIu, si IVin |mmii' IV. r, v, r,„iHi 

+ (.«• 4 . . 1 - + , + 

(^(H ol/ail'C //, Mi'iiml uti I «> 

, , ' ^««^n(‘s.siv(Uni'uJ umir Hx r - i 

cIuuuinrulns(Vuudi(Misli(»iaog^nu.s 

-I- j- + 5 + . . . +, , 4 . , 4 , ^ ^ ^ ^ ^ » + , , , i» . .. 

oa .lu llu, ,v, j„i,u j, |„ ,„i ,, 

■nonl. d'uiu, ,n.iss„„ao oniii,,„ do In 4- * ‘ 


puis 


^ ;”v a" . I , a . 3 . , 

3 ** » 4 « I I ■ { H 





i\()ll‘. suit n lH'.I.Ojl |’.s TIHCnHl-:MKS D’ALUHHUK. l(i!) 

(luis 

,S-,' 7. ..(/< I I -A i ... t !j'’J I I. . ..I- . .) 

r)ll, CO (|lli |•cvicl^| ;tii tnrnii*, 

« : M"".*;. . .(// ) . ,| ;i(.r‘ 1 j l 1 u(.rS'^)'V I . .r’J I , . _ j | 


liii pl’cniiorc dos I'lintiiilos tjiii jircct'Mlphl 
hi'immhIc ilniiiii* 


<’c|)i'ntlni{ |(. iIhmum'miio |1( ; |a 


t-'' ’ 'i c,r r (,r . , 5)^1 , ( ■ .c - _r .1- a )« 

f i J' ■ 3)^ I |.r ( ^.r. 

1 ’ i ) * i a’ i, 


In Irnisicino on ijiiatrioinc tituinc 

( • « .vf (.»■ S‘( ■ .c yf 

.<Vrrj Af j * 0 vVi j i ^ |, 

« ' » » r V 1 .(.r . ^ a)f » ( .r H-5)> 

{.I j ( J- J y ... -y y , ^ j ' y 3 

.{j r* I- r» } ,y J J H>(.r» j V! .r^3» )■ r>3M j, 


Ivn (crmiiiiint oi*l(o NuIm, nmis ri‘innrf|unronH (jiio, dans Ic ras on 
s, ...j osi luin fMortiiiu liouio^^otnMh* .r, Vj 3, los dillcrcnls 
lormi'H tioni ho c«ntj(iOH»‘ la hoihiiii? h hoiu ogaiiK doiix a doux, cn (<f<ard 
la forintilo 

.)'» ^ '■•■■■■■■ ii I ,!C* J ^ """ Ji'i Ml t , I i. 

Ainsi, par oxoinploi hi I'oii proud 


on Iron VO ra 




ot par isuilo, «n romp Infant par — a*, 


4“ ^4? I- )’. 



Kin NOTK SDH QIIIU^ODICS 
Si I'otj prcnd {lu (iniilrairc 

TIIKOHI'IMKS l)’AIj;i:|}|iK. 

, -) ■ 

. I'.r 1 

(»n Iroiivani 

I'..*' 1 ")' 

111 . par siiiDi 

■(■ .r I-- ;!)\ 

( .| .p' . .3)-' 

‘ ' ( ■!' f t r. )', 

{ ./• '.J'... 3)11 

■ ( 1 ,1' 1 .1)'. 

(• ./■ I- 3)1‘ 

-’( I'.l .t)'. 

Diila pnsi'i, Dll lin>i'}i (|(«s I'lirniulr 

s ci-ili'ssiis rlahlii's : 

1" 15" linniiuil, siiooi'ssivinni'iil |nnir r(,r,,i', s, , , , 1 1,.^ I'niM'limis 

(•»’ (.<■ 

* .V i -}' . . 

(./' I ,y)’ ■ (./■ 

(.r -1- K 3 ,|. f .. .. „ 


I v- ;;)i' 1 

■ .V 1 i'V M'. 1 . 


Hm lii'OiiMMl s ), I'linr .liis rnn,-ii„i,s 

(.*' I .r t 

{.v \- y -I - (.r y . .. -jti 

^ * \y * 3 ) ' 'a", /| ^ 1 yt i » 

•i" 15" |mni'r(di,,y, ;)|’|||in ilcs 
(.r-h/)S {>r. '] / y. 

( .1 H-’ jO" - (.r ^ y )« <4 » j 3 ^ ,.v j ^ I . V 1 . 



I- s') -I- rn(.e'^-,|,.,:<3. .|. y.a.)|; 

InnniilM mixi|ii()lliw nmia visnons ,|(, |,i,rviMiic .•..inri.lii 
o il.) colloadonl M, Luni6 u I'liil us,ig,u|„„ss,„, .M, in, 
111 ill) riisoiiiln) on noinlirns oiiliora I'oqimiinn 



No TK 


w 


LKS DIVKHSKS SIHTKS ||l!|.; |;()N |>iaJT FOIIMUR 

AVKC, DHS TKIUIl'S DoNMiS. 


< .t»iiHiile‘rntj>i tint' Miilt* l•^tnljlll^^'■t‘ th* (livi*rs h’rnnis 

(k t\ »/ 

On jitnii'ra tin t-nrin jtnMnitni* nniln tni tlrilnin* jtlusitMii's iiiKi'fs, cn 
in Im V iM ( itl I nctlrn (hin^« Itnjiii’l It'H^ tt*^nll*^ sn (rniivnnt iM’riis, On 
ItliiH, Hi I'lin r.nninirn tinr t|nnlfttni)nf ilnn nnnvnllrs snilfs ii |;i pnu 
inuTt’, nn hi* IrutivtM'n intinmiltniinnl i‘tnnlnit pin^ I’nlh* (Mnn|nir;iisnn it 
ilijliiMlilinr li'H ilivt’jH |[»*rini*H 

*i, I*, t\ fi, 

<ui pluHitMirn ^rini|tn^>, nn rninjinl inthtT tlinjx ll•rmi*s tinns 
grnujin litnlfH Ii'h iniH Mrritprrnin li*nnMn»‘ riingiluiiH 

Hiiilo rt( ilttnH III MiHivnlln, iM mi rnnmini iin gt*nn|n! ism It’* 
tm'uin qui n’mira pan cluMigt* ilt* rang iImih In panmign tl’i 
I liutrn. l*nur i{M]i(|i]n)’'tiii<ji'rnHgrnti|tn):«i nnus rmirnrinnrnnH 
pJirmttlinHnH Inn (nriiinH tlnnt il mniqniHts mi raiHituI 
diHlmnnni run riuHriit ilmix inrmt*Hqiijt)t'mi|jnrntU In int’nui 
fji nnuvniin »ui(n ni ilnn«s la prmni^frn. A lorn In [jmininr ttfriiu 
grnupe i^irn nin^n^ sunmikbr an dnrinnr. On pniirrn 

pritnul rn fin n r p rn ni i n r I nrin a Tn n q n nl aim q n ( mI n eo u x q n i 



MOTli Slll{ LKS DIVKRSICS SlUTKS 

In gi’onpn, on qui piu'tiinitni (hi rnpi’ns()iil(M‘ In Mi()mnp;r{nip(' [i{UMliv(‘rsns 
nolalioiisnqiiivalnnJns.Ainsi, piuM^x<iinpln, ruiin (|in^ln(Hi(|iH' (l(‘s (|nalr(‘. 
noUilions 

h, f/), \h^ (*, f/, f/), f/, (f, //), (,/| (>) 

iii{iiqu(^ra iiii fji'oiipn fonnn j)ar hjs qualm Inriiins 


<i ) /v, f/, 

o(. il y aura nllnnlivnninMl, linii ii ronunr (M‘ p:niupn, si, daiis In passa^m 
(In la pnuiiinrn suitn a la iioiivnlln, l(*s (jualrn (nniins 

n, <l 

soul, nisp(M',l,ivniiHui(, rnuiplaiuVs [)ar )f‘s (|iiali'n (nrinns 

h, //, f/, 


siiviiir wqmr/i, /qiar « pur ,/ rl ,/piiiW(, II n'v iiiiniil (|ii'u,ir MMilr 
miiiiirrr ilr ri'pi'rsriilrr lui pniiipr, si Irs Irlirc.s pui Ic r.iiripn.sfnl 
liliiionl lirrilrs, Irs iiiirs iipriis Irs iiulrrs, imn pins snr iiin' lipiir ilr(nlr, 
mitis snr nnr nirroiirrmim ilr rrrrin ilivis('ni rn pnrlirs I'pnlns, rl ilis- 
pnsi'!rs (lrl,rllrsnrlri|n'rn piirrnnrnnl In rirrniilrrrnrr ilnns nn sens 
ili!lrrininr, on |inssnl, IniinrilnilcinrnI il'njir hnirr i|in'lrini(|ni' ii riillr 
(|in iloil, III rinnpliirrr, C'rst piir rr inniil' i|nr ilnns In j'oinr X iln Jminial 
fkl’limk ,/>n/p/n;/„„V/«« J'lii ilPsipni'. sons In ninn iln mhslilulum rm;,. 
foi/yi I'opiirnlinn qui rinliriissn In syslrinn nnlinr ilns rninpliirrninnls 
in(li(jnns par iiii inAtiin ^(mupnii 

Lnrsipi'nn gronpn so romposnrfi il’iinu siniln Inllrn, il inili(|nnrii sini- 
plomriU 1)111! r,cil,l,i! loUro nu ilnil pus 6 tro ili'pliinr'n, rl i|n'nlln rnnsnrvn 
son rang (Inns lo pnssngn irnnr an.ilo ii I'nnirr. Lorsi|n‘nn grniipn sn 
coiripoaorn do donx loitrns, il indif|urrii nn ,khang, muUmhmhi onirn 
CM dimx lollrrs, 11 rsl il'idlirnirs Evident qn'ii I'nido do pinsinnrs sfin- 
blablos (iohangos opnri'ia nntrn Ins IcKrns 

rt) by f, ... 

pi'isos doux (I doux, on pourrn falro passer aucoossivoinonl, I'uno iiiicl- 
oonqi.0 do cos loiiros d la |,romitoo place, puis l'uuiM|uol«onc|u« dw 



(,iiiK 1,'iiiN iM;iri' i'dumiui U'I'C. ihis TuiniKs iion\i!s. imi 

1''"''''^ lii 


In |in‘mn‘i'(' siiih' 


*'> */, 


i't\ I'hii'* MuHr-MNijiif .IrH anir.-i. Dun.- iiii (iih'Ict.iHpK' iIp snhs- 

liliiliuiis rirrulniirs, )Vj.irm'n(i‘ par uii syrili’'mi^ di* Mniupns (Ifiniirs, 
piMil luiijuiirs .‘In- n‘Miplar.- paniii ^vslnn,- .rn-luiii-.^s siirrrssiviMiirnl 
upri-rri, t‘l tlnjil rltarini n.- rapporh- a .l.-u\ Irlli-os sritli-niailf. 

Si r.iji inunmr n Ic dimmIm’i- drs Iriirrs il.innras 


r, ,i, , , , , 

la rititiilua* .lt‘M «li\ snilt-s, mi, ra ipii r(‘vitMij an Hianns divi'i-s 
ariMnfj[i-iiii‘iil^ qm* i'mi pmina rmam-r avn- ran |(-l(n-s. sa ilailuirn 
5ii><ann‘iil rlu iimiilM-a /i, a| ?iara, amniiia Tim sail, rapi'asanta par la prn- 
(iuil 

• . < , L . . ^ 1 . 


I)t‘ phis, aas manii's siiiias mi arraiiK«MmMi(s sa pnrIaKf'r.Mil an daiiK 
ahiHsas hian Kli^liM.-las, ia riiinpanijMin da ahaijur' nmival an'iliifjp-maiil 
an praniiar 

<1* (t, </, , , 

punvaiil dunnar nai««^aiiaa a nu nmiilirf* pair mi it iin iimuhra iinpairda 
grmipas, J’aj.mta tju'//rt uphr vHlmlmx ItUn^x, fvvajutxsn' 

um mitr nu un ii'ufw vUmr it l'tititn\ m Jhmnt(. n'oiitv 

on f/ftnitiurr ir ttmnhrr tlrs ti'ttin* uniii, (TaHl an alia! aa ipia I’mi 

diMiumlrara sans pain«‘ da hi mniiiara stiiivanla. 

(ainaavmis iralmrd tpia las daiiK lallras aalianj^aas anlra alias appar- 

liannmil ti daiix ^rmipasdinaraiih. (hi |imirrsi suppnsnralmauiHMrallas 
6anla hi prainlara daiif la grmipa rjtii la ranranna. (!ala pnsa, sidaiil, 
imraxampla, 

I n, /r, r, , . ^ 1 , k I. ( /, wi, //, , , , , t ) 

1 0 1 d ou X gTO u pai dmiil n i'a gi i , Cm gro u p i ii <1 iq it cron i q ii a , d a n s la 

pus^inge da )a pramiara iwila k h» iiauvalla, les laUras 

a, ,r 

519 


ifi, 1 ^, If?, »,,, A, A ai /, m, rt, 

(Mmt’m It, ti, X U, 
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NOTK SlIU M-;S DIVKHSKS SlilTKS 


s{? rosjxiiUivciiiniH r((in|iI:i(*(M*s |i:ii' ll'^i Iclircs 

/''l <'l />! If t't ft, /. 

Done, apiTs nil rrhaiij^ni opr'i'n dans (a si'i'imdi' siiiir I'lilia' Im pia*- 
minros li^Uras ih^s doux {^rniijins, c'l'sl-ii-dirr iMiln- Irlircs n i‘| /, m, 
d(!vra, (Ml passaiil da la pnMniiM'i' siiila a la siM-niidi', rtMiiidarrr irs 
lallras 


Doih), a|ii'(''s act (Mdiaiij^c, Ics deux {troupes tinniic^ 

((() />, r, , . , , /i, / ), {/, m, ii / , \ 1 

so (rouviM’ont I’cunis, cl reduils ii un scnl ^rmijia 

A, hy L, in, tty , , . , i\ s\ 

Ili'i(ii|in)(|iiiMiH)iil, si (WHli'i'iiiiM‘nri)U|ii' |■•lllil I'nii Ki-niiji.'s <liiiiMr'S, 

I'l'isuilunla il« III l■(llll|l|||•aisllll ila In nmivi'lli' .Miim ii In iirriiili'i-i.. im 

siiill ('ii'.liiiiiKii 0 |iiin'M!iilMuliMix Inllh's niiM|.i'isi'« ilmis n- Kt'..ii|,r. |„ir 

iliMix liUlriis « nl /, ilivisiiriiil ri' iI.mix 

autl'cs 

(«, hy Vy , . fiy h) iM {/,///,/)(, , ^ ^ S 

IliiniJ, liiiiia loiia Ids diis, iin simiI ddIumixd nin’.i-i' diiIci' iIdiix li'ilri's, iliiiis 
I’lmD (|UDlinintniD iio» auilcs i|ud I'on ,•,.^si,li.rl■, rm-ii |in«s.'i- n.ilf siiIid 

I'aisnui n|.„(||.,. „„ ,|« 

gmupDs d'lini' iiiiiliS, 

l‘Misqii’iiii soul 6i!liiingii InmsfoniK-ni Ids miiiiw qiii n(i|,tiriiHmiDnt i. 
mio (dnsso on oollos (|iii ii|i|inrliDnnont ii I’nuli-D. il dsi Dliiir <|iid .•I mqi,,, 
olasso oflVira |M•^.oi9,inullll In ninilid du nai„|,|.D i„|„| „„ 

nrrangoinonu divors, Dono Id uoinbro do* nmm«D,„D„.» ,|„j „|,p„r. 
tiondi'oni ii olwqiie olasso sorn l•0f^l•a^lunl6 par l« produii 

: . y/l, ‘ 

Obsorvons (incoDO quo, « 6(nnl lonombwdM kHre*. la DBrnparaiian 



Qiii-: i.'oN I'KUT 
till iiri'mici'iin'au^^ctMnil 


A\ !•:(; Dies TKllMI’.S DONNKS. 
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i. Iiii-n,nn. r,mrnin, „ |,, 

,l,.vn, n,„.n.s|M„„|n. i, „„ Mnnihrn |„m. ,„i ■, uii 

"".'"'"■".""I MiiviuK I,. „„M,hr. n s,.,'a Im-rn.'.iM,. 

piiir nil iinpair. 

plnsl.MirK n|„'.rMs ri.i™ 

ili'iix lalli'rs, I,, nunihri' Inlal ,|,.s Ki'mipas m' I n.iivn'ii 

"" soil i,„p„ir, 

'I'"' '1''^ n'liaiiKi's SI'I'M „n impiiir. 

Iliuic f/c.v i-rl, (inters i„w ,hu.>- Hnnnunimils iimirmnl ('ire i/rilmis 

rim dr rauu-r srivnt Imij.mit m'remdrrmrt.l rn mmddr i„iir, si ers 

nmin:*nw'nti apimiht'iuitni a In nuhtu^ r/ vn nnmhre imfuiirilans 

Iv t'm t'niilvmiT. 

'I'l'ili"' l"lll•a plsin'r iiviiiil Iiiia linin' li-llm 

(Inns In prnininr s,. |,.„iin. an plinn'ii iipiTS nlln 

(linis nn snnninl. .Nnns dinins iilnrs .|nn nn snnnini 

|nn'(' (in |in.niinr. iiirm imn invnrsi.m n'liiiivn iin svsic'nnn ilns dnnx 
l''llnn. dnni il s'ligii. I|■,dllnn|■s. In nnnd.rn dns invnrsi.nis ,|nn pn'.snn- 

Inrii In snnniid lll•rilnKnnlnnl nn pinirni 1 sni'|inssni' In iinndn'n 

(Ins nnnddniiisniH ,|nn rmi Idniinr iivnn, n Inlli-ns prisns dnnx u 

(I I'll X, r It* niDpttri 


n I tt ! i 

4 


J iijwuKt t[iU‘ k smmm/ mtmgmmai apimr(im(lra nti non a (a nu^nw 
dium (fii0 k prmmr, mimnt i/nt^ k nomhrt* tks ummtms smt pair 

on impair, C\ml, olTbi, ro rjuti Tnii rl^inanlru iiiHemi'nl cpinitio il 
suit. 

Siipposong qim dll priso tlnnsi le pmmir^r ou clans lo 

secprul arrangcDiuvnl r^ftmnelip succpsjsivcmcjnl oluunnm des sui- 
vanUm, La produii des diirafenaas ainsi Tarmclaa sa rcVluira, pour lo 



m 


N'lri’K snii i.KS iu\'i:msi.s sr'iii.H, i, n 
pi’oniidr iU'i'iUi^cinniil, ii rcxpicssiiMi 

1)(! pins, li‘ noiMlinnli'S r:icli'U>N till lurnn- pt*Hlui{ ijni » dc 

Hi}<n(!, qniiinl mi pnssrni tin prmnifr itnitn^^'imMil ,ni 
(iisi'nmnil In nonilii’iMlt's jnvtnsmns ipi’nllrtia » •* .md >i» iwn^^M-nH'iil, 
(U sniviiiil (jint f.r iminhi'n smii pair "H tmp^iu , I*' uKint'Mti in Miliiil 
still, ii 'I- P, still ii 1’. Ill Mil', pi ill i' t'l.tidil l.l pi IMlMHi’Mt*, 

11 s nil ini tin pnmvm'tjiin In nunvtMii pipulmt a « 1‘ »>m A |\ 

sniv{in(:t|nn In snntnnl uri'titi^iMnnitl itjipaiiinti)! mi iimu I i juriiM' i hiHsi* 
tfiin In pi'i'iiilrr, nti, nn ijni rnv iniil an tnr'iiM\ 'ms^aul i|ui» i»* mjhI anan" 
^(inininl pnul tin ni' piMil p;i?» snlrilniii* 4n pinmim pai im hmimIu ,. 
tl’i'inhiuign.s (ipiM'i'S nhiii'iin milin dritv lrMrr'<, tn » pnipn> 
Hilimi i!sl, nvitlftili'. liar si ilmt\ li'Hini. pari^\mMpl»* i j /*, 

giins linin' ntins, tlans run ijnn|i*mM|iln dn * i»nmi il ii 

(il,ti (111 (ii"iliissn.s, Iti !'tirlmin|ni rmi|;nriii«'r.i h, * ' 1-4 ii»ilirn 

la (liiroruiicii 

ii fi MM i-s . 


ohiingnni til' ; tiiiiis Injkilniix rmib rMinnsml ll••l|\ 

lotll'iis (I til If iiViin niiti Irnisiinun n*, rlaid 5 mm |i,ai raiilrni 

I’ournirniU 11 n pniilnil pnrliid qui pmirr^ idrr rmluH a rum’ iIwh 
IV ij'inns 

I 1/ ■'«»< n S I i' jl^ *«» Ppjt >■..., J| I, ^1, v.,..r ((■ , 


at ([ill thins ! nnoul iiiilrnt'asnonsat'vnritin nirMnin' 
liiuUiol il (5 clouK lijltroii a dI h. 


Lo (lukirninn (jui (hHciriiilnii hi I Impipllir*' «*ppii:(nriiiii’'Mt iim arfiini" 

goiniiiit, 11 1 aidfl du jiofnhra |Mif mm ifiqiiif is/nNMliiinniili 

pour la pramiAra foli, pan jwr VI » I jiijla®. J'lii 

donp6 I 08 atilro^j th^pr^in^B IrTctmifX du 


Jonmal (k /’ l^cok Pofyimh nitim 

til imiMiniAa iai;^ 






iMIOlniUh; 


SIII5 LKS I'ONCTIONS ALTKUNI^ES 


sun l,l',S SOMMKS Ai;ri':i!NKKS. 


(Iumn la siiilu 

-'’i V. 

(jii ri'lrniirlir rhatjtia tnrtur Urns riMix ({ui lo .sui- 

viiiu, t*t tintiininiis i‘ It' prtidniL tics »IiHV'nMHM!S ainni InrirnMis, an 
qu'Mii ail 

(*) I' ■ ,Vi( » i . . i V - ■ 3) . , , . 

Si, tlahj^i It? (irinlitil P, tin t’M‘han|jti di'ux tMilro (*llna, il cJuuigi'ra 
Av it I a (Mill a til tit* ai^nt*, t*ii EtHtaitrvaiil, aii sl^tm prAs, la lurtnu valiMir. 
( K«f> la Null' jirtM^AtliMiltM 

{}n{\f(uu'fian alitrnn^ tlt» plnsitMirs variables s, aal atdb* tjiii, 
liiHiiimt It' |irinliiil 1*, r ballot* tU’ }«igiit*, t'u roust' r van I, an si|(nn prAs, la 
inAiiio valinir, iorsi|it*iin Arhaiigr dtnix tlr r*l^s variables nnlro nllus. li 
suit tin eolto ilAliniliMti tiiAnir* qu’uno Ton r lion aUaniAn da ^v, v', z, ... 
s’Avanituira, si r»iii poso 

,t^^r PU ... on J 3, .... 

Done, si etuu? Ibneruin i?sl enliAro, idle sora diviaibla nlgobriqumiuMil 
par chaemut drs dilTAmncos 



in MliMOIKK sun UKS KONUTIDNS A LTU H N lU-S 

ontro los vfirifihlos .x’, y, 5 (uuiiMikm's <1<mix a tlcu\. KIIm s^ra done. 

alors ali^^ahriqumnoiK divisilila par In piaidnil I> dn (miirs nns diliV.- 
mil 00s. (Voir V ^\italy sc. Chap. Ill, II) ( ' k 

linn ionoLion rationnidln ipii a pniir dniiominalnur utin fniti-iiim 
symniriqun n(, pour nuninratnur iinn roimiion aKnrndn dns varialdns .r, 
/• 5, ... osl, nvidnininoMl, nlln-mnmn mu* ronnCmi allnrunn do t<(*s 
variahlns. HncipnuinninniK. si non rnnnlimi alinrtinn dn.r,.u, ^sn (rmivn 
mpmsniUnn par non IVanlioii ratioiimdh* doni In dnimniinalnnr sn 
nWui.sn a unn WuirMou symniriipm. In numnrainnr dn la lonmn IVanlimi 
rationnnlln snra iHM-os.saimninnl itnn aiilm (dtinlimi allnriu’-n ,ln r 

Soil inaiiUonaiil 

,1% V, ...) 

nnofonclion '|nol.:m,q,,,Ml,:s v,,,.i,|n, 

“f i, 1', „„ .1., 

''"'I Hig,,,. + „„ I,. .i.„„ „ 

him.iiU(|"() MHiiiiliniiliiscdiiuijiiw rsl puir .m impuir. I.n tii.minc j 

(ilHimiio luin. li, pr„pHdn <1. „„ 

7''"'"’ ^ .al., I,. 

y‘u. a .,1 .uloplmK. UM» nniuii,,,, ,|„„i „„„„ ^ 

nsago, iiouH la doKignnrnns nomim* il suit ; 
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HT SiiH I, MS SOMMMS ALTKHNMMS. 
til' lit sdinm.' allfiiH'i' .v (|ni mtu iIi> |;, I'nniir 

II 

■' V' 

I', \ .li'iu linns ..niinv.^, I, 5 n^.,, ,|||„ , 

I"""' ' ■ I' liiin'. Ii' pm, (nil .Ins ,l,nnnninn- 

'■‘>'i"""HI,.s,l„nlln snmnn. niinnn'n. .v 

ilnns ,-..||,. li.vpnllnVs,., „„ pins M,nn'.|'i,l,.nn.nl nn,' Inn, •linn s,vnH'.|ri,|n,' 

\ .11 i.tltl, S , 1 , ■ ■ ■ 'li\i^i|,|,■ |,;i|- JJ 

nil, ,l,.s „„'.nn.s vi,nn|,|„s, |)„n,.a|„rs |l 

sni-n .ln isihli’ iilKi'l„ l.|n,'n,i'nl |nn' |,. |,ni,lni| p, i,,, ||n'„n nnni 


( 5 I 
I'l 
^ I > 


vw . 


w 


U ili'sipiiiinl. niiisi ,|ii,' V. II, I,' r,,n,‘li,,n niilii'i'i' nl synn',|rii|in' ,li, .,•, n, 
»"'iiiii'' iilliTiiin-., pniii'm ,'.(|•,. npiisiii' ini ilinix liin. 

l"■■"l»'' I'. I'niilm In, 'I, 'll, ■ I'lnnl „„„ 

rntidiMii'lld «kynir(rM(iii< ild r, v, ; 

I'.iill' lll.,l,l|•„,■ III,,- in,, ,1,. In r„r„„||,, , , 1 1. siippnsnns 






\ M r'Y, i Y 

mi |iriumi pmiiitn' intiliMiKiiftnli 

. r'h , , ly , Aiyy j . . , ( ^ 3 

(‘I nlurs I ^dr*i him* rdiirihui iMilidri? »)»* 

Ws h, c, 

nlgtlhnqii(<fit0iiii ilivbifili?, ifaii juir li? jirciKluti P, imiiscsncorc 

pur U? sin VII n I 



(70 MlUrOIUK snil LKS KONCTIONS AI.TKUNM-I-IS 
On mil’ll done, 

( 8 ) li : Il l'T, 


( 3 t 

( 0 ) 


s 



t 

a}{y ■ 0 ){i tM . . . 


k 


I>'r 


k d ns i Julian (, on imn n-onsliinin on uik' I' oiir.lioii niitinro <(n .r, y, s, 
rt, r;, , . . . D’aillmu's, si I'on nontnin n In nomlirn dns varialih's .r, r, 
z, (diaoiui dns produlls dt« la I'nniin 

(,r- /»)(■»• n) . . 

nonsidnrn noinnin (imnlion dn 


snra dti dnjrrn/i, d’on il snil qnn, dans Diypolhnsn atlniir^n, n >nra la 
dillnmnni; tnilrn Ins dn^o'i’is dns roiintions V nl \l Oonn, V nlnnl dn 
dnp;n'i II snra dn dnf^rn 

/(’ n, 

I) aiitrn parO la inoilin dn la diili’n’nnnn fi^ - - /t (hi li* nonihi'n 

n i n - I ) 
u 

rnpi’i'jsniUn I’l la Inis Indn^rn dn P nonsidnrn nmnini’ fonnfiun di’ .r, v, 

^ ‘-I' 'lo ‘i-' nonsidOrn noniinn roiinlion dc^ n, //, r, .... Dunr Ir dngn'' 

dn la IVmntion 



so r^duira vsimplninnnl k znro, o( nnUn ronntimi ri unn noiii^tHiiln, Ajrni" 
Ions ijiio, pour d/itfiriniiUM’ la nonHlanUj k, il suflira ih prmnr 

/w S3:; rt, y' J ss 

dans P6qua(.ion (9) r^duitn k la formo 
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i:t SHU lks s(»mmks M/rKiiNUMs. 

I'ji cMmI, (111 (roMvci’ii iiiiisi 

K -r '' 

I (')... 

nil, re ({III I'l’virnl :iii nH'iiu', 

, , Miij h 

IH'.-’ ((/ ■«')...(/( >•),.. {r h), . 

('{ jiiir rniisniiifiU 

tt ! 

K ( n 

lliini’ In riiriniili' t *i ) itniiiiiMn 

("0 ^ f *; 

^ ( (f 111 /( ) ( « r’ ) 

li'*i vnli'iMs ill* 

U. M'. \ 


rljinl huijiiin'H i|ui‘ Uairiiisscnt h'M rtjunliMiis i O, (” ) rt ( () ), 

Si •liiiiN In inrmula ( ini mii jinsr >iii'i‘assiM'ini‘nl 





it 1 . 

ft i, . , , 



lift iilitiinnli'a 1< 

'!H Htnvniih*'« ; 




t 



f 

i It ff)i ,/■ 

r) 


1 »' t/ti 

V . (i Ij 

i ^ 

- A M y ■ 

>ij \r ■ - a^ii- . ^)( V 

aji )• 


f 

1 

y 

f f M. ■s 

■ in ’ 

1 

' i'|(5 »l) ‘ (,r«— r)(l 

1 


■ 

'*/H ,1' 

‘Ml ^ 

— 1 » ) 1 .r 

/‘Ui «''*') (>'* MrUr 


... a] 



i it ■ ■■ 

ft 1 1 »» ■■■■' *' 1 i 

! f* ■■■•■■ i' l k *' - r}(.r 5)( r S I ' 






/‘M 

j- ■ r j ( Y ■■ 

« i i M } ^ ^0 (-3 




iuftrjii'ii |jrdi«*nl nvonn i(|uo li*?} tliviTsen vn Hah Ins (|(ii 

connouniinjii ii la rwrnisiUon d'Hiin fbiutiian allornih? cm frimn suinino 
allarnoo |mr d(?$ lotlro^ ilivorscs. QunlquolViis on 

rnpriseiUo cm varial»ln$ par un« sauln lotlrn alTnclmi du divnrs 

imtbeii ' 

Cw JUf, i.. MU '43 




178 M KM 01 UK SlIH l>KS FON (IT IO N'S A I.TKIl N ICI'IS 

(M, I (111 j)(Mit din*, idol's (jun hi loiicliiHi on hi soinmc (hinl i( <<s( 

(dldvnec. p(u' rdfiporl (I (U’s India's, Ainsj, piir (‘xonijih', h* jM'iidnil 

(■ni— •.<'|)('0, .''a) 

(is( (liio I'oiiolion iillorni'o piir j';t[tptii'| iui\ vjiriiildos 

•'’iM -'’l, .ly, 

(III, ('.(1 ijiii rovidiil ill! iMi'tiiii*, pill* I'iippori jnix judioi’w, 


l)iins™(|iii iinW'ili!, I rciisi.lr.jv 

iilij'.rnoiis (III Ics siiiMiiics iill(i|'rifM's i|ni l■||i|||((|.||| i|m siKMc, cii ciiiisim'- 

viiiil, nil sii^iiK pn'.s, III iiii'iiMii viiliiiii', i|ii,imi| hm i.rliniiK,. ,,,iv 

lOrillllK(|lllllooil,|ll,!S.i'll,l,( Slli|,.,|„|„„.,. (,„ I 

i'liniKioiis III lies siiiMiiii.s i|iii s,.r,ii,.„i /„»■ « .iivrm-, 

iiVisl-ii-ilini lies r„iidi„„s s,iiiii,„.k i|iii ii„ri,i,.,i| |„ p,,,. 

pi'illll! lill cllllllpill- |||. sipii,,, |,|| |■„||)^|,|.V||,||_ III, Pi III, ■nil. 

viilmil', I|II|||||| nil l■llllllll^{|.|■|lil nnli'i. imx Ins ln|■nn■s ,1,. 

CHS indinis siiiliis, Cnnsnlnmns. pur nNiniipl,., m siiilns ilillnmnlns 

fillip, isrns ninniiini. iln „ Irrinns, i|iii sn Irniivniil rnpri.si.nlns, pnnr In 
pi'OiiitiM‘0 siiilr, pill' 

‘'fl’ ■''« -o. il 

pom* hi s(H5t)M(hi siiilo, pur 


A ji 


pour la Iroisirina suilu, pur 


"it I 


1 1 1 


olo. 5 at anit 

3 ^ 

"no foiiclinii doiiii^i, do c,„s diver., lorina,. Si i, oal.n rnnclinn rn,, 
ajoulo tniitoa oollca quo I’oi, poul, o„ dddiiii-o, |i I'nido d'ui, au do 
sioura 6cIuiii(5(is opiSrbs oiUro los laiiroi 

"’i Ji «i 



ICT SDH l,KS SDMMKS A I/l'KH N !•: KS. 17!) 

prisi's ||(MI\ 11 (liMix, cliiMMim’ ties iiuiivcllrs luiirlitins rliml prlsi^ avoi! lo 
si^MK^ i <111 ;»vf'r !<• si-i,.. , siiiv;i(il .|irHlr s(‘ MuU il(< in |iiriiii('.i‘n 

1 '“'* p{‘i' “Ji iionil.iT intpair (ri’rluiiiKcs, ti‘ n-sullal, 

<lr a<l<ii(iiiii ‘it'ra ujh' alliMana* par rappin'l au\ siiilrs diinl 

il s'a^dl. N<nis <|i''‘ijj{;in-i’tpjis hiiijoiM's ('('ID' s<nniin^ .v a I’aiiH* di- la niiMiU’. 
iinialioii iiriiis avoiis d<‘jii pri’'<‘<’MlrttniM>n( fail iisap;<‘, cl nous (d'ri- 
nins I'M t'oiistajut'iK'i* 

v >1 *' r{.r„, ,r,. . . i Vt, i ; s,,, :! 

Si 1 PPM plai‘<‘ It'S iin*^ an ■’ pIcssiiiis d<’s aii( rrs, da^^^ di v<'rsi*s padoii iias vrr- 

liralas, l<*s Dn'ith's iMJrrivspiirHlanis <l<‘s divri'sts siiiH's, ou oliliciidra Ic. 
lahli'au <d'aprps : 


(M) 


) .)’ « ,, 


D<>iii'<'v<ms il pn‘rtt‘hl ijii'nni* luiirlitui .v di's varialdi's 

prini's <latis li* lalilriin i i n si»i( aih'rni'r par rajiporl anv suih’s I'ln'inras 
avi't* variahh*?», i*l ijtir Tiin dryidupp)* ri'lir j'lnirlitui suivanl las 
plli^isilnrt“^ iiKriM)ilan(('H iH cnfii'rafi <l«w varlaldas i! s'a^ii. IJn 
h*rini‘ tjUidaniMjiit* si’ra <lt‘ la ruriiia 

{t } I I ,■ » ..S' ■ .f 

(h ...I ^/* ... dasi^iiattl <Ias noinliras I'nliarH, al /* tin anal- 

(laicMil a<pn?»iaiil. 1) aitlaur^ la r<titaiinn v, lii'vani <diany;ar ila sigiia^ an 
varlti <1 nil arlnniK'** rijiara anira i!ati\ par axaiiipla aii(i'a.i’al v, 

ItHtavalnppantartl da# m* pmirra ranrannar la proilull (ly.) sans ran- 
farmar ananra la produit raHiillaiit da aa( I'udiatiga, [h'Im avaa iiii sigiia 
aoMli'aira ; ai aa ^aaiMid prudiiil dalruira la pramiar, si I'nn a 

if iii&f. A ss . 

On peui dona iliinnar?r la propniilion s^uivanta : 

TimoRfeXE I, » Si um fonctlmi miiin d'un systirm tk variables 
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i\IKM()IlU2 vSlfll Lies I’OXCTIONS A LTien M<: les 

comprises dans phtsieurs sui/es es/ a/(ernee par rapptni a res fm^mrs 
suites y le dwehppcnwnl dc hi fonr.don, suirant /rs pnissaurrs rntirrrs drs 
van(d)lcs\ ne. pourra renf'vrme.r aueun prodidt dans (vipud fes trnnes 
eorrespondanls dc dcinv suites donnees se tnnnrnl faujuurs (drees nun' 
nUhnes pidssune.es. 

Au lini (Ir n>|)n'.sp,ii(n- los (monrs il(< plusi.Mirs snilrs p;,r j.liisiiMjrs 
Iot(i'(*s alI(!(Mi;ns (run simiI iinlirt'., mii |in(irri(il Ims i‘i'|irr.s(MihM' pju* u\\e 
siMiIi! IrlliM' {illdclon iln (h-nx i>s|u'mm!s il’iiHlirrs \e jurruicr iixlin* rlaiil 
viirinldo duns In passaf^n (riiiMi suilr a imn aiKrn. Aiiisi, par r\rnjp|,.. 
iui syslmnn dns (nrinrs la.inpris dans In laldrau irn. mi puiirrail 
siihsUliinr In sysh'Mnr* dns Irnnrs nnmpns dans In (alilnaii MiivaiK ; 




''V.t ,, 

'''l.l ^ 1 ,,, 1 , 

•<’»,( 1 . • . . „ I , 




riioiinin’. 

II, - tiimiMmnutim.,' sY.nrm^^^ 


tenues^ .v</i 


1 

>n„ 

.i',. 

»*'o, 

{d\) ) 


Jt. 

.>'1* 

1 

3hi 

«lt 

3 it, 


[ 

X|1 


(i5) 

I .' ux 

.Vn 

.Vi. 

1 

f /ilx 




ternu. do ohajuo .yslM,o ium,. odpaHi, onin plunoun 

ontidrp dn /n» . . . nmwmns s um fancliun 

aiixmitel " ‘ " ^ seukimnl. par mppm 

imo. mu. oomtmsc. dam h tabloau (,/,). ,„ais aum par rappnr aur 

HUMS oornprm dam k labkaa (n.\ rl a, 

La formuon s s$m iqnmitmia a 



K'r SIM{ I.KS SOMMKS A l/l’KKNKKS. 
mu: .)uinuu' th' junuluitK /A* fu fiiruu' 


IHl 


A K, 

ttnv f<mr(um uhrnur fmrrupfmn uur mitvs cumimsvs duNS 
Ir. fiihhutn ( I \ ). rf K mtr fmtrfum ulfcrnrr pur ruppnri mrv snUrs ro/m 
f>ris‘rs‘ duns Ir (uhlnuf i i i k 


Hrmunsfrudim. On in'.HUiNiiHnniMU t^lu^ si iIimix Iniirliuiis inilinn's 

.Ir pliisi.Mirs v;.ri:.hl.‘s r. r, ... snnl r-i,irs rtilrr rll.'s. pmir (uiMrs 
li's vjilrnrs p,n.Ml.|ps. «mi n.rinr sriii.'nirnl pnnr luii(i*s Irs vnlriirs 
(Milj.'h's iilliil.ur.'s ii rr■>^ Viirijil.lrs, Ins .■n.'f'lirirnis drs puissunccs 
s.Mtil.liililrs ill- V\ :i, ... nl tli-n pfinhuls ilns pnissimiM's sriiihlalilrs 
.Hin’nnI ilati-^ Ins hM'inr*. rHj rrspntnlnnls ilns ilrnx fnnriiniis .Irvi.- 

Inppt-i--^ Huivanl )rs piii^-iaiirns t‘nlirrns iln .r, v, s { Vnir IM/m/rAY? 

ti(f(rhrttpit\ (,hap. I \ , p. ij'*. i suih*, si tlmi\ lour I inns rnlii'Trs di* 
plilsitMH's variitlilr-* .r, v, ... snnt n^al.vs ruin* rllrs, all si^iir pri.s, 
liiais alli‘«-lrnN tin si^nns nintrairt-s pmir Inulns |rs valmirs pnssil.irs, 
iMlsiMilnMii'iil pnnrl..iirn-.lrs vafrinsnnlii-rnsallrihniA-sii n's vafialilrs. 


h‘S I'onllirirnl^ tins puis^aiii’ns snmlilaliii's tin .r, r, s, ... ri dns pnxliiiis 
tins pnissant'rs ^tnuMaltlns stnniit I'uanv. .m sij^iin prrs, inais adri'ins 
.It* sij4in’s fnnlrairt^s, dans h-s tmam-s tsirrrspiimlants ilrs tlriix Idnc.- 

linns tlnVi'Inpp.A-s snivani lt<s pniHsanta's nntinrrs tin .t\ \\ 3 Ola 

pnsn, tnnn'rviins tpin la riiinMinn s, riant allrriinr par rapport aux 
siiitns noinprist'H tians In (alilrau i i ’l l. rl par rappnri aiix suites (aiiii- 
prises ilans In laldnan ti n, suit tlevnltippnn siiivant le.s puissanees' 
aseenilanh's tins varialdns rtnnprisns dans In tahleau (i V)- I’Innine 
leriiin dii ilnvnliippenieiil sera tin ta forim* 


a, ht ... liesignaiiit des nmnlires on tiers, el le eoef'li- 

eunu K uiie fimetioii ties senle^ vanaldes eoinprises dans leTablean ( 1 0). 
1) fiilkuirs, en vertu de re qu'nn vieiU de dirOf puisque la (on el ion s 
changera ik signe, i*n Mniervant, an jsipe pr 6 s, la masmo valour, 
Cjuand on delumgent eiilm elloi deux don suit os ecnii prises clans I0 
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MiUiniuic Sim r.ics konctions Ai/n':ii\iU*:s. 

(iiblnau oil, oiM|iii roviioil an imouh', deux (li‘s l(*l(n's \, y, /, 
lo oo(^(Tlo/n‘ii(, K jmiini d(^ la niriiH^ pi’opriolo. li(^ rorr(ioi(‘nl st'ra 
lino fond, ion allornoo par rapporl aiiN: siiilos ('oinprisos dans lo 
laldoan (to). Do pins, la roniilion .v, danf allornot' par rapporl an\ 
siiilos oomprisosdans lo lahloan (i/| ), dovra rml'oriMor, avoo Ir prudnii 

U I * ' ' .Ml I * ' ' ''I * ^ ' 

tons roiix (jn'oii poul ilodniro a Taido d'nii on «li‘ plnsi«'nrs oi'|ianp;i's 
opi’n'os oiitro los siiilos ipio. nniformo lo laldoan ( i /| ) on. oo tpii rovioiil 

an nioiiio, onlro los loLlros.n. r, - (diaoiin dos iionvoatix protluiis 

I'ilant pris avoo lo sij^nio ■)■ on lo sif^no • snivaiii rjii'il si' doduira dn 
pi'oniior ])ar nn noinliro pair on par iiii noinbro impair iroohan^os. 
lilnliii los nonvoanx prodnils, idaiil ajonlos an proinior, I'onrnironi imt* 
soinnio do la roriiio 

K . . . sf.s' . . . j. 

liar otnisdpionr do la forino 

K A'. 

la valour do A' oltinl, 




Or oolto dornioro valour do A' sora ovidominoiit iiiio rouolion allornro 
par rappoi't mix siiiLos coinprisos dans lo laldoan H V)* 

Los propriiHiis dos fondioiis allornoos iVirmonl Tnlijri »^p«Tial. non 
Houlmnontd'nii para^riipho dii Llnipilro III do mo n 
impriniAo on iHm, inais anssi d'wu Moinniro pnidid par M. Jaoold dans 
lo Toino XXI dn Journal dr /)/, Vrvlle ( f\^ ( ‘alii or, iH/| i ), 



MI'wMdim.; 


Nl n 


sdMMKs At;niiii\i!i;s, 

CiiNM KS si)|;s I.K NUM OK UKSlIMAiVrKS. 


Sf>il 


/'/ A tirs nwulhfitin, 

I t » . ,r, . . /» 


line Inurlum tie n v;ii‘i;ihlis 


j' t ‘ « 

rl njriiihtn’^ it reth* ritiii'finii tnulfrv qn'nn |mmU imi ilrtliiiro jinr la 

mu rr tjiii ivvmmK an nn'Mins [lar un im 
phtsnMirn njunv- rlia.Min i-nln* tirux vnHablrs snnlrmoiK, 

thaipin immivpIIm lunrtitiii rhuil !iv<*r Ic (• itii avnc, la 

, Huivitrjl ipt t^llt* ilriiiiit i!r la prtniiirrt^ ii raiiliMriin iinrnhn! 
juiiiMHi iinpainlr nriniihiMi*^ ri'hiUigfs, ha srijiiim* 5* alnsi nhhniiii' srra 
la softwt(^ ttlif'tur'r t|ui* lUMiH par la notation 

S| ti r, r, ®. ■ . . ) j. 

On Irouvora. par nxoniplo, on Hiippusant a - yi. 

A ft-r. j|:'> .r); 

on HuppfOAaut ft K 

S ■» r{,r. y } -f. a r, », .r ) r^*, .r, a ) i- Hy, JU y) - ({i, y, x). 

Concevon^ nminlonant a} no la Ibneiion 



MKMonuc sun uks sommics a 


1 H/|. 

s(! r('nli]is(5 an iinuluil, dc divni’s I’ach'urs doni rliarnn n'lilVi’nii' uik* 
s(Mil(5 dcs variahh'S 

Yr .... 

<*n sorla. (|n’nn ail, par nxrniplr, 



r(.r, 

t.)', ^, . . . 

) v(''')/(,r] 

Alors, pmir 

ohliniir la 

sniiiMia 

ail aril ai* 

(0 

,1 

,■ Sj 1: 

V( ■'')/{ V 

il siiflira da 

roiislruiiT 

>lalal)ii 

nui 




/U''). ’f (''i. 

(M 

1 

1 Vf.i'N 

/.(y), 'Mri. 


1 

1 V(j), 



cninpnsc'' iraiilaiil dn (tTniiiJi ([u'il y a irmiih^ dans !»• rnrn* dn //. piii^i 
darlirndiar loiiH las prudiiils (jii'nn pi'iil rnriniM’ an run 

par I’aiilra n da aa laldaan, dnni nii ‘<aul apparhanua a ahaipia 

anlnmia varliaala a( ni) saiil a chaqna li^^tia lutrizanluli’, putn. aidiit 
criijniilar Ions at>s pTralnils, pris lanhM iivrc Ir piij^jia ? , laiiini avaa (a 

« i^idvaiil ipi dn Ht* dadinmnl, par tin iMnidna* pair an impair 

d'aahanmiH, du prmliiil 

forma avoa \ys larman ipii iiarnipmM rnnadati iliagmiaItvH dii lahlaan. 
Laa sommnH ila call.a as[)aao soul aidlaN rpia A|, l.aplaaa a di"?*i|4naaH 
SOUH la nom da rdstilUtfiiffyK, Si, pour Ian idin^n, mi pM^a 
vainoni 

Ill rfiaultaiiia .? das torinaH (]ua raiifarino la tohUuiu (sil dovinmlfiii dwii^ 
lo praniior cas, 

( 3 ) ' 



i:nNMl|.;s sons l.h; M,m lllisIll.TANTHS. iH'i 

tlllUS It' Sl'l'(»t 1 l| (‘IIS, 

■' /,<,’■) 'M 'O I VI ‘ (|y( )') 

v(.r )y(.s ) ) V(.) i /{./•) '{^00 V('“)X(,)')'^(.^'), 

I.cs liiniK’s ill's riiiii'liuiis tlt'si^iK'cs par 

riani arliilrairi's, au'^si hirn ||<^ variahlcs 

. .tv .... 

pj'rmi'Hi'nl an\ ilivcrs hTmt-s i|iii (‘(iinposi'Mi Ic ( . . ) ,(’ac,ni,’.rir 

.I.'S vnl.Mirs Siil.sliiiinris rii n,ns,M|ui'n,T I, n.s .livers 

leriiirs ,1,., vm'inl.les ,|uel,-M„,|ii,.s, ,.| ^•|,lY^,.nl.llls res viirielile.s ii 
Taiilt' (|t^ li'ilrt's tlivt'i SI'S 


,»v <1, .... / 

allVt’li'i's iriiitlii't's ilillVin'nls 






/( 


linns It'S tlivi'i'si's lij^Mirs viTlii'alt's. 
ulilii'inlra Ir siiivant : 


Alms, an linn tin lahinaii (n ), mt 


* ' m *‘s« ... I .<V, I , 

.} mu I'l. > !!. - . / > ,, 

li 

hi ■ . . . fu ll 

«I la nsullaiUn jr ilnn r»*rr»its nMUtpris tlaiis an ilnniinr Iniilran snni 

^ ■■■•« V|«jr . . . I a 

1 our tihlnnir nnitr rni^iiifanti* jr, mi ilnvra nmislniiri' imn snnionu'nl, In 
prod nil 

qui ronfarmn toui^ le^ Inrmns minim mv luw dingomile du lablnau clonl 

C. -i, II, i, XII. ’ al 




IHI) MlUlOlIlK SlIK r.KS SOM.MKS M.'l’ I'i ll M' ICS , 

i! s’aj’ir, iniiis luu'on' Ions Ics prodnils ([iii' I'nii |h‘IiI m iinilli- 

plianl run |)Jii’ railin' n l('i'iiM‘s, donl tin srtil ajijnirlii-niM' ii cIkkuk* 
vur(i(!al(( dii lablnaii, i'( im srni ;i rlia(|ui' W'^wv liuri/.uiilalr ; puis 
ajoulor KiilnMuix (nils rus pnidiiils, pris Ins iins avni' In ^i^Jiiin i , l(‘s 
aulrus ai’iM’ In sij^in^ siiivaiil ipi ils sn tlndiiirniil tin pnidiiil 


ii I’aidn d’liii nnnilirn pair nii impair d’nnhaii^ns npnrns «<iiln' dniix tins 


Inltn's 


,v, 


i. 


Cada pnsn, il nsl idair i[ii’iiii sniil nrliaiiKn npnrn I'ntrn tlniix Inllrns, 
.r 111 r par nxnmpin, (ransriiniinra, daii?^ la rnsiillanln v, Ins li*nni*s ipii 
nlaimil allnnlns dtl sii^iin -(• nil nnux ipii niait'iil allnnlns dii si^iin , n( 
rn(',iprm[UninnMl. Doiit!, aprns nil snmlilaliln nnlian^jn, la rnsullaiiln .v sn 
IraiiKrnriiinra nii imnauirn rnsiillanln n^aln a .t. An rnsin, la innmn 
nminlusinii ptnU inimniliali’iiinMl sn dniliiirn tin nnlln sniiln ntnisiilnralinii 
(pin la rnsiillanln .V nsl nun I'minliini alinrnnn par rappm i ;m\ tiivnrsns 
snili's Imrizniitalns dll laldi'nn ( *> ). Hit dniinii aiiss) dn nnlln n(insit(n» 
I'alinn l(' Ihnni'nmi' ipin iimis allnns nnnnnnr : 


Tiiianu'iMi', I. Sit ht iTMtUimh* J'ltr/fin* /ii n* Irs (//ivvinv 
mriif/ilcx f/iw {’{•/tfrr/nr h Itihituin ( *> ), on rrmuhin' unr httrr r jmtr tmt' 
aulri' ktinyt sans mnphurr m ivnips la Irth v v futi (a htin .r, 
on ohliGntlmy an iimi th miiG rhaftautn iinr mrmm' //nr/xr/z/n/// rpa/tt 
a zm). 


})dniQiuU'(Uwu, — Kn nll'nl, In sniiimn (dMmnin aura lu pruprinln ilii 
II n pan nhangnr dn vtilmir nn idumgnunl dn ^iignn. nl nnlln pmprinl*^ un 
onnvimiL i[u'a iinn HOimnn Idnnliijiinmnti! nnlln. 

Los (iivorsos vuriablns 

lOm • I I I (Jl J t > 1.1 3 |» ^ 1 « « .' ! Zj, i ( a * /]ij..,i| 

6tanl rcpriisortl^os, dans nliiujun lignn horij^nniab du lablnau (S), li 
1 aido d lino seulo lottro aircclib d'iridiooi diviori^i cd dauf 
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(ION i\ (i I'.S SOUS \,K NOM j)K lUCS I! I/I’A N'(' KS. 

vniii’iili' ilii mi’int* (iilihMu, \\ raiiii* ijr |(>(|ivs tlivcrsi's allVclcM's 
li'iin niriiH- iiidli'i', il csl rlnir ipic, |MMir itjirn'r uii iiiiUiKil 

rii(ri‘ ih'iiN ilii 

■* II 1 1 •■'j * 1 , I , 

nil I'lilrr th'U\ IrUn-s ilrs pi’inluils siMiihlahli's <|ui t’niiiposci'diil, la 
n'suhaiilf A, il Hnl'lira ini r-c-han^t' nniKirl ('iiln' Irs indic.as 

diinl rv'i d('ii\ l(‘lti’i'S MMauil all'i'rlri’s, Dniu' la rrsullanlo .v ii(> srra 
pidhl alh'i'ri* nI, dans !»' laldrail t i ), iin Iraii^lnriiiii lt*s lijjjiii's lioriznii- 
\ 1‘rlii‘alft, t*l nMdprfM|ui‘nu'nl, r'csl-a-ilirr si au 
lalih'aii ( ’i ) nil Mdi‘*lilih’ li* snivani : 

\ 'n Js- - 


/ii. 

f>. 1 . 


t/ UjisiM'vnii’. tMM'ni'M iju’tl rjit'ili* d’l'laldir la prupjisilinn suivanla ; 


riuauuVvit' 11. Sit itvrr rttntih/t'K i iinijurisrs t/a/is Iv (tihknti ( V), 
an jhnnr itnr Jotu fiNU raUrrn'^ tin th^rv //, tfui (Ians rhftqtiv ft*rnw^ 
n (tn St tii upivirtti*ntir‘ t) r/iut'u/ir* t/ns snit(\s /ttirizttfifaks dr 

rr infdrau, H vn/'/ tthrvnrr par rtippnt / t) rrs imkitrs stiiirw ht fanrtwn 
m(wrr tlunf it sttpii tirrm %r minirry mt sigftr prt\s^ n Itt rrstdtitntf. s. 


DrumrnfntUum, llaiifi rhypAiiln'‘?it? adniisp, i'liiii|na lanna siM‘a da 
la fonm* 

y.i;; /jj, 

I'liiM’mi di*!i iiidirt'^^ 

fi, b, * h 

dcUignaat Tun tUm uumbras 

II, I, 11 , /i»-M 

Ot, eoinrtii it eliariiuj lurmp cm rbvm joimlra taug caux qu'on cri doduil 
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MI'liMOI UK SIIi{ KKS SOMMKS A I.TKU NKKS . 

ii rai(h( »riiii on dc pliisii'iirs iMdi;in;^n‘s npi'it's culn* Irs Irdrfs .r, 

2, (ili!i((ii(! ti(tiiV(Niii Innin; rltiiil du iiHMnr jpni li> 

pirinifM' oil d'lti) sii'iii* sitiviinl (]iio li* nMiuhi'c do> oriiaoj^is 

soni pair on iiiipiiir, la rom-lioii ciilion' i(iii‘ I'on lonisidi-ri* so rrdiiira 
Mi'MMJssidi’niiionl mi ii niic somuih* allm’iMM’ dr la lonnr 

(S) A: H| A: .!•„ r,,.v‘ • h, ]• 

dans liujindin mi poiirni Hiipposcr li’s liidirrs 

(f, If, t\ , , , , It 

ran{<ns d’aprrs rordrimh* imir ;,OMiidmii’, «iii a nn pnhoMiiir n-oilian( 
da raddilimi di^ plusimii’s smiimos rlr rrltr rspiTo, Il’aillmir-*, (a 
smnma (H) .s'avanoiiil, Iniih's Irs (id.s (jur iliuis Ir pi tMliiK 

doiix lull ITS divnrsivs, par <'\miiph^ >r »‘l v , soni aflri-ior^ d‘tMi luriiir 
Indira 

it h, 


piitsi[iia aim’s dmix lanm-s qui sr dmlinsmil I'ltM flo ratiliv. a laUIr 
d'liii aadiaiiKi^ '‘"d’'* lallras, suni an |.ivh, maiK 

tdlaalas da si^iias aimlrairrs. at r|n’an I'onsa.jnmir.- saiiddaldas 

tarnias sa didi’itisaiit iiiiihiallainant. liuna. pHiir qua la Moniiia , H » i,,. 
s avanniiissa pas, tl sara naaasSJiira qua la^ Midlra‘'i 

a, h, I, f, 


soicnl Inns iliiri'ninls Ins mis ilns „i ,|i(.- n.ili,-,-,. r.,iig,'>s 

il’niiri's limn iiriln) tin Knimlnun, ilnvimim'iii ..giun aiix 

noinliras 

**« 1 « .... n t. 


y. 


Milis {dors la smiima (H) Ha nkhiira jin^msammii u h, l aitiiliiuilo 
Done uiu! fonalion onti^-radmivarinhlasamnprU^^ dsjiu h UiUlmui^), 
Inrsqn alio roinplini las condilioriii iliint II, na 

n'uliiira to uj ours ti Tuna dan Ki^uKinilei 




' I, 



iiONNlIKS SOUS LK NoM DU DUSD l.T A NTHS . 181 ) 

(ItiMsidt'nHJs iiiiiitilcnanl, tHiln* Ics vtirialilrs 

i - ll • • /i. .... f., ,, 

roinprisiM iliins Ir lalilran (''»), iraiil n-s variahlas 

'* '''• >'** •’ '^1* ^1 O to, h l„ 1, 

qiic MOMS hii|i|>nM‘i'niiM itnli'|M'nilan(as «|('s jireiuirrrs, i‘| dislriliunas {\\\ 
[ilusiiMirs ^nilrs, rntuniM riiiiiii{iii< Ic Talili'an siiivanl : 


V|. 

Vn V,, y*. 




(*.l) 


, /„ 


*’» tj« ’» If! I* 

DrHi^iitHis {{'aillt’iii'H [tar lit iitilalimi 

l»-. N ) 

la stiiiutic tii'K jirniliijl'H ili‘ ia runin' 


t'N stti'h^ t|tj tjii at( 

( i«0 ( \ i i ' ' < 


'Of t M 1 , 


td, |jar tlt'H ttttlsilinnH Iph Ntunint'H tiu iiirnii' (jii’on 

nliUnHil fit ^ii)>T«hUiant it la Intln* .rruin' tlt'H Ii'Urt'S A'i 3 , f, on it la 
loUro \ I’tnii* li*llroH y, /, I. Iviilin iohuiimmis la rpsiillanto 
(ormiM* uvor Ion tlivor^i loriio'ti tIu laliloan 


( 1 1 )i 


\ 'h 

i >■ y 

yr,/.}, , 

, i). 

yy,. V h 

i V h 


. (Jt. l!. 

{ 5. vy 

i $.yh 

< /. 8 

, (^, 1 i, 

i f, ^ 'U 



(M){ 


en sorlo ail 

Oa ) $ s[ .'It (#, . ,(i,^ ).!• 


1!)0 


MiUrniiii': siin lks sommms Ai/ri:ii\i':i;s. 


La I'^stiltanlt} aura la proprinin <!(' c.liaMprr «li' sip:tir jmi rdjisiM'vuiil, 
an pras, la iririiK! valriir, (|iiainl mi t'^'lianpcni i-lh's mi 

(Imix (las lall.n^s 

,)% .... ( y 

on iniaoro iloiix ilc.s loUrrs 

X , y , z , ...> i : 

olio sora (luniMina rmirdiiii alloi'iiro, mm simlmnmif par rappnrt aiiv 
suil(‘S([no nmrrriuo lo lahioaii (:')), inais aiissi par rappm'l aiiv ^iiiiirs 
ipio roiirormo lo lahloaii ([)), Dour., im vorin iln llirmrnio II du 
Moiimiro prooodimt, la rositllanlr s sorn di'rmiiposaldr on prntinils »|p 
la I'orim! 

/'I*. 

/' olaiit Him (onoliim alloniro par rjipporl an\ suiirs ijim rmlVriur L* 
laldoau (T)), ol I* uno i'nnrlion allortin' par rapport au\ Miilos c|(i{> 
rimloriiio. lo taldraii ({))• 11 v a pln^* ‘ d api'os la lorimitimi drr» HommaH 
roprosonloos par los mdalimis 

(■'’ iX ). IV . Y ), 

il (^si olair (jtio rlunino l(W‘mo tlr la lonrlimi allrniro P oii /» >,ora lo 
[irodiiil, fhwt raoloiirs dim! tin soul appartinidra a rliaruno do4 
iiori/amlalos omiiprisos ilans lo laldraii (.a i mt ( ji). Dmir, mi vortii dn 
Ihooromo II (ji. iHy), la rimotimi altoriioo IL i|(Uind olio no nora pin 
milto, so rodiiini, uu sIkho pros, a lirn^ultaulo dolormnioo par la 
Inrimilo ((,)), Paroilloiminl, la IVmolion altornoo /', (|(iand olio no sora 
[las iiullts, so rodniru, uu sigiio pros, ii la rosuNunlo s, di'dorniiiii'^o par 
lal'ormulo 


(, 


/ML 


^^fuiouirn pus, so r^duiru, au iigno aw [irruliiii 



CO.NMJKS SUI'S l.K M)\\ dk H KS 11 l.TW'TKS. li)l 
!)nii(- r.‘ ilpriii<*i' pnxliiii la n'siiliaiila s, im sI^mk^ pros, cl 

iiicMic CM cj^iiid aii\ ipi ii ri’iilcriui^i'a, la I’csiil- 

l!iiili* ‘i, h‘ pniiluil pai'licl 

< ,t ,1 I -7 ■ ■ . //I , Nj) Vj / j . . , , , 

pris a\'cc’ Ic si}4ni’ » . Mn pcul flmh' t'luuiccr hi proposilicn siiivaiih^ 
(pti' j'ai ilnniicc pmir la pifiiiicrc luis ilaiis h- 17'’ CaliiciMhi Jaurnalda 
I hrtdt' lUil\ itu'/tutifury ' ): | \ 'dr aii’^si dans Ic mcnic (ialiicr uii Mcniidn* 

dcM. itincl.l 


! maun >11 III. St ! tut st* tlr\ ftahtdttus 

i ». I ' . vt. . .. {.V, y), ... 

pttttr n*itrf'\t'fi(t'r Aw y/c tttnuutt rtufttfititi/i i 10) c/ uti/rrs 

Svf/i/t/tf/t/r\\ It! rr'itdlttttlr' A t/t'\ t/iy i'i's {rt 7 tit\s rn/ttpris tituts Iv (tdtlvtm (1 1 ) 
s(*ra A* ftnuhttf tits 

rl s 


ptnn/rs tihnx itnnt'^i tlrs luhivatt v (a ) r/ (tj), vn 

siti fv tju'ttn tutvu 

(•il 'H, 


NnU*ii idt'^mvcrdiiSi. 
rcsulhtiih'*» 


cti (tnniinanl cc para^raplic, ({iic chaciinc dcM 

'f. ?»i ^ 


pri'ud Mih* rnniic ilijtiic ric rcinan|iic, ItirHijUi*. dans idiamin dcs 
laldcanx f Vi cl it)), Mtt transfuniic i*n cxpnsaiils Ics indices 

<:n 1 1 It. .V ...» /I I . 


Perils iui lias ilcs IcHres 


ou 


iif^i Vj, * » t I f 

y* I, I, 


r*| OMumm th 1*^ i. 1. 



11)2 MlUlOlUK Stm LKS SOMMI-IS A I^TlvH XK KH , 

Alors, (MI oH'i!!,, la rtisiillaiild aa (IclJ’i'iniiiiM' par la Inniiiili* 

(, 5 ) A- :S| '!- 

(laviiMit iiiH! (Vmriioii allcriHM' ilrs variahli's 

■r, r, ci f> 

1^11(1 nsL (lour divisiiilo par lo priultiii 
(i(i) (>r r)(.«’ 

on, (!0 (pii r(‘vi('ii( lui nif'iiK’, [tar lo prndnii 
(17) {Y ,r)is li... 

do tmitos Ins (lillVirciHM’s tpi'tm poid I'nrooT avfc Irs lio tni**. d»* la 'niiih* 

a 1 1 , ‘*11 f \ 

(Ml rtdraiHdiaid, .suioM’ssIvoincnf dr idiatjor Irrmr rrloi ijoi )r jirrrjMlo. 
D’idllours I(! (Ii^gr(> d(( la Iniirhnn v, dotrnninrr par la loniiulr ( I'l ), 
os( ropr('‘Kt'(i(t’ par la smiihio* 


(!l, |)ar ooiis('Mpii!iiI, (‘gal an nojtdtrr drs dillrnoirrH ralriiilrr<., aiuni 
([idau d(>gri' dii produil (17). Dnno ia rrMiltaiilr a. divnrr par !«* pro- 
(luiL (17), doimora ponr {jiinliiMtl mu* rooHinoir. lOinn, n.uunr lr 
prodiiiL 

qui so trouvo pris nvoi* h* slgnu h dan?i la valour do *, r^i rn iii«-u»r 
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lo Caluor du Jatituai /7uni/^ PalyimhnitjHe, 
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lliH^ (^xftrossion ifui r(*nlVriiii' li!s (liUV'n'iilirllt's nii li-s ilrrivi'cs (rum* 
oil do. |)lusioni's rotiolions (lil]on'nlidi's {lar i‘;tji]iiii'l ii iiiio on h piiisic'iirs 
Vfli'i ail Ills, osl 00 (fil'd II poll I no I II in or lino Joiw/itui Si 

ooUo inrnno ox|irossidit otiaiif^o do sigiio on ooinsorviuil, an si^in* prc's, 
III ni^iiHM'iiloiir, (midis ([iron dohaii^M* (Oilro oHos doiix t|ntdoon(|NOH 
dos viii’iiiblos (fii’idlo roiiCoriiio, olh* dovioiidra oo rjiio nons apiiolloroiis 
UNO J\mcli<m (liffihHmtioflv I’anni los ronolions ilo ooKo 

dll doi( piii'liotilioroinonl i*oniari|iior ^■orlaini»s i'dsul(un(os, donl j'ai 
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t 11, 

1 f/y 

i 1 1, ,» it/, r , 

.. 1 III 

1 (i\ 

\ >h 

II* r </x 

lb.] 

y ‘fy ■ 

i I), t tfr, ! . , 

. i 11, 

yt{\i 

r". 

|l, ;; ih 

- 11, : 

:; tl\ i 

1 It, *h i . , 

i it, 


in 

It* /t/x . 

tly f t/V J 

0, t»ff c . , 

.4 !1. 

ni\. 


la*!% rnrmnins I ) t'H n ([ini fMurniHsiMil In mnyrn d’npi’MM'r iin rhaii “ 
giMiinut lie variabli*?^ iMttc|ii‘M(liitit«*^, ((Uatnl utt s'arrelo auN (liHV*rrn> 
Tu'llej^ ilu jirehtier Mr<lns ilMivcnl fcrlaiiM'iiuMil H'arrnrdi'r rnlrc ('llrs. 
Dniir Ics cijuahmiiH I I licvieinlrinil i({i‘ntii[nes, si I'nii y siiltslilnn lt‘S 
vnirurs ilc 

ti/r., fiy-, , <i( 

tlus fnrinuleii « H ». seult* iniinhiiii’tnilioii fournit iimni'Hliiiln- 
nU'Ut rt* ihpiaiiuMfi iliverscH, ilniU les niinji, nil iinmhrn r’lgal h n, sntil 
(I0 la (‘mniii’ 

C^) U^ \ Uj, ^ -r U4\ '4" . , U,/ 1 . 

laiuli^ tjuifi In# aul rni^, nn ijujiwibrn a «* //» #0111 <lo la IbrniD 

C «' 0 ) J'jj I) j, % 11 ^. _r 4 '^ I'J s s D , 5 4 ' . . . ■+' D* X l;b « 
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D’uilldurs, (5()iuiii(^ l(!S roi’iinilcs (■; ) cl (H‘) scj vcnl :i c\(nifnci’ Ims 
<I inV'.renli(!ilcs 

f/x, i/y, f/z, /i 

cii fond ions iiinniircs diis diUcrfMil idles 


t/r^ fiy^ f/i:, , , , ,lf 


of rod(>ro(|ii(!iiicnl, on oitiidni'n <ln ihctnvnic ciHnicr n In pn^c •nu 
(|no los n'isnlliuilos foi’niccs lonn- Ics lcrnn*s firs InMcnns ( t ) d ( K), 
o’csl-ii-tlirc, Ics expressions (-*,) el { ,i ), rournisseiil tin pnohiil d[niva~ 
lent a riinile. On aura tlone 


(M) S|;;;i: |),^V U,z... 11,1 |S| f U.*' )»,.)' U, 11,^ | 

Lu lonmile (ii) nn dillerti tpie par ia nitlaliun il‘ntn» jnenuile rlPjn 
onnmie. (Voir nn Menioire tie M. Jaenlu. j^^ere ilans le Jnunuil ih 
M. Crv.llcy iK/|r, p. 

Non senlmnenl los resullanles (-) el {]) se Irnitvenl lieen enire 
olios par la loriniile (t i), niais, tie pins, ehaetuni tie ee*i resnliniileH 

poul etre expritneo par le rnpporl titt tietix aiUres. l-n ellel. represent. 
I.(ms par 

Ids n djnalions ini verhi ilestjudlt^s Itm u variahles 


< 1 * ( 

so trmivoni lid^s anx n varialihvs 


y, h . i. 

ISn .liir(S|.oiUiaul la pnimilirc .],« firiurdu,,!. (.a). «„ 
pins, on aubslilnnnt tlnns In I'ormnlo (I’i) Icii valour* tlw 

<y, 

tiroes do8 Ibrmuioa (7). on oldiondm u„o 
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idniiliqut 

' nl d 

ntnii'ra par 

' suiln 




1 

11 , . 1 . n, 

M o 

i Mol* M . y 

t . . . 1 Mi'l' M,,.t, 

{u\) 

) 

j 

II, .1' II, 

‘1' M. \ 

i Mol'M.y 

i . . . 1 M|«l' Mvl, 


( 

U.I 

>1' 1), \ 

i Mol'M, y 

i . . . 1 M.'l* Mo. 

Or, df «‘f 

s tlnniinrns InriiMlIi'f^ n 

'( dr ntdli'; 

tpi’dii nu dndiiil nii rnm 

<;aiii la It 

■Urn 

d> par riiiin dns 

Inlll'ns N, 

ii, i| rnsiilMi ipn* 

divni's ItMiiir.s 

du liildi‘an 





Mol'. 

1 

M. \. 

MOI, ,, 

ii < ’ 

* t i '.l' WH f 



^ Mot', 

M, \, 

Mor, 

M,ii. 

( 1 ^') 


■ II, .1', 

1 

M. \, 

MOI, 

.. M.U. 



1 

Mol*. 

M, \, 

M, 'f. .. 

M,ii. 

[»ri?i rluu' III! lunn h* >i|^in 

t J'l' Iniuvni'onl lins ii im-mx du (iddnau 

id dll 

iiul ; 







Moi*. 

MA. 

MOI, 

, MOi, 




MA. 

Mor. ... 

. MOi. 

{Mi) 


1 ii.'i'. 

MA. 

MOI. ... 

. M.U, 




MA. 

M,>i\ 

, M,H. 




l(‘.S 


(0 


|iur(h'H fit'mitliiltio u tu fijmiiilt* ( i | > tl»‘ ht nji, Dnnr, 

iMi viTlu ilti (hrnriMtit* Hi <!<• t’Mih* iu»*itn* juiK*** lji rcsulljinfiMlps (oi'nii'^s 
fjui ritiUjiMii/Ml If litMfini M Vi, iMuiiijitifif jkum 1)", srra In pnidiiit 
linn rt^uilanh'H «if?^ h-riiin?* ijui rnntpu?«niit Inn lahlnans; (t) nl (H»). 
Mil aura ilum* 


^ u^\ ll*> !}*«., , l),X . J),<1 j, 


c’t par j^tnic 

in'll i.^ V ... 


0 



q ita l i 0 n (17). 0 ri H u d e I aq « n 1 1 e I si rtk u I la 11 ta ( a ) s' e x p rim a par 



208 


M Ihinllil': 


In rappoii, dn dnux aiilrns rnsnlliuilrs, a rin fdilnnun piir 

iU. Jiinohi, dans In, Mninoirn dnjii niln, papn l | j, j^|^> ncMiduii ■( |;j 
loatmiln donnnn par M. Oalulim ptnir (a (ranslMniKiiimi rl'imn iMln^(raln 
niiillipln, dans Innas oil aiix: varialdns (|(m‘ rmijniiiiaii nniin IiUn^n’idc 
on snlistiliin iraiitrns varialdns lii'ns aii\ priMninrns pur nnrluiijns 
('n|iia(ions. 

Si, dans la ronnnln (17), on nnlian},o' run uNne I'uMlrn |i*s tlr^v 
systnnins dn variidilns 

‘^1 ,)'f , / n! V , V, i j , 

on oliliondra i’ni|ualion 

(18) SI,±|),.r(),rll.3 ...lV| { ‘ n.'MiAI^'l' 

^1 ' 'I , 

(Ml vnrUi (In Ia(|iinll(* la rnsiiltanln ( j ) s’l’vpriinn par In iMpporldi* dniix 
anl.rns r('isiikaii((‘s. Kn nontidnani nnlrn nllns, purvujndn niulh’plina- 
lion, Ins ronnul(‘s(i7)n((iH),nii mfroiivn nvidnuiiuniU la Idnnnin in). 


il. > 

(ainsidfM’ons, noninin dans In para^rnphn ]n‘nnnr|niii, // vuriuldn 


JOS a n aiirrns varialdns 


,r, 5 / 


.V. t i 


par « mpiadons divnrsos ; at supposoiis f|‘u|iord rjun nn. nqnaiiniH 
SOI out do la lor mo 


(>) 


PaiKs CO 


X.:.; 

n„:v 


a 


, . /im i . 

y- 



“f- Pi A 


, n /i, f. 

7. zi 


.■H hiV 

+ p., s 



1 k: 





' » ’4-" A 1 


ons, toi'itiei fltii, 


Slin I.KS I'lONS lMl''l'‘I%KlC\’riKjJ 

graplin I sfrf)n( jnn-isr'incnl Ics I’nMniriculs 


l'‘S' VI.TI'.HNIUCS. 


iiO!» 



1 kt. >\„ 

Ail, 


\ "»■ 'i. 

■.., A,. 

(U) 

j 

. . , , Ay , 

On aura iliUM' 

«/,. , h, . t' 

■1 1 ' t « t ., 1 , 

... Ah 

CO S| 

' l^^ \ h, > |),y . , . |»,i j ji. 

O ' iti.A.f 


CniMTvniis .|iir Irs ni.iiKi.ms , , I'.liiiil its«|,„.h 

rappurl a ,r. v’. tlmimMil 


par 


(i) 


j * > ’h/ » . . r i(,, , 

\ ' “ *'.> ^ ^ ^ k, ,t, 

j ‘ ^ '•> ^ .1, 

' I I'l.V ■ ll.f I , . h, ,1, 


On InMivi'ia nnrnrn 


^ J 0# • • I^/l Hj , j, 

I) alllimrft, nn vnrhi *!» iliruri'nu^ ilh la pam‘ *;(u, tin aura 

Driiu* \m runmili^?* ( I j rl ( VHhnniifrtinl, ilan^ I'liypnllkist' inlini'si*, 
(7) A l»i/ j 


an snpliMjuViM trmivi^ra pri^rjt^diiipm ninipii6 a la lonni 
panigmpiin i. 

8u)jpai<Hi^ irfcrttiui (j*ni qiui 

Jr? * ■> s y l 

toi&dl dilirniijiilMi ttn fonelbn dt 

/« f 

0Mm>m i, if, i., IH,, 


\ 





Minmini: 


[)}ii’ < 1 ('S n(|unti(iiis di^ In roriiit' 


/ 

\ M*' 

' If ) t ff 1 

, .‘i t 1 j y 


1 ,v //(,* (>){,)' 

/mu Ai, 

.u h-.. 

(«} 

/ ; . (' (.!' •') ( V 

f- * !: 

-M ‘M, 

( 

1 //(.r A ) (J» 

Am - f>) 

it h \ 

11 siil'lira <ln dillonmliri* par riipjini i it >v, v, 

. . / h'N InUHl iMuill'S 

lies Ibiiclions X 

, }', z, .... 1 jMinr 

(dftoiiii Irn ti*i iuoh dll 

liiidoaii ( 1 ) dll jiiu'iigra|dii' 1 snn>i los fni MM"* > 



X X 

X 

\ 


,r V 

ii 

f \t ” 


y > 

\ 

\ 


,i' /.‘ V /<■ 

■. // 

1 * 

i 

(0) 

^ / / 

$ 

$ 


' , 1 
.1' I* y t' 

^ ■ >■ 

i i 


L 1 

! X /( ' y- (i 

i 

f ft' " 

1 

? h 


On li'onvnni tiom; 

(10) S| 

xy/. . .tS - ‘ 

( -I" fr n ji 5 * «■ ji is t . ,h >( 

Oil, CO fjiii rovioiil an n^garil & b rMnii)iilt’'i itrii ulr b juagr 17”, 

(11) Bi;±l)^xlVy I ij 


flirt-' ti 



Sllll l.l'is I’ONCriONS Dll' I'lUUCN’l’ IK 1 . 1 , 1 ' S A l.’l' 
l(!.4 valiiurs tir V iM dr 'i* rlunl 


UNKKS. 


i>ll 


1 I’ (.)' SI i : r' r/J . , . /<» i I 

(l.») I " 

* '*’ < "M'' «)...('• /*)*.. S| '|. 

OtJ jMMil aisiMtirnl, ilrs I'.ininilrs (H), <irdiiii-r n iuilnvs rdi’iniilrs 
dnni ('haiMHu* nMilrnm' him* stMilr drs v;u-iiild<'s 


■»'. " f, 

ICn rIVrl, pnsnh" pnin' aluv^rr 

( I i } I ( ' A it ti)i t A i i / •),,,(/ A ) , 


(l.'l) I'l i ( </ 

»' 1 ( i' ,'■ } it 

(r 

C.has'iin ilr*^ rispjsmiH, 



1’ 1 if 

\'i r \ 

!■)/ 1 

f t 

1 1 t ♦ p ^ 

t V 

I t 


srni mu* rMurljim nihrrr dr /•, dtl drj»rr // - t, rl daas laijiudlr Ir 
I’urlfiritMd ilr * ni* rrdilira f»(iu|driiM'til it I'litdlr. On aura dnni% j)ar 
huili*, rn vrrln d'nn itirMjrinr i’nnint, 


(••'J * , i 

^ ( f- i h t »jv 


I I'U I 


V / / jiw I), 

Or, ia |MaMnirr»' di'H mpiatiMit** ? Mi), puiivant s’i'rrirr nnninr il sail, 

io lit, if-^ I S. -.(/» ' /> (/» »’)...(/» /) 

I s ft i iU/ft) ’ • i r( A) * ’ 

•Iminrra, s'u I’^arsl aiii>t rnrmulrji j H ), 

^ » I.. ,.i, ......‘ ■■■ ■ WI I 

■i ) .r si Tit r"ij. A| t - ^ ‘ ' // Kj // j .r a ^ o 

On ^nita ds* nn^nir 

(I™) I I % I > I I , ^ , 

j J i" i it ) >■> ?! ^ T^tV \ 'h jj V A ^ ‘ j J J, yji 0 


I X I y 

4r(«| I ■— tfi h 


jmjT) t^i 




M-.S 



m 

Kii (raiUi'ds Inrmas, 


MlUlOlIlK 


I'ur 


y, ^ /, 

C()iisi(l(}i’('!K (iDiuiui!' fonrlidiis dn 

N, y. / I. 

i’( 5 |»nisdii(('-r()ii(, l(!s n rariiias iliU't'‘([n{ili<iii 

(iS) .. . , ’ , , , .1 \ 

■'i r " K /M'(/<) /' -A ’’’ * //ryA)/ /, ^ '< 

nisoJiKi |i!ir rajipoi'l n /*. 

lui pai'lani (l(^H loi'iiiiihis ( 17), mm datcrmhu'raii aisduuMii ia val 
lid fa iM')sul(.an(d 

Wliquanl a dalld rdsiillaiild las nh'IIm.lMMl,. nMlurliun ruipInyrMK 
piirM. CiPaliin. dans aim MiiniNim sur la IrauMlurmaiiMM ddh inr.'Ki’alMN 
'‘•nlfipldji, mi Iroiivdi-ail, i)nV|la sd rmhiil, dmniiid rrla dnit (Mns h 
I uni Id diviHdo par la smamd immiinv dn la fur mu 1 1* (t* 1. 

•Si rmi Hiipposail. Imh variahlns 

I. / I 

di'ddrinimkis mi ronolimis da 

‘i* 2 . .... / 

par dos (’KjiiaiionM do la IVirmo 


(M)) 


(,v 


■■ ■■■ 


■■■ m) 


F) t/r: 


7:7Fi"': 

- Xi 

(.r 

A) ( v - 

yjf \ ( s -- A ) , 


^ . /i | 

(T; 





(£; 

d)( r < 


..U 

“ 


- Hiy- 

A), 

W- f 

rrr 





suit I.KS FIIN'CTIn.NS I- 1 l■'F|:;n |.;^Tn.;i.|. |.;s A I.TUU MiUS. 0 ,:, 
iilor.H, n, ..prriMil luiijnnrs ,!,■ I;, nh'in,. n.iiiin'.r,., „„ (|.„i,v(.|'i,il 




s 

( / 

1/ /. 

) / 1 ( ; /, i ' 

II, \ 

, "■ /■ 





(,) r/)(,' 


\ 

' f .'- 

/> A 

M ' /. 1 * 

l^v 

V V 

' /' ) f 1 



I'l p;ir siiiti* 

( tH) S} ' t>, \ I), ^ M / i),j 


( »■ ^ : ,4 / A I ‘ 


r.i' 


f>}{^ .. /f) ' 


on, ro (jm rj'vloMi ;iii inmir. 

Ui) SI * iKv n, V It / . , It, I j 


I ') ' 

Ut .1 't 

* A / ■ A i , 


‘Vl» 


' Aj- 

'''' ilwrrumnrs pai' li's r.iniiiili's (I'l i. 

Si, liiiiii lit Inriniili - 1 i. „ii ,ii|i»ii||||, I,., viilfiirs ili' 




liro«‘s tojinu io}i>ti r ttj j, mHi' 

( »^) Hj ’ n, V It,? 11,1 1 

ti ■■■ n ^ i fit" ff 4ai ■ Ah/f At.., (A /) 

I 1 f*' - A ■■■ It , .{i A I J'' »'•' 



ftlhiiMOIKI': 




uAPPoirr 




iH'l DKUX (IIIANDKIIKS (Jill VAIUKNT SlMULTAiN^ll'lNT. 


litis pj‘iii(',i|)(‘s (jiK* iHiiis jilltiiis rl;ili!ir tltms Ii' (irrst’iil Mrimiirj^ 
iiinUtMit till rt'smidni aisriuinil iin ntuiilirr <!»’ tiiti'slimis ilivtM'sns, 
(lotil la pliiparl, Aiaiciil ortlinairnitriil Irailn-s par Irs mrlhtitifs (jm* 
ItmriiiL Iti (laltail (lillV'iM'ijlial, D’ailltMirs, rcxpusidnii tit* n‘H priurlpt's 
niposti stir fins iiulioiis (pll(«iiioM( simplns tpi’nllns pfuvt*iil r(rn inlrtt- 
(liiiltis sans innttnvnnicni nit'int* tlaiis la (imniplrit* iilrim*iilairn !•( dniis 
I Aiialysn alj^nliritjiin. Tnis son! Ins nittlil’s tjiii nttns ttnl pttrin it nnirn- 
[irnnili'n la rntlanliiin ilti I'n iMnitmirn, nn iitiits tinnriani linn tli* nrtiirn 
tpi il rninlra plus lanilt* rnliitht tin (lalt-til iiilinilnsiinal n( tit* cidli's tins 
Mdnnnns iMatlinmafii|tins tpii sttiil inliMinntnnl linns u m inninn nalnnl. 


1 . - Dt^fuiUinu iU pnipvmu (({pmuieis, 

NtHisappnl(n)s^TO//^mnii tjuanlilns vmmslmun tlniix gnmtlnurs 
ou tiuauliUts qiii exislnnl. nnsninbln td vnrinnf simnliannninni. tin (nlln 
sorto (jiin l08 oli^mnlits do Vmw nxislniu H varinnl. on N'lA'anonisHnnl, 
on rnfimo lomps (,uo Ins AlAinnnU do rauin*. 1nls sonl, par nxninpln, 
lo vtdunio d un corps oLla in assn on In poids dn no nurps. Tnls son! 
aiissi lo temps pondant lnqiKd un point so moul, nl rnspnnn parnouru 
par co jjoint. Tols sotu nncorn In niyon d'un cnrein nt in siirinnn, In 
oayon d’unt) spli6ro ok son volumoi la Iiauliour ok la gurfaco d'un triangin 



M inc sum i.i*. MviMMurr nii'j'i'.Mi'.N'i'iKiM mtc. i>j5 

DU tl’iiii |):u'u})t'lH‘'i‘Dtiiinr, lii hiiulciir cl Id vmIuimd trim jirisini' mi 
<rinu' jivi'iiuiMlD, Dll’., hi hiisD dI Id vmIiiiud li'un ryliuiin*, dId, 

|)ds j/niUilDurs nil i(iKmlilD^i DuD\i'^(;uilDs jiiMiVDiil irihlliMii'.s vurii'r 
siiJiulliiiiDMii'til il;iM‘^ lilt nil jilu'Ui’iiriH sdiis ilivurs, Ainsi, |i{U’ I'xniiplD, 
1(« viihiiiiD il'nii jii i’^iiiD HU iriin i vlimln', ilmil l;i Idisd dsI DuiislaulD, 
VII rii' iivi’D hi liiiulDur ihuui iin hduI mduh, ,M:iis, si I'mi supiiiKSD hi limiliuir 
iMiiishiiilu i‘l lii I'iisD v;ui;ihir. Id viiliiiuD pmirni viiriDi' iivdd ddIId Iiusd 
ilii MS ill'll \ M i \ Di'i. I Id in d hid Diii'nrD, hi iiia^sD (I'uii parallDlDjiipi'ilD 

Dll ^DiiDi’alDiiiDiil iriMi D»M pM <{iiDiDtDh|UD, pmuTii vai'ii'i’ :iv«M’ Id vdIuiiid 
(Id dd DiM'ps iliiiis liHis "n’lis I’Hi rDsp*MHlanls ;m\ li'uis iliituMisiniis iId 

I’DSpilDD, Dll'- 

hrhi I MISD, nhIdIII 

I Dl 

iIdiix pirmulDin'*^. mi t|uautiii->> i m Ai**lanlDs, ijui variiuil .sininllanDniDiil 
liiuiK Mil Dll pIui^iiiMiiff >hdu'* ilivDp'i. i‘miDDVnu’< iriiillDurs tpiD hi p;raii« 
tllMir It wiiil ilrDMUipHNiDi i’ll d1d)udh|-« 

tlmii Ids valDurs niiniDi m|ud>« »m|Dnt Mrs pi’iiiDn; d| nmniimMs 

^■<1, , iD, 

Ids DlruiuMils DDrrD>^ipHiuhiii{i« iId hi ^rautlDur ,i. hlnfiii siippusmis quD, 
I'mi ijUDli'MiujUD lirs DiDiuDitin ih' hi graiulDur// rhiul ri'pi’csDiilD p;u'/>, 
dI IVIdmidiH DMiTD-ipMiiihml »h hi i^iaiulDur \ juirn, hi valiMir nuiii(‘rii(nD 
(Id I’k^IdiiidiM li viDiiuD a iliS nulrr nuiDiitiiufDnt ihuts tin mi piiisiDiirs 
suns. L’l’kumuil ** ’^'’apprHrlu ra Iumui^uhd iHitDliniinritl iId /di'd; mais 
on MD pun mi un MirD auiaut lUt mppDrt 

■S', I 

"h* . 

(jul DU vi^r^ hud limtiD ^iui(* ililfiU’DiilD iId /Dro, 

C$lUi liniih^ iMt iiKiiiu lo mpjmt-l diffdnmud tie hi 

l(i* 0 iuliur 4 i hi griiruhnir IL i> rgqifmrl diirihonliol sura d'nilhuirs du 
pr^mmr tinlm oti du tm du immirnet suivant i|iid, pour 
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Miaioiiui SDii J.K HAPPouT 

rohtiuiir, on aura Tail (h'nu’oilrt^ rnloninni h dans iiiii on doux, ou 
ti’ois, ... sons (lidVm'nIs. 

Uno dos pi'oprii'dos los plus ^dndralos o( h^s plus ulilns du rapporl 
dilloronlJol o.sl; cadlo (|uo nous allotis olaldir. 

(’,on(M!Vons (ju'on iiuii()uo a Taidj^ do la loltrn iM, plariM' ih'vaiK 
plusiours (|UiiuliU’s, iiiti! moyimno oniro n^s (|u;(nlilds, (‘'rsl-a-diro 
uno (juaiUiln nouvollo oomprisii tuilro la plus polilo «'( la plus p:i’aiuh‘ 
do ooilos ([u’oa (ionsidorait d'ahord. Si los oh'inonls 


do la {ifi’andoiir ou i|uan(i(d dosi^ut'n* par // smil posilils, los oldnuuils 

ft.fx • . • I (>tl 


do la grandoiir ou t|uanli(d dosi^noo par ,! pouvaid dlro aHVoloN do 

sigiios f}uol(iou(|uos ; on aura, ou vorlu tl'uu (Voir 

V Ariafysn alg/ihnqtte^ [>. r;), 


-I'- nj i’ . . .1 ti„ /»/, //j, ti,,\ 

i;;TK^r:::TK wi:, 

ot, par suiLo, los doux 6(1 ua I ions 


A r. •; ft, h \ ! {1,^, 

H r- by ^ | . /i, i . . , } . 


oiUrainoront la snivanlo i 


(0 





D’aillours colto doriii^u-o of|imtion ouiitimutra do stiijsiHlor si, lo 
iioinbio n dovonaut do plus on plus grand* oluumu dos j'fU'iniontsi 

••• \ bn 


dovvciit da plus en plus potil j ol aloi's (ainoun dcs rnpporl* 


Cl, 
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(inira piir HillriTr aiissi jh-u jjii’nn vuiKlra (riinn (‘rriaiiKi valrnr du 

‘linV‘n'iilii‘). On jMHMTa doin*, <|n la (nriiinla (0, dOlnli'n la 
(In' dn'i'Min' siiivatil : 

Tiitumi^n; I. /.,• roftpori rnfrr. f/ttu.v irrantlcurs m ifnandth miuns- 
tavtrx .1 //, (/(t/if (it pn'tmt'rr vane (/(tns un an plasinirs xans uvvc in 

srrmtiv xuppostu' hmjimrx pnxidsr, rxf tinr. moym/w v.ndv (ex divmrx 
vnli urs dr httr nippon dtjfnrndvl. 

(undhtur, {j* lln'tiriMJia I s'lMand rvidtnniiHMi(, av('r, !a I’nr- 

(i), an tats mriin' tin hi sratunh^ tjuaiidln // savail (mijani’s 
rit'KiHivi'. 

I.ni'Htjni' thni\ gi'iiinltMirs aiii'xistanlas varianl iirtumrliinimdlonitnil 
I mn* a ranira. hnu' rapjitni asi ftnislaiil, aiissi liian t|n(' l(> rappnrl th^ 
IimU'S alinnanls, a| hi liniita th^ n- ilantiar rappori, on la rappnrl dilla- 
rt‘iaial. On ptnil ihnn* ainniaar tniiMii't* la prnpnsilinn snivanli', : 

lm:tiin;Mt, II. ,sV dmr ^rantlvtu'x nu tfuttndulx riuKvixtanIrx A ci li 
xrmi tmivr rKrx dattx un ruppurl mmnnu, re ntpfHwt cnnxhuU xmt auxxi 
dmr mpfmrt dijfthrndrl. 

La pi'npimitinn invinsa pant s'lnitniaar anmnia 11 suil. ! 

1 (. — St h rnppurt dijftiirndtd dr fa jjfrundmtv aa (luanliltl A 

rt la grandtmr tm ifunnttit^ tuimumir ll rxi amstaiu^ re rttjijmvl amxianl 
S 0 ru atisn erlul drs f^ratidrurx mi tfuundtih 

IMmamimtum, - SiippoHitn^ tl'almrd qua la ran dan r //> I'daiiL 
p«8ilivt.% piii{*so airr* cniLsIdr^raa aninnia iinhpioniajU IVirm^a d’i'dt'unmilH 
Alnrii la Iroijiiama lhaoranio jsara una ronsaquanaa immadialo 
du prarriiar (hanr('’ina; at, par suil a, si Tnu nomma p la rappori dill a- 
raiUkl ties grand aim A ot //, on aura 


// 


■sa ft, 


Ajdalons quVmvartu du eorallniraduppomlarlh^drftma, I' Equation ( 2 ) 

(p, »» ' a8 ^ 
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subsisLcra encore si la quantitt!7A elant negative, pout Mre considoiee 
comme uniqucment cornposoe d’clements negatifs. 

Supposons, en second lieu, la grandeur on quantite li forinec d ele- 
ments dont Ics iins soient positifs, los autres nogatils. On pourra la 
decomposer on diverscs parties 


n u' 111* ‘ ) 

doiiL eliacune soit con si d croc comme uniqucment formoc d (dements 
alTcctes du memo signe; ct, en nommant 

d,, ' ' ■ 


les parties correspond antes do la grandeur on quantile A, on aura, on 
vertu do Feq nation (a), 




dj!L 


P* 


par couvsequent 

p Hn^ P ^^/in 

Ct 

A j -i- A -i~ ''t — p ( “1“ /I "1“ III "I" • • * )i 


ou, cc qui revient au mome, 

(3) Az=pn. 

Or cette derniiirG formulo entraine (^.vidomment Tcq nation (i). 

Corollaire. - Si Ic coefficient diffijrcntiol p ost cons tain incut nul, 
Poquation (3) doiincra simplemcnt 

(4) = 

On pout done dnoncer encore la proposition suivanle : 

Tiii^oui^me I V. — Une grandeur oj.i quciiitiid s'emnouil lou jours ^ lorsqaa 
le rapport differenticl de ceUe grandeur ou quanlitddum autre grandeur 
ouquajitiUcoexistanieestconstarnrrientnuL ..,\ 



111'. i)Kt!v liu wina its on vmhkn i' simih.taniUiknt. m 

rnitp.Ml ilillrnMilirl t\v tliMix <'<msl;iMl on varliililn., 

1‘j‘i'inl '■MoivtMJi »livr) t iiMiii-t |ou rchiii)^ ii In nulnrn hkmih'. do 

j’is Miiiii'Ii'Mi j >'o oijii ijm‘li|in’s 

(ionsoh’roo'. d'nlotrd oof * ioi,jNir tiutssp' on (pianlilo do m;i(ii'i'(! M, 
n*idVriM»‘*' d;tii H on -nlido ilfud h- v^diimr r>| \\ oil ronciMilrrc siu'unu 
(ImhI Toim » ‘4 !. HM i'oHo niin'ciilrri' snr niii‘ li^iin dnid la 
1(01^11*011 I *'*= >>1 1 ‘ > )/ v u io |0'o]ioiiiitoniidftMiiioi( a hi ijuanlitn 

y. *‘0 I, MO 

h' > .(|'|oo I < ont 

(/ W 1 / 

t I \ 

1.1 do t >o pM mo d<‘ hi sin lih'i', on do la li{j[no 

doillOMV S*Oi'|(l, d;ilo* lo Oh Ofr ll V j tol lo 'o- , 

M 

no idlOHlOll dr lo MOi'» M' A/, rl 

n. mO M, mO 


ridiouiMili 1 Ht 1 1 ’'^ poioliiMt dll' hi ^pOMiihfr 

\\ I. MM V 

Ifii dnootr r joi'4„uiiiir do rorii^^ ■**” ’Oirhi* (% on dr la Itgiir dnnnris 
pourt’a i(Oir'»:ttr r(rr vrpjrsviraillrr par Ir rapporl 

)?!} 03 ilJ 

i t 43>1 ' ' t 

i I 


aiiii'i q»iir‘» par la iioodr rir rapjoiirl , drit'Oti"^ roii}>lan(.n srradnnc 
k? riippoid dsirrriroilir i dr la M k la iplfinlifr 

I", MO I. MO X, 
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poiii’i’ont (lilhsrnr run (Id rniitrc, d( i'('j)n''S(‘iil(M'on( vv (|ir«»n la 

(kmild moym/w dii (lorps sons li^ viiliinn' )' <i(i sous lu voluiru* <>. 
St (ratlhnifs voliiriid (‘'IdiiKuilairi* t’c.hau^r,, Knuliicllcuidiit »lt' roriuc, 
sans jamais (msstsr dc, nmrtirmt'r tin imr(ain pnin( |‘ dn rorps (jur i’(Mi 
(jonsidtu’d, (t(, si, (ui vdriii dd (•.(» (dKinj'dttidn! <i(^ ruruM', los Iniis dlniiui- 
sions dll voluind vidniuwil a d('‘dnn‘lrd indt’dininidni, la masse* I'ddnidii - 
fail'd fn (hidroili'a iiidt'dinimdiil avdu Id vedniiid (-Idiiidulain' c; mais Id 

i‘app(ii>l>^., dll ladriisiU* nKiyciind dn ciirps smis h- vnliinid (\ d.uivdr- 

Kdra dll i^u'iiHtral vdi-s luid ddrlaiud limild dill’di-diild dd /(‘m. Or ,*(>(id 

limiid, (|n()n iidinnid la (h/nifr i/n <vr/iK au jmtnf |‘, rujirdsdnldru 

oviddiiimdiil, pour id riHuiid poini, It* rappnrl dilldrdulidl «|d la massd 

ail voltimo. Ki\ d’anlrds Idrnii's, w rapport dilldriMitidl rst la limild 

Vdt's laipidlld donvdi'f^d la ddnsih* moYmnd d'un rldindnl infiniuMml 

polit, apparldnaiU an rorps ipid I'nn mmsiddi-d, d( rdiirdrinanl Id 
pninl P, 

^’ondlldiiidnl, si la massn d/, rmiddnirdd snr nud siirram* nti siir iin 
didiUdiU (Id snrl’add, varii* avdd lairn A mi r/ dd ddUd siirCadd on dd cdl 
'iltnutim, sans (i|rd prnpnrliuniidlld it ddlld aird, Id rappm l 

d/ 

■ ,1 oil , 

|•qll'llsl)Ml(ll■ll i;i! I|ir„ii 11,111111,1, III III 

■iliMnnU ilonl il s'„j<iL. Soil i,mi,ii,„i,„i| p „„ |,„i||, ,,„„r,,|,||„, ,|.,||,| ||, 
Mii'fiioo ul6iiionli,i,.|) «. „|, coiKidvi.iiH i|ii,i |,.« ,|,.|is ,lii,„.|i,i,„iH ,|,. 
coUo sii,.|nc,„,',lo,,,,,,ii,ii,.„,,|s,,,,,i«„,,,, i,„|,..||„i„„,,„_ ,1111,1 .|,,||, 

.la ronCoi'inm' lo paint P. U 



J)E DEUX GRANDEURS QUI VAIUENT SIMUETANEMENT. m 

sur nn element de celte ligne, vario avec la longueur S on ^ de cette 
ligne on de cet element, sans efcre proportionnolie a celte longueur, 
le rapport 

A/ m 

. — r> Otl — 

o ,V 


represent era ce qu’on nomme la chmild moyenne do la ligne on de 
1 element clont il s’agit. Soil niaintcnaiit P un point situe siir la ligne 
cl 6 montaire s\ et concevons quo cette ligne decroisse on longueur 
sans cesser jamais do renformcr le point P. Ea masse clementairc m 
decroitra iiidefinimentavcc.9; mais lerapportY’ 011 la densite moyenne 
de la ligne elementairo, convergera en general vers uiie cerlaine limite 
diirerente de zero. Uetlo limite, qu’on nomine la densuc de la ligne 
an point P, no sera autre chose quo le rapport dilTerentinl de la masse M 
a la longueur 5 , mesurd au point P. 

Gonsidcrons maintenant un point mobile qui parcourc one certaine 
ligne dvoite on coiirbe. Si Pespace parcouru est au temps quo le point 
mobile omploic a le parconrir dans un rapport constant, cc rapport 
sera ce qu’on nomme la viiesse consianle du pomt mobile. Dans le ciis 
contrairc, Ic rapport variable de rcspaco au temps, ou do rdlemcnt 
do Pespace k Pelemcnt clu temps, sera la vtlesse moyenne du point 
mobile pendant le temps fini ou infiniment petit que Pon consiclerc. 
Knfin, la vitesso moyenne du mobile, pendant un temps infiniment 
petit comptd a partir ePun instant donne, aura pour limite cc qu’on 
nomme la viiessa da point mobile d cet instant mime. ^Or il est clair que 
cette derniere vitesse sera prdcisement le rapport dincrcnticl de 
Pespace au temps, ctquc cc rapport deviendra constant avec ia vitesse 
(Ians le cas quo nous avons ePabord indique. 

Considerons encore uno surface plane pressdepar un liquide pesant. 
Si celle surface est borizontale, olle supportora unc pression propor- 


tionncllo son airc, et le rapport constant de cette pression a Puire 
sera ce qii’on nomme la pression hydrostalique, surface 

prossdc cesse (Pdtro borizontale, le rapport de la pression a Paire 
deviendra, pour la surface donneei ou pour un element de cette 
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surface, ce qu’on pent appeler la press ion hydroslaiupie moycjinCy 
calculce pour cette surface ou pour cet, elouicul., Knfin la prossioji 
hydrostatiquo moyeune, calculce pour un olenieni iniiuiiuoul, |M5 Ui (1(3 
surface qui reiiferrnera un poini donn (3 P, aura pour liinitti, si l(3s (I(3iix 
dimensions do reI(3moiit viennent ii docroitre i nd (‘din iiiKjiil, eo {|u*on 
nomine la pression hydrostaiupic an point P; ol. il (isl (dair(|nii C(3(Xo 
derniere pression livdrosLaliqiie sera le rapport (lilleia^iitiid do la 
pression a I’aire’, calcule pour le point P. 

Si I’on applique successiveinent le llK^orinue I aux divers(3S (ispom's 
de grandeurs que nous venous do passer on revue, on ohfiendra Ii^s 
propositions suivantes : 

Le rapport de la masse d' an corps a son vohuna esi unc nwyejinc at ire 
les densites correspondantes aux divers points de ce volume. 

Lorsqu'ime masse esl concentree sur luie surface ou sur une. liyne^ le 
rapport entre cette jnasse el I aire de la surface ou la lonpueur de ki 
ligne est une moyenne entre les densites correspondantes aux divers points 
de cette surface ou de cette ligne, 

Loi squ un point mobile par court une ligjie droilc on courho, le rapqiort 
de I espace au temps esl une moyenne entre les vilasses quo. lo point mobile 
acqmert successivemenl dans ses diverses posiliotis sur cette ligne, 

Lorsqu une surface plane est pressee par un liquidc pesanl,^ le rapport 
entre la pression male et Vaire de cette surface est une moyenne entre 
Ics^ dwerses valews de la pression hydrostatiquo correspondantes aux 
divers points de la surface. 

Ccs diverses propositions justifient les noms de densitd moyenne, 
de mtessemoyenne, impression hydroslaliqiie moyenne, |)i'(;od(lommo]U 
donnds aiix divers rapports qui s’y trouvent mentionnds. 

Lo rapport diffdrenticl d’uno grandeur ii uiio autro n'est iiii rapport 
constant que dans lo cas oCi cos deux grandeurs soiit proportionnellos 

III)' Dnns lo oas contrairo, non seulomont lo 
rapliort diffdrentiol dcs deux- grandeurs esl Yariahle; inais il pout 
•vanertlans un ou dans plusieurs sens.-suivant quo laosoooncle-gran. 



!)!•: \n\\ \ i;ii vNhiaiiis niii simik/i'Aisi’imknt. 

iliMH' [ii'nl viirii'i’ (i:iiis mm scnl smms nu (inns plusitMU's si'iis 

flivMi's. II rri irsMllp «|M'nii r:q»()(Ml ililVi'n'iilii’l [xMiI mIi'm {(Miclion 
(I'ujiM Mil lit* |ilii“^it'iiis vuihilili's inilpjM'mlaiili'S. Aiusi. I'u |Kii‘lii‘.ulirr, 

si l;i j'lainh'ur (’‘■>1 iimi* nn nin* siirriu'i'. nn iin vnliiino, 

|i‘ nipjMirl ilillV'n'niirl “MTa ^rnmili'nii'nl iliMi'i’Miiiir [imir cliiMinM piiinl 
<h' lu liMiH' i|Mmir‘i\ iIm hi siu rarx ihinniM*, tin tin vniumi' doMiu’!. iMais il 
Houi’r;i ViiriiT «rim iMiiiit ii I'aiJlnM'l lirjuMMlri' drs nMinlMUiit'Ms di* nr 
piiitil, saVMir, »riiih' si'iih' I'MPirdninnM' si la sri’niidi* ^nmdiMir i*sl mmc 
lil^MH'. di* ih'ijv; nim diinnrrr^k si la sfi’MixIt' jjjrandiMH' asl Miic surlari^ da 
{j'uis rtHmlMiiiii‘a>» si alia as! un vmImmii'. 

Si la sai iiMilM },»raMdain' a^l hh laiM[is, la rap|iMi’( dillrriMiliid di' la 
pianiian* gi iuiih'Mr a la sai nnda saia j^aitaralaiiianl da(ariiiim> ii adiaijua 
iiislaiil, MU, si I'lui patil aiiisi s'c«\prinu'r, ii ahaipu’ [Miiiil dn (I'Uips qua 
I'nu aunsidara; uiais aa manta rappiul ililVaraniial variara pmir Ttirdi- 
naira d‘itii insUtiit ii ratili'a. 

hiirsqit'uni^ ^ri'.indatn' vai ia dans mm saiil sans, alia nllVa ilaux Itnuls, 
OM daux i*vhamita>'* : alia aonimaura a runa, a( linil a I'anli'a, Alnrs, 
si, la praimara axtramita damaurant lixa, la si'amida axlramila sa 
daplaats mm varra variar aji mama lamps al la ^nindaiir dim! il s'a^ij, 
tH nn rappiirl thilai I'lilial t|ui saiail ralalif iiatdla saanmia. axlramila, 
AImi'h aussi ra I'appMrt tlilVaraiilitd sara dn pramiap nrdra, at dapamh'a 
d'niia saiila vanalda. {amsidarMMs, ptmr lixar las itlaas, iina lnntj;iiaiii', 
MM Mil lamps, MU mami* wiiiiplamaMi un mmihra vtirialila qui, an ai'iiis- 
sanl, allmni nna am-tama limila, tin pmirra ranardar ahai'Miia di^ aas 
grand a MI’S aMinma variant dans mm sanl sans, a( passant par dagras 
insmmildas d*MMa valaur nulla a nna vulanr tiinila. Ur, si a I una da aas 
gnindinirs nn ainniiara una gramlanr mum vail a qiil aruissa a van alia" 
riii^ma, id si* apri^s avnir partaga las daux grandeurs an idmiianlK 
coiTaipundanls, inm^s tras paiiu, on divisa la darniar alamaiil da I a 
riouvitditj grandaMf par la ilarniar alaniaiil da Pan Ira, la ((UoticHt uiusi 
(d) lau II a M ra [* u« r 1 i mi la, q lui ml I a » d a u x alidi i an Lb ila v i a n d ru n I i n I i n i » 
itiaril paliii, un rapjimrt diirarmilial ilu pramiar urdra, tpii dapandra 
th la xmlenir diyiriitiviinmiH aaquiia par la kmgueur, ou la tanips, ou la 
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nomhiMj vai’iiihld donl, il la? plus soiivnil, vv rappdi'l (lillprf'iilidl 

siii-ii mu? lone, lion ((ontimu! do la varialilr doiil il (l|■•polld, I’.’osOii-dim 
(ju il rhaiif^ora di? vahMir avcc. olio par d(Trds insonsiltlos ; ol alnrs, 
pour rol)P?nir, on pourra indillorotnnionl, on <‘,liorrhor la liiuilo. du 
rapport onlro I<?s d(',rniors oldimuils dos doiiN: }^rand(Mii's <|ii(« l'<»ii 
ooni[)aro I uno a I’aiiliM?, on rdiorohor la iiinilo dos (didiii'nls nouvoaux, 
nniis (lorrospondanls, ijn'ollos pourraionl ao(|iidrir, si oluuuiuo d\dIos 
vonail a oi'oilro an doJa dt? sa stsoondn oxirdiniir'. 

Dans lo can par(iouli(n‘ od la hoomikIo uouuhnir i^sl uuo lnii;^u(Mtr 
nuisunio siir tnit! oorlaiiio li-^no droiio (ut toiurlM*, roxlroinilo d(* ooll** 
longuour, avt?(! la{jU(?llo vario lo rapporl dilldriudiol jpio rtm onnsi- 
dtii‘0, pout d’aill(Mirs dlrt^ iin point ([uolooinjiio p do la li{j{iHMlonndo ; 
ol, oormiio nno s<?u!o tsoordtuiiido snl'lil (jonr doloi'iniiior la pfosiiiuii 
du point P sur la nudno lij^no, lo rapp»)i't dillot otjrrospondaul 

an point P pout dtrn ropjardd ooniuio (duotion do oollo nouIo ooor- 
doniido, 

(ionrajvons niainttMuint (]uo Ii'h iI(?ux ^raiidours oooxistantos A ot // 
puissoiit varior Kitnullandnusnl dans doux, Irois, »(imlro... sons 

ilivoi's, On iioiiTOinri iIIit uuliiiit iln li'iii'rt riii-rnsimmliiiils ; 

ol I on nlilionilni pnui' liniiln du 1'lili'c oom l'dl'■lnl'llls iiit rn|i|icirl 

ilillurenliol p, du soiiiiiid, ilu li'idKidnuu du i|unlril'iui'. . , urdru, (|ni 
HUM lino Inuoliou do diiiix, li'iuH, i|uiih'i',.. viiriiddoo iuddjuuirliitiloH. 
Dans nil gniiid uniulini do oas, lo rn|i|uu-l dilloroiiliol peat iiuu Inuf- 
l'"" «"ilinuo dos vaidaldos duul il ddiieniJ, idost-ii-dir,. uno IV.noiiuu 
<|m proud uuo valour uiiiquo ol ddloriuiudo pour <duu|u,. svsl.'uuo do 
valours allriluu’ios h cos varialdos, ol ,[ui viirio nvoc nllo* pur dogrda 
lusouaildes, Dana oollo liypolliiiso, si uri lildruoiil /> do la gruiulmir // 
ilov.oul iuliuiinoul polil dims luus los hous. ou pourra diro on ..uolqui, 
sorlo (|ii h oot IdiSmoiil A ooiTOpoiul uu soul sysifcmo da valours dtw 
variablos iiuldpoudantos, ol, par suito uno soulo valour do p. Mala aiix 
(livorsos parlios do la graiulour H, ou pluliH fi scs divorg dllunoiiU 

nnniuioul poius carrospoudrout divors *ysi6mo» do valour,. d«a 

• III PS iiHliipojulniUos, ol, par eoiisdquoiil 011^ divorsos 
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Vtileurs dc p. Los limites, ontrc lesfjiiollcs los varhibles devront restcr 
comprises dans cos divers sys tomes, depeudront do la valour attribuee 
lit la grandeur B\ et, si la grandeur B ost toujours positive, ces limites 
s’otendront do plus on plus avoc cettc valour memo. Danslespvoblbmes 
de Geometrio et do Mocaniquo, los variables ind6pend antes peuvent 
6trc los cooi'donneos d’un point mobile et le temps. 

Suppose ns, pour lixor I os idoos, quo la second e grandeur soit utie 
airc, on un volume; et nommons P un point quclconque de ccUc airo, 
ou deco volume. La position dii point P se trouvera determinee par 
deux ou trois coordonnoos qui soroni los variables indepen da ntes. 
Cela pose, prenons, dans la secondo grandeur, un element infinimont 
petit qui ren forme le point P, et divisons par cot element I’clement 
corrospondant do la premiere. Le quotient obtenu dilfcrera gdneralc- 
ment tr6s pen do sa limite, qui sera lo rapport dilTdrenticl de la 
premiere grandeur a la seconde, correspondant an point P. Ajoutons 
que ce rapport diirerontiel, valuable avoc les coordonnees du point P, 
on sera, dans bcaiicoup dc cas, unc fo notion continue. D'aillcurs Ics 
divers system os de valours do ces coordonm^ies, cor re spend ants aux 
divers elements de I’aire ou du volume quo Pon considbro, devront 
Otre cons6s conniis, des quo Pon coniuutra cette airc ou ce volume; 
ct les limites, ontrc Icsquelles rosLcront comprises los valeurs dos 
ooordonn6os dans cos divers syst6mes,serontevidemmGntd6termin6es 
par les Equations dos lignos qui envelopperont ccLtc airc, ou de la 
surface qui envoi opp ora ce volume. 
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con/initi! dv, la varfa/dc an dvs nititddas tlanf d dafuial, unc dw ndvan 
da ce ntpparf di.//ara/itf)^l i'.nrrvspaiuhtiUt'S a la avraadr rp aiah-at typt a-^ 
sWnlvra la vappoii (pi'an ahlia.iU an {livisaiit la pramu'ra pratal* ur pur la 
saconda,. 


(h)ralltdra /. (Idiircvoiis, |Mitn’ lixcr lt'‘' idri'-;, (|ih' la sdiMithli* 
}j[t’iiii(li!iir S(! I'l'iiiuisn ii iitii! I(in}'iii'iir .s‘ mi'siitvi' ?iur mn* I'ri l.'uiH* 

(Iroih; on I’.oiirlio, iil la iiroiiiinro |j;nintli‘Ui’ a inir ro.iH'.c \f niHi’ioilrrr 
Hill* ralliMumrln*. Kuh di verses vidiMirsdn nijijmi l diHVo iMilird i,etirres- 
[inndimles jiun: divers eieiiietils iidinitiieiil pelilsdi’ hi ,s\ 

seroiil, aiili'e idiose qiie les divt*rses valeiirs de la di'ipdir duns Ins 
divers poiiifs qiie. reiirenne ei'de lMM|i»inMir. D’uillrnr-. la [iuoIhik de 
eliiKjuii {ndiil. P, SIM’ lit li^nie ipn* Kon eunsidere, |mniia rtti’ drlni’” 
tiiiiiee a I'iiide d'lini^ seide etuiriloimee .r ; i-| lath’ii dh* . ‘,rr.< I'nnrlion 
eainlimie dn.r, lurstjiie, eliinl eniMjdelenit'iif ilflei rninee piMir nii {loinl 
donni'^ P, elle varierii, jivee lii pnsilinn dn [ndnl 1’, par de|.{n'H insini- 
sililes, Done 1{‘ lhenri’'iiie V eiilraine la piMposilinn suivaiUt* ; 


*S df^upatuU la lofi^aaur d ana lipna tlrada aa aaarha stu /litpin Hr 
Iraavo tmaaadrat! anc aama .)/, si la daasdd lu rfaa/ rampfafawra/ dd/tr» 
miiak an aluKiua pnhu P dr la hat^^aattr X, aana ttaar h pmddm da 
point P par dagnk insnmidvK, la rappta'l da .1/ a S, mt, a a d'antras 
tmnes, la damili^. moyanna dr la U^na^ st ra rana das i tdmn dr ^ f-nr/rv- 
pondantes au.v dmn points qm mtfarmr la lonpaaar S. 


Corollauy Jh — (.niieev«M»(pie la seenitde gramlenr nr redMisna uru* 
niri^ /I, im}Huri:!e sui* ime eerlainR miriiiee |dani‘ na emiri.e, el la jrre- 
in iei’o gran dull r a line masse HI eonoeiUrt^e su r eel (e fnirffiee. I ili verses 


Viiioui's (III nipporl, rliin’mmlii.l p, comssiimiihuiKw !( 1 k (liv,.,„ (■Icm.Jiit* 
iiiiiniinoiit ptiUlu (k( I'niro A, no sornru ntiim chib 1,.^ ilivorscs 

viikniis do 111 (loiiiiili^ ('oliilivijii oux divooi pninls (jiio rodlt'rniB (‘ollo 
iiii'i). D'ailloui's la position (Id elinqiu, pajm p_ i,, , 11 ^^,.,, q,,,, )•„„ 

i-onaidoip, poiiii'a (iti'd ddtdi'itiiridd & I’aldo do doux ootirdotindof 
vocliinRulairos 4!, p-, oti tio dotix tsooKltmngeg polidrot r. p, on mte« 



II K <; II \ N 11 i:i ns ni i \ ahikn i' simhi.i'^nkmi-nt. 

;i I'liiili' ill' *li‘i!^ I HiMilnniicrx (| iH'lniiK] iii> ; r| hi dciisih' p sri'ii liiK' 
j'lim'linn fHiiliiiHi* ilr ri*'. ruin mrs, liu'si|(i{', i''l;iiil (‘niiijih''((>iM('il( 

th'li'i’niiMt'i' |umi' iiii jMuttl \\ t'lh' variuni, ;ivr(- |;i |insiliiiii tin 

jiiijiil 1'. in lluiit' ji* llii'ni’i’iiii' V rnlriiiini hi jirnpii- 

id linn Miivnnli* ; 

1 tlrst i itiff' ti itHi' sur f [ivr jthtnv nn I’niirfuwuf' luffUi’/Irsi' ft'onw 
fiittrr/ifrct' itnr rtftfwt' }/, w /n tlrit\th p, rttinf rttf/ipfrft'nitwif (frUr/nmn* 

I'fi rfuttjih jiiHitt P lA / iiit *' I , rttnt iivt'i'ltt iht pninf V fuo'tlv'^irs 

instusifilry, h' Itlppuft tir ,1/ it I, u//, r/t </‘an^7,V lrfVU‘S\ It! tiv/isifi'' 
tnit \ ('tut t' (Ir lu vnr /*/* <', V(77^ / atn' fA v I’tt/ftu's tit' p i'ri/7V*y/n/nA//i/f'y <((t,v 
tlfft't'M pel ltt \ f/lit' liftlffftit / tttft’ I . 

(*it/ tilltiii t III. pMin uvMiiH ijih' hi ‘u'l'niiih* si' J'l'iluisi' iiu 

Viiliunn 1* iPiili hulnli- dmil In «*iH| ,i/, ht's ilivri'si'S VJiliMirs ill] 

nipjMM l illllnmiliul runu .jniinhiMlns ;iM\ ilivris ididni'nls inliniiin'ni 
jii'lilH «lil vulilinr I , H*' ^nt nril .iMUrn t'lin^n* t|Mr h's diviTsi'S Viili'Ul'S tlr 
111 ili‘in»iln rnliihVi's nn\ jiuiiilN ijun n'liliM'liH* it Viilnmis 

|)'iullnui<H hi pH%i(iun i|u « hiiii|iin' |imMiI P. ihiim ri* vnluinr, rlri' 

ili'hM’iniMi n a r.inlr dr Ii mih i'uuiiiiiMMitrr's rrrhmj3;uluiri's ,r, r, 5, ml iln 
Irnis I'unj ihiiiMiS '^ jiuhiii r't r, p, y, nii fti’iinrulrjiiriil ii Idilili' ill' Irnis 
l•^mrijM^mrr<v t|urh rinjiir'^; i"! hi ilrj^itr p jiiT;i rnnrlinn I'liMlimn* 
(In I'MH rtiMrihmiirrstt rlnni rnmjitrlrriiriil (li'lnriniiii'r I'li lUi 

jinilll ijUrh iiinjiir Ih r}|r v^irnTn. iivrr hi jiMHilinll (111 piir 

Ihiiir Ir ilirnrrmr \ (‘nlniiiir nnniri* la pnipni^iliiHi 

suivaiih* ; 

V (l^itgn ft til If i7i/iw?r if Hit WfV/rr/w/i/ Itt mm nr rsf, ,!/, si la dnmtr p 
th m Siani mmidr'ifmmtt iUirrmtMe m rlHyjtw pinni ffurhantmr 
tlit mhmw P, mrt^ tmm' in fmsitimi tin pmni P par tlrgrrs imrmthks, 

k mppmri dr M a V. ra d'anlms frrmm^ la demil^ moyrnnr du 

mlidih turn dm mimm df ^ mirmsfHmdanlrs aim dirm points (pte 
rtnfimm h tmimm P. 



228 MEMOIRE SUR EE RAPPORT RIFFERENTIEE 
Ta comparaison des el6mon(s correspondants 

a el b 

(le deux grandeurs cocxistantes 

A el n 

pent donner lieu a la formation do Tun on I’antro dos doux rapports 

« b 

— j 

o a 

suivant que Fon divise le premier 6l6mont par lo second, on 1(3 second 
par Ic premier. Or, ces doux rapports inverses I'nn d (3 i’antr( 5 , aiironl 
pour limites, si los 6l(iments ci et b vienn( 3 nt a df'croitrii indi'itiniineiit, 
deux quantites inverses ITino do I’autre, c'(ist-a-dir (3 doux if nan tiles 
dont le prodiiit sera 1 iinitii. On pout done, aux propositions prticC'- 
demment 6noncecs, joindre la suivante : 

TiiijORihiE VI, Si de,uco grandeurs ou quantitds coexisienl cl vanent 
simuhanemejit, le rapport diff6renliel de la premidre a la scconde sera 
I inverse da rapport differentiel de la second e a la premidre, 

Observons encore que, si I’on d(3signc par X, p, d( 3 ux factmirs ou 
coefficients constants, et par a, & los oltnneiUa de d( 3 iix grand ours 
ou quail tit6s coexistantos Ji, los prod nits 

represcnleront les 6I6ments des grandeurs exprimoos par lea produits 

*>1, 

Cola pos6, soit a la limito du rapport ou, eo qui reviont flu mfimo, 

B. Le rapport diirdrenliel do Xd it u./) 

ll ^ 

pb T p 



Ill' Di-’jix lucniis (.mm vaiuI'Int si!\Mii;rANi':fl[i':Nr. 

il SI* rrMliiii’ii dnni' iiu pmilnii 

I 


a. 


Si I nil (Ins (acliMirs j/., h i'hI I nnilf', \i> itiniiit* proihiil, i‘nlni( ;i 


. a 

Ai/ nit a ■ , 

■I' 

rnpia’-sniilnra li* rap purl ilillrrmilirl lir AM h nn dn A ii ja//. On jhmU. 
ilcini' I'lniiir I'l' l‘|l(■llrn Ir llintirrinr suivilitl i 


hri tiiu mi: \ H. Sirirnf A, p, tli'U.v J'tn'tvurs voniil ants ^ vt a h mppoH 
tli'llrivntirl (ir ilru v ^rtindvtua on qunnlitih (uu'.vialttitlvs 


1 . //. 

/a*,v nipparls tli(}'nrn(ivls 


*ln / I a /(, ill* ,1 i'l p A/, 


i|a>. J a p/V, 


svmnf rrv/trr/fiVv/n'/M 

'if- A 
-■■■ > 

V V 


Jtisi|u‘iri iMMiH MOHS jHiMnini's Ininins ii niimparnr ilaiiK i^niinlnurs 
iMlIrn rllns. Si Ins ^rainlrurs ipir run rniiijian' I'lmn in ranirn soul nn 
iMiiiihrn (In Irnis, iln (jiialrr, nil inrMiin i‘n mimlirn <jU(diMnu[ins 
on nhliniiilra, fturlns rappnrls dijlrmnlirls, ilr nmivi'llrs 
cjiin iiMUK alinns sih-rpssiviMiinnl iHalilir. 

(llisrrvtniH iralmnl qiir, ni 

4, Ii, C 


dikignoiil irnisi gnimli'iirs cunviMtantrs, at 

«. A, e 

trnii dlnriuinls I’nrncspimdaiiU (!« grurnlaurs, on aura idniUiqiia- 
(nanl 



m 


MilMoiin: sun u, ri\i‘riii;! immiiumul 

Or, cii sii|ijHJSim( i|iu*, il.uc- i . |, » K j*«t jir„ f, 

ili^vimiiUMil iMliiiirni'ii* nn ohhi iuh .«<««:(»(> j , jMMjfn 

silinn siiiviiulc ; 


TiiKiiiii'iMl' VIII. Si ifoty' Ilf > , ( iv/n'rv/ 

siiniilfdm'nirnfy h rapiniff ! / i , JiM. } .r »i h . 

lipfiv pur /v niitfiiirf i/iffittruu i *h la a la ^ >ifmunu 

pour proi/ifil /r ruppurl t/lj/iff'uhilJt la fjj,, 

On jlrirjoulriTiiit ilt* la tihMih' I*- »,:m jux i,jm» js-.h « allmiH 

iMionn'r : 

I III!(||m:M{'. IX, Si pfniinin \ .aj * s n;V*/ ft 

vuriviU xltnutlufirfurfU, Ir rappitU kfpi^ f^nurUir in >u>a.- a m ^inmnr 
srrn Ir pnulnil drx rupfmii ihUnr ^ulx .k U ,lr 

la xrronilr, a (a (hiiskmf't «A’ la inuivnn-- a ia tk 

/ (ivunl'thrtuvrr r/ la tin iari i\ 


l.l! llh'fU'l'MM* \lll l*n{raHliM'\ oli'iMItM'jiS h- *iS(in .»D3Jl 


I in’:t>IU';Mi" -X. -™ Lanpa irm% ri it ^■^n^ ri ^, amutsu- 

ikmmly SI l nn iltvtxr fr t apfm^ kfff^rrah>rhk ia a la 

par k rappntt di ffrmukl ik In m-umk a la ^mat 

(puHitml k ranpfirl diffimtifkl xk in pftmiu^rr a in tr.amJr 


Niilti. - I'll v’Di'In lies. llic.iri*(iu» U .-i 111, ,, !,• ,a|.|...ri .).< |« |,ri>. 
iiiinro jjriiiiiliMii' n In (si'Ciinili? i.*i ron.laiii, , raj.j»,i'l . ..i,,ii,«.i ,rm <<ii 
mdino ltmi|i» lour ni|,|:,nrl s|irr»r*,n..-l ; ,.| r« .. I,- «(.(...« 
ilill(SrunLi()l il(! In (ireitiiOre gra«.lM)r * la « 

I'iipiKJi’Uliireroiiliol eaiiiianl mn b nitimrt 4n gmrulipuir « 

Coin i.oae, i| 6,t |,, Urt,,,*,,,., ^ 

pi'ojjosilloii^ suiv'^nU^i « 



DK IHUtX «ill,\iNh]':iMlS (.Mil VMH I'! N’l’ S I Mil l/l'A N lUl I-IN’I’. taill 

// II nr (rniMi'mi- ;;nin>lffn‘ n/i tfinuifitr vMtwhfiinfr (' sfrorU r/ifrr rn.i^ 
, /fins' Ir nu'mr rfi/i/ni/ l vmisuinl \ rn il\infrrs hT/nry, I'rifiittn'nn 

{'i) I ult 

rnti fiinrin in sutrtintr 

(7) :< n . 

ritt iHu’Mi ML lirrijiKiintrnu nl^ si Irs nipimrts ,li(/fn'rnlirly a, 6’ /A- 
f/rn r yjnntlnn'y ini (fintn({lr\ nir i isifuitry ,1 t i //, mrn'ysivrmrnf ram- 
finrrry t'l n/ir /ntiMrinr i^'din/i’iir on ifiitiutilv L*, Sont tnilrr rii,v dans tin 
mpjiorl nuiytftnt ir, rr rniijinrl ronannr smt nnssi rrhd dr .1 t) //; rn 
d\inti ry trnnry, /'nfunlion t | rtifntiurrn hwjntny irtimilhm (fl ). 

iandlftat', Imi siip|iitr«i«iii t!;iijs !i‘ Ml !i' ihiiMlinn/, rV^duil 

II 1 niiih’*, nil iiliiiiMil hi [irnjinstiinii sniv'iiiifM ; 

IniHUMit, Mil. St ('■s t aitptn (k tiil/rrrnhriy dr t/rtrv pi'iindruvs (Hi 
ifiinnlih K ,1 rf /}, Mirrrssnrntrta t'tnnpanTy a tmr indsirniv p^mndrur 
on tiititnnir i\ naa rpan.i\ /rs ntt f/iittnti frs ,1, A srrn/if (/pairs 

rnh’r rltry, 

Lnii?<<hh‘roiK iniiiiiltMiiini hi siuiiiih" i|t* plnsii'iirs ^rmiili'iirs cm 
([tiiiMl l^tL{n^ t'N 

L li, (\ 

NiiiniiifiiiH S iM-llt* i‘( 

fu *\ . ’ . . ^ 

Ics i7)irr('H|inuihiii(s f^nmilrurH im ijiisinl ill's 

4. II C 

hnlin mMiijianmi^ in?nc!»»€i u Hrn? uiuiViHIa ^miidinir ou i[uuiUili') A", 
thml I'AhliruMil On imni nnn inuikMiUMU 

(^1 Sasi ■+ /f -it- C . M 



It h I <• I 


.V a h (' 

■iit'k'K' 


232 MllMOIllH sun t.U ItAl'I’IIItT II 1 Kl. 
mais aiissi 

( 9 ) 

(.‘t jiar sit i 1,0 

( 10 ) 

Or, si i'tm coiiooil. quo, <|{iiis tli'i'nioro rqnalion, rli’iiii'iils 

hi *\ .... V, /, 

{loviiuiiioiil. iniiniiiiiuil, jutlils, on pii^siuil au\ liniilos, 

la proposiUon snivaiiln : 

liiKoaftMK X IV, — I'oii mlmh nan smhnn'ni /as ntftpitrfs t/i//}L 
rentieh 

6, /. . , . 

(le piusieurs grandmtvs on (junnUn^s tuuwmnmas 

■I, //. r, .... 

nxdis anssi lo mppoii (//(jth'onUvl ^ da /a sainnw 

.i I // i f,' I . , , 

a urn mmwJk gnmdimr m, iiimniM A‘, h dtrnin ivpimti „u k 
rap/)im diJJ'mnUd di; ta xnmim A i- II +. r i-, . . 
lo.nipx ta wmnw da aulra rappnm difffmMx; n, «,/■/,• 

^ ^ S : ' « -I- € I- •/ , 

Sii|iposona ii |ll•6s(!nl, (|U(), ihms ]„ .v, |,,, gi.aiiilciira nil 

quanlitiis 

/O /A C, 

so irouvonl l■08l)0(lliv(>lnont iniilti|,lhSo« ,,Im f,i,;u.u..» 

V, . . . . 

Kn (I aulios lorinos, aupposonii quo In grnridoivi- nu qiiaiilili! S ronrft- 
soiito uno lonolion linPniro tins grandetiM on quiintiia* 



\)i: hiUi\ <;i{ \Nhi:t i;s ni i \ a in knt sniii i.twkmknt. i>:m 

par la iMiinnlr 


1 la ) '' / ( ? p I ^ 

Si I'nii liiiiiniM' iMujMur > 

*■, . . . , V 

Irs I'li'liHMip. lira prandrin h 

^ t\ .. .. s, 

rl HI I’mm i MiKpar.^ rih Mrr rrailnrrara granilnirs un qiianlilrs ii niii? 
nmiM^llr giauilriu mm i{tuinlih< A, iluni rrlriui-iil snii /?*, on (rmivi'i'a, 

lOl op.ml it lit iMruitilr (i I • OMM arultooriK 

|t .1 J ft ^ Vi ; jMft * ,M- ^ , 

inaiH auaai 

<■ ■ '"l. ' '■■■ 

piiiH, rn ^MppM'iauI i-jtir. ilao^ roUr ilrrunMf ripialion, !rs rlrnoMlIs 

^ ft , . , 


si'appr'orliriii ipnltniMHorot kIi- ht htoiir /rrn, on ho irmivora ooinlnil 

lii ia propoaUion ainiaolo : 


ruiohfvii W, ' .Si i ati i siiA o/r, jfro/r/or/l/ it^x rupporls //(///'- 
renlitfh 

. > 

' • Af " • " 

(i(S p^hixnmrx grutmins/i'i ms ^issifs.isi^.i emj^nisiintit'x 


i, Ih V, ...... 

mm$ mmt /r* i fi’stm tnum grtmdmtv mi ffnantUd 

1-4 mH -i- 




mr um immim dmpmmiiim « iim mnumlh gnair 

mt qmiMiM f , k dmmkr mppati $mi mt'immd m 

%i:S: ■ mmm Js* e Ii, t m. 


MiUioini'! siiK ij'! ii AiMMHir f» 1 1' I' in; j:\ ri K I. 

Jonvlion limuiitr th inux kuiii/n-x, hint tamnu^ S s'r.vfinnu' n, ft>n*:tuu 
hiuuuf'd do. /I, //, {\ , , , ; (<n xodo fju'on muti 

(''M j tr'\ 1 t , ,, 

II f!s( l)iMi <r()l)sm-vrrqiH', ilatis In llin.inMun \\ . Ir^ i-MnnirirMls 


pmivTn! Hvv (ui posiiiis nii iin^s,(irs. Si, {i.iiir (iv^r 
suppDsiiil. 

'< // », V n 


!»''» iiinn.s, 


Mii 


in (Jinorntun 


X\ ( pttiirriiil I'lci' nnnijrr ctHiHiK* ii : 


Tmami'iMi’: XVL 
rcndoh 


Si ron niMi\ (mti xntlnnrut Am ntpimHx diffr 


do doiux) ^niudoun aii t/mftfi/os oorrixhnift x 


mtux ami Ai rnii/mr/ diffort’/idid do /mr di// 


rirntT 


(Hi) 


V f // 


n umnum,M,:f(n,n,h,r „„ a; k .tam.-rnmnur, , 

on h^,n,n ynjn/Mr/.- 1., ,///7A, ,, „ „ 


in) 


« ;;:s s( ■ I. 


tli(S0]'(''mrXll''a'r- J" tlMijifit. |inr .Ifma |,, 

^ ' ’ ''Hioim'}] Unijnurii j-, ^ ^ rt’M'iriro- 

quonient, <‘M vfn'lu du [JidnMmo IV II. • qm rtupni 

nvoc It* rniihiii-i ri“»*A - I > « iH’Juiauim liHijVnira 

nvocioifippoii^d^^^^ ^ 


i8) 





1)E DEUX GRANDEURS QUI VA 111 ENT SIMULTANIiMENT. 23o 
entrain era tonjours la formule 


(«9) 


-H [jS -\- vy + , . , — 1 o, 


et rcciproquemont eetto forrnulc entraincra tonjours rcquaCion (i8). 
On pout (lone cnoncer cncoro la proposition suivanto : 


TiiiioiirMK XATI. — Si plusieurs grandeurs on qiianlites coexislantes 
soiit liees enlre elks par luie dqaalwn linkdre quekonque^ ia mdme 
equaUofi luieaire exislera enlre les raq}ports dijferenlieh de ces grandeurs 


oil quajilUds a ime autre; et rdciproquemenl^ si ces coefficients diffk 
reniiels sont lies enlre eux par line equation lineaire^ la mdme equation 
lineaire existera enlre les grandeurs donnees. 


Ucmarquons enooro quo lea formules (8), (12), (iG), et les Tor- 
mnles (ii), (rf)), (i <7) sont, tout corn me les formules (18) ot (ig), 
cl OS AqiuUions lineaircs qui lient entro el lea, d’uiie paid les grand eiii’s 
ou quantiUra cooxiatantes 

/I, /I, ... oi iS, 

(rautre part I os rapports di/T^rentiola 

a, 6, y, ... oL 5 

(les grandeurs on qua n titers clout il s’agit a unc nouvellc grandeur ou 
quantite K. Par suite on pourra remontcr de la formule (11)5 (i 5 ) 
ou (17) a la formule (8), (12) ou (iG), tout comme ou re monte de la 
formule (19) h la formule (18). Done aux tluioremes XIV, XV, XVI 
on pourra joindre les tli6or6mos inverses cpii sont compris, comme 
oux, dans Ic th6or6mo XVII, et quo nous allons 6noncer. 

Tiu^oate XVIII, — Soiem 

A, Vi, G, .... 5 

plusieurs grandeurs ou quantiks coexislantes^ et 



‘i;m suu m-: haim'out i. 

Ics rapports ill (Jcmilivh <lt‘ rrs nu’mrs ^liithlfors nit tfiutitturs vmupmtu's 
a une noitvcllr i^randv.ttr on (fiiu/ititr lUir.n'sfantr A'. Si Iv rappin't t/i/pL 
rmlirl <; rst la sonitur dr huts Irs (itttrrs /, K, y, A/ tpatnlrur nu 
(jiianlitr. S sera parriKrnimt (a snintur »A v pnindrars ntt t/ini/itifrs 
«'!, //, (', , , f'di li'aiitrrs (r/vir.\\ Crtittatinu 

V ■< I''"' I i , . . 

(oitrahiera t VV/w/zAv/ 

• M // I r f . 

XfN, — Ar.v ou'iiirs rhosrs rtaiit fmsrvs iptv danx fr thrnrvtnr 
prevrdt'iii^ st. (r rapport iliflrroofu'l ;■ stwptinir m Jntniinit Httrttirt' tlr 
tons hs antrrs, la irrandrar on tiuuutitS S sr tptimrnt tlr la nu^mr 

manurr vn fotu'tion liniUtirr drs tiimmitrs I, It, V /-V, tr,iuiirx 

irrnws, la formidr 

cniralnrra la tadvaiitr 

S ).A \ p It i v/ * r , , , . 

'I'nKoiu'iMi' XX, * Sami 

4 , //, .v 

trots ffrandritrs ou qaaniiirs rar.tisinnirs^ ri 

I. ^ 

ks rapports diffiktmiitds tk m mMrs grandnm tm qatviitif s, tvaaparflrs 
d una grandeur ou (pmnlik mmistanle h\ Si k rap/jati diprmtkl 4 ml 
la diJJHmwe des dem milm a et h grmidrur m/ qumtiik S smi 

parrdlcmmt la diffdnmve dm grmidmm mt rftmtuith A n IL Hn dUmtms 
termes, I' Equation 

. * „ , I s ar »»« I 

etUratmra i equation 

Ssa4-U. 

Lorsquo (loux grandeuf# flu: quantilis (-HesigiariKii «* rtduiient 
ft uuo vai'inlilo « ot ft uno fonciJon du eelio wMable, le mpiwrt diK- 



DK |)Kli\ (i U A Mn;i! IIS nni VAIUI'.NT S I M IM.'i'A N KM ]• MT. ii:)7 


'!'• l:i lonrii.Mj u la varial.lc rsl pivrisa ca tjn^Mi noinmo la 

(irnvtr ila la Inn fl inn nii In viU’J'/i<irn( tli(}\'ivnl{vL 

lairsijui' «li-iiv {^iMihlrnis t)n ‘luanlilrs (‘npxislanliis s<M’t'!(liiis(Mi(, an 
pmiinil » 1 p n varialil*-^ .r, v . pi i, nin* loiir.liini ^ da cas variahlas, 
la nippMi'l ilillaranlit'l ih* la (nnalimi an jimduil . . . I'sl praai- 

si'nnanl aa tjirnn nHinnia la »/a'nVaa f/a / W;v / mIp la Iniiaiinii 9 , prisa 


par j'appnri ji InnIas aas viu ialdaH. 

D'aillanrs, pnnr i\nv la varialda .a nii la pnahtii .n-c . . al, la I’lnn^ 
linn 'I# da .a mt d»' a, v, in raprasaMlcnil daiix ^raiidaurs aoaxis" 
ianla.H, il snlhl iina la Intn'linn "j> pvanmiissc^ avaa^ la Viu'ialda a*, 


nil avar* las variaMas r, v. s 

Nmis lanniinmins aa para^rapha an dnimaul la sidniinn d'uii pro- 
Ijlaina tinni nnu*^ lamn'^ pins laid da iinniliransas appliaaliinis. 


Puniil i Mi . Suit H utiv ^nutih’ur fnu/iuirs posiuvr, tlunl t'ltatjuv 
t'h'fnfnf iuttit- tffi/n nn nit /i/z/na/z/.v .n /iv, m i t' ttnr nu iilusivuts vttriahlvs 
mt/*y<a//f/nn/r,v vl ywr, fnmi t luitjur srslviur ilr rttirurs (iflri- 

hfirrs it fTs ntinnitti/'Sy /a l afipnrf iUflvri'tilit^l (iUutr nvvntith' f^nintlvnr 
ntt (jiKtfttKir S it ht (urmtirr, nil tt/tr i'(i(tur vnnniif^ vt dvivvmimu'^ tfui 
afi/7a riira rfh par r/r^/y's tnu inthfif'S, (hi th ttmtulv unv mithoth (jui 
Ar'nvr it itttfnttirr Ut ppntnlntr X, nara un ili'^ti tVttiifiroivinuUiuii 
aimi gmiui tptr Vtm i nmlrn. 

SttUtiim^ Kn varln ‘In llianrama V, la rapport 

,s‘ 

"K 

HMra,flnrni riivpi)(lln’*isa atliriista, una dasivalaiiri^ dii rappnri dilV^raiUiid p 
cniTKi^pniiduniaH h In gniiulaiir A. On aura dona, pnnr runa da coh 
valciur^ii da p. 

s ' 

ou, 00 qui wmiil iui mdm(% 



m 


MKiMoiui*: smi i.r: iiAi'i*nur mi ^•Klll;\ 


I’iii*(!ilI(Min‘iil,si I’dM iioninir 4 nii dlrinrtil ih* A ,r'I > «’Mrci‘Hpiin. 

(iitiii, (!(' .S', i'linn ihis viilciirs ilii 
4 vAriliid’a la roi'iNult’ 


{.() 




Mais, si rrlrtiiiuil /■ (inTuii intiAlitnini'ni «lai»s Itms 

ilivarsas valrut's <li- p ron'isiMiiitlartlds a r.-l rhMnmil -u- 
MiH-s <lrs aiKn's par jI.s varialimis ih* p(ii<, vn phiH prliirn ,|rs v.u ial.lrs 
indapaiiilnnlrs, al. an niusatjnniar. n-. ilnar.r*. vali-iii>. linir.ti,} par 
ilillcl’cn’ aiKra di' tpianlilas ijilariani m a tidinltra rltuun* i. 
Dona alnrs, ini praiiani runa tjuaiaonqiH' d'anlra a||a^ pHtir la valiMir 
da p {jui d(!Vi'a salislaira it la lurnmji* { >♦ i >, i.n aiiiMnii'lii.i ntir la valaiir 
'‘I'H'nr dnni la valanr inintarnpia na dapa..ar.. pa. la pn.» 

diiil. 

rl, 

(ada post', tlivisans la ^'randanr K an ajaiiiani. 

limil olmoiiii «,ii| assiv. pniir la, valaiir* .las 

...iln. ,.|h,s,l,. ,|nunlilfs an ,, 

wisiiila .■ha.-uii ,li. n‘s.''l,Mn,'nl«/ |,ai'|-u.ir,|,i,.|..,m.|.i,.,l,.,v,,l..nr».l..s 

"'"'''"■'*1"""'"""'" 1„ 

'•«'"m.,U'.)|in's,Miliinl,,M,Mul,,iir,,|,|,r<,a,,M.^ , ,1., |a ^,.,1.- 

'iKiii'S. ,.n,.n.s|.m,.|.„,l i, |., „,an,l,.Mr K. I.i, .1..* 

pi'iwliiils iiinsi r(.|.r,'.»<.||lt'a. |,ar im |„ 


fn f>\ 'i-- , , 4- 

i'(J|)rDat‘n(fini una valaur iippmahAti da S, tn an pn^nnl 

dl' Inioroir" """ l«Mmm.Hlfsnr«l«i(i 



I)K l)i:(I\ nil AM)i:i! IIS (.)IM N'V1{1 i:,NT SlMllLTANlUll’.NT. 

li* proiliiii 


' U, I . I , K. 

Donii IVt|u;i(i(.n i ). qiii lonminiil hi viilnir i>\{ic((« dc S, si Ton pou 
vail (‘liuisir iMMivrnahlruHUJl (cs furnicii'iHs 


pl> I's 

ioiirnira sriilrtmMJl iiiit* vahMir apitrnrluM' i]i> S, si I’mi |iiviii| |ii)ui' p, 
I'lini- .|nrlt'unqiiM iImn vah'tM's do p laMTospuntlanlos l\ rcdvinonl 
pour I iiru' ()Jndo*iiM|itr dos Valours do p oorrospouflanlos a I'l’dorruMit 
/1.4, .... pour rimo quoloniKjuo tios ^a!ours do p i‘orrospoiidiin(os ii 
1 oiouuud Mais, on pronaiil pour // un uoiidtri* suilisaiuiuoiil ^raiid. 
ol pour 

fu, 

dos •'doiuoiilN suniHaiuiiiout polils, on lora dooroilro aulani {|u’nn voudi'a 

10 iiiuulu'o it ol avoo liii la liiitilo K do r(‘ri'oui’ ooiinoiso ; o(, [lar suili!, 

011 roudra lo do^ro il’approvitnalinn mis'd grand (ju'ou voinlra. 


(•om/ftnrr /, |,a rorinulo ( .r..V') tduruirait onotua^ nuo valour (ros 

approolu'‘o tio la stmtuio S, pour do tros potii os vali'ui'H dos rdomouls 


I,. 




si 1 on pronail pour oool'iiotoui di* oluopio olooioul /(*, non plus Tuuo ilo.s 
valours ilo p oorro««piuidaulos a ool idoinoul. ntais mu* i|uanlil«‘Mros pou 
dilloronlo do oo?* uu'uios valoiirw, la dilloronoo olanl assujoKio a 
di'soroilro ludolinnnoul avoo rtdiunout A. Ivu ollVt^ si los oaionioioiils 
ik^sigu^'s dans la furinulo {)$%) par 

son! allt^rim do Irdlo ^orU? quo, pour tios valours do 

su Kliiim rn 0 n l pel i itf * I a vii rnili « n d 0 0 hiuj u 0 ono fll c i 0 n l d ovi 01 1 n 0 i n To - 
ritMfi k un IthB pot it namlm? t, la valour do S, d^torniirkH^ par la for- 



MKMnlHlC SI !i I I ll U-f’Mii i {lU 

iniilo ( v.’’ ), h‘<iijvi‘!<« t'Hi' 81J* ?<.i> ,ii?> w . , n-i.i 

YiU’iiUinii Hnil iiilV'rij'Uj .(M 

j ^ ^ . ' h 

Or j'r^lli' ilcniirn' v.iruiipui i|r vn u fi . \f U iuuu-> 
IIOlulu*!' t S>M’U iMI'ltH'lur h*‘ t 

ihi'i^KtUft' H. !..( t»‘jsijnlr ^ « t v 

<li^ Ih »U- t!i - 1 |M 

sii llnit?' Il* ImIi'mI »lii' > i'H«‘ ‘ulUjtMiiii , ;>nii S.;i2 . :?? ■,■ 

nils ih‘S j'*l«‘nh»iiN «i ..|iu- S o 

mnis s'lmprni'lii'H ? > i* it -i , i« 

iinnilin* n. Kit 


It'S rli'iiii'nlji miii^ rl ;« 

VJih'nr tlt‘ S ntsiniii* jnir = . .1 > 4.. 


nl jMturrtt rlrtt |ii^iir Sr 

ik'' f 4'^ ■•*- . : . I Vliji , •* '13. V. 

Or rtt iirttiluit tltiiic’mjiriis p^'isia » -a 

fimttmr h, mt, qui -mu mHm, «ir« ^ 

nonihra «. 


Cowffmm Hi 




$ t4l0 ftliti !S!|.^tii;S i 

:^|ii • 


I f ni MW I 

!'V »j,„, 


1 ? fiv^i t JrcJlt-.- ||, 

5 S.- ■«s . Siisjj,; >i,,iii>.|||r 

t< .' 15 ^ 15 ?; n i 4 ;< , SfUtJ'ltlljs, 

^■’'‘ ': ■ t: 'IS l-Sv 
'' si-*’ 't i' 4 i‘' >?«»'■ 

’ I »’* ■') 'l.JJiJt'q j||| 


f! 5 * 8 f* 9 H a 

Sis »/) 


I a (i|li 

.#isi' SI §“ 6 . 9 

Irw pf^flsK 



1 ) 1 *. hllANOMUHS (,)U! V\ K ( KN'l' S 1 M II f.TA M i-;M 

///<- S i) hi fin mir/v, tthfirni unv vtilniv iivhrmintk tjui variv. avea dUus 
par ih'!;rd inwn^ihh's, ahu's, pattr rahalrr S //rrc tui dri^rr ^/V^/y^/7U7- 
nimiMn aassi pnuhl tpir ran naidni, an panna sr ronlrntrr <ir pnrtapvr 
la praniimr /lastftrr K rn rlrmrnfs su//{\nnimrnf prlifs' 

piif\ dr rrnain'r a la far nadr 


( VI) 






. I 


i 7,./., 


ilans' ftnpirllr r/tai/ar rlr'mrnf h aiiva panr rarffivirnt an Cunr, drs' rakiirs 
dr p ntrrrxpandanfi s d tu ( rlt'inrnt^ an da mains unv ifiumtitv (rh pen 
dijjrrrnfr dr I anr dr wv vtdrurSy fa tfijfrrrnrr vtanl tissujv(iir'i) dvvrailrv. 
uidr/inturaa avrr Crlrnirat /<-. Ajauhats (iin% t/ans fr ra/ral dv hi pran- 
drui' S, iU! pauria ftitir aln/nir/tan dr tpir/fiars uns dvs dnnvnls 





pnuira ifur la sammr % dr^ tdrmrnh amis tirrraissv indvfinimv.nt am) 


I 

n 


tdralliitrr I. Si Jmi * hm rliMjitnils 


fu, i'. 

iMi lilt iMniiK»'(*u\ Mil Hi^ fiiit jjiiNi itlislt’ju'linn, ili‘vii'iini*ii( I'^anXi 
I'll parX Ivni vaii’iir laniifiiuiM'i mi aura 


A ’ K. 

n 

ini tin tiHiiim 

A ■' - i K -- *, 

a 


A tlrwij^naiil la rli'im'nU omiii ; t'(, parHiiita, la r<irmiilr (vj'js) 

«lmi m‘ra 

fiu dumping 

CM) S Si pK 

ii/s§ €\ ■«- s., H., i.« .xir. 3 1 



m AIlilMOlRE SUR LE RAPPORT I) IFP1<:UENT1 12P 
la valeiir de p ctaiit cclle que detormino rcqiuUion 

( 2 ’^) P = ~(Pl + P 2 + -«.-|-p«)- 

Or, (Ml vortu de I’l^quatioii (' 25 ), la valeiir do p sera la soninK*. des raj) 
ports diHercnlieis 


Pn pii 


' t P«i 


divisee parlour nombrc, ou cc qu on iioinmn la nioyeriiio ai'ilJuiK'diq ik 
eiUre ces rapports. Ellc sera done inferiouni ;m plus f5'niii(l do (mms j'lip- 
ports, et SI X, d( 3 croU ind( 3 iinimont pour des valours uroissaiitcs tli? n, 
on pourra en dire aiitant du produit px. Done alors, pour do jrrando.s 
valeurs dcVi, la form ule (2/1) sc I'oduira sousihleiuent ii la ronmili^ (iv'J). 
On peut done enoncer encore la proposition suivaiUe : 

TriEoiu^jm XXII. ~ Les ni^mes chases kanl posms <fuc dans h tUo^ 
XXI, oUenir^ ewee un degrd d'a,,proximaUon cm, si grand 
ejue on voudva, on pourra sc oonlentor do parlagor la grandemr K on 
olomentssuffmmmmpeUts, guisoieni tons clgaua> enlru eu.v, ci /Vur™- 
lion deqmlgues-um dont la so mine, x ddcroisse indd/lninmu, Icmdis c/m 

le nonsbre Meet n cles dUments 6 gaux chomil dr. plus on plus ccmsiMrcMo, 
puis de calculer n vedeurs 

Pt> P2> p„ 

etm ^ auev n itdinr.nis 

o nespondanles a ces mimes tiiments, les diffdrenoes dlant assuJeUios U 
<eoroure indefiidmem ano i, enfin de muliipUer la grandeur Knar la 
moymne anthmilique entre les quantUes 


Pit P 2 , 


P«* 


Pour montrer une application dcs theormup*i Wi vvir • iv 

XXI ou AXJf, cons,cl 6 .: 

t{esign 6 c par II, ot sup 

IHIIliililllllllM tornies,. la- 



1)K lll'.nx illlANUI'liHS (.Mil \ \niKNT SIMIK.TANIuMKN'I’. av:) 
jlrnih- tiiJili'l'ii'lli* |i(Hii' h‘ jinuit V tloiii rnlisfissc psl /?, (i| supposiuis 
cjiif hi ih'ii'^ih' p, I'oni'linn i‘t*n(inni‘ ilr rnUc nhsirissi!, Viicid (iii 

i‘ll(' put' iiisnisiMjs. I.cs ((iiaitlih's (h‘si^iH*TS 


c!anH li'rt I'ltminlrs { ) I'l ( ••'i j, 

nil li trrs jii’ii pi«'‘S, Inn valiMit'^ « 


ilnvnml rrpn''s(n}(t*i‘ rif^nun'iisciiii'nl, 
In la ilt'iisiln nnrrospnmliiillns ii (livin’s 



ri'spnci ivi'iih'iil ''lihins MU' ilii's rlrninnlrt rgaii\ on iin‘‘p[;Mix, niilis (nn- 
jtiiirs Irns pnlih, tin la Inn^uniir M. f!nla ptjsn, In llinnrnnin XXI nnlnii- 
iinra nviilnnunnnl la jimptiMiiitin Miiyaiiln : 

II t'htitl It! Itu tint rut il unr tlnuh trutirrir/it* sttr ltuftit*//r xtf frtutvt* 
t‘n/fnn////rn ttitr rnUitur tthtsxr M, vi /r/ p //r twUv dnult* n.\7 vontitw 

H tlrbrnuut^r rn i /ttu/tn ptu/tf 1* tir hi hir^m ur !I, r/ jv//7’fU/iv7'/« jumthm 
(hi ptHuf 1* fittr iuM n\tftir\, uitu K, putir ultbutiv ht vulvur dv lu 

inuxHt^ tU'fU' tut dr^rr d tippnttimututiuiussip^nttidtpit'runiHMtdntn^f* 
/mitmt sr f tiftir fihu dr ptir/ti^rr hi huiptirtir II rn rhhtu'ttfs’ sttj/htfmmrn/ 
ptiifs 

h^, ,,,, 

puix dr irrutinr it ht J\mmih 

A! !■ ji , r finhn, 

thins hirpudh rluuiup idM tmnt U nitm fuuir rurffirirnl tm la density, vov- 
t’esimndanfr it ran (ptrhtmt/ar dm pmnfs dr rtff elinmitf im iitw (fiiandle 
trrs pm diffrrmir dr rr//r dr/uiliy hi diffirmmntani assujelluiii dcbroltre 
indi/tntmmt «m* rtUmrnt hihmina*. Ajnuhms (pit dans h ntdrid tin ht 
tmmt 4AI mt ptmrrtt fmtr tdmmrlwn de tpirhpmsmns dm Her 

A}, « 1 , . , fig^J 

jmimi tfm bt mmam %, dm ildnmttu omis demnsse indijim 



242 MtiMOiliE SOtl LI! RAPPORT DIFFlilRENTlJJL 
la valour do p citant cello quo cletormiiie I’cquatioii 


(25) 


p — -(Pi-l-pa-h. . . + p„). 


Or on vcrtu do rcquation (.5), la valeur do p aora la sommo dos rap- 

ports difrorclUiels ^ 

Pl> P 2 . 

diMbce par Jcur nombrc, ou ce qu on nommela moyenne arithmriiqnr 
Cairo cos rapports. Elio sora done inforiouro a« plus grand do cos rL 
poik, ctsiHdocroUindefinimontpourdos valours crois.sanlo.s do 1 
on pourra on d.ro autant du produitpx. Done alcrs. pour do graudos 

. ms to /I, a °™ule(2ti) seriSduirasonsiblomontiilaforimili!(-'J) 

On pout done dnonocr encore la proposition suivanto : 

/■d™ \\r"' ~ dans !e iheo- 

Z l ' 7’' approximation anssi^rand 

p c on voudra, ou pourra sc oonlcnlcr dc panager la grandeur K ™ 
elements sujjbamment petits, gui soient ms tigaux cure eux, it texrrp. 
e qaalgues-uns dont la somme x dccroisse indefiaimcnl, landh L. 

miZlZaZl " demntdeplus cn plus comidirubk, 

puts da catcider ti vaiaurs 


P2j 




cu lapport c ifferenUel p, quicorrcspondcntrespeclivemcnt auw n ildmenis 
egaux, on tpu dn moins diffdrent irds pen dc n valeurs respective, mm 
mrespondantes a ces mimes dUments, ks dtffdt^ences dtant assujellks i, 

ddoroUre ind^niment aveo I, et enfln de multiplier la grandeur Kpar h 
Z^W^^^Q (ii'Uhmdtique entreies quantiles 

Pi’ Pa* --M 

Pour montrer une application dcs lh6or6ines XXl ou XXII, oonsidi!. 
rons unc droito matdriolle dont la longueur soil dosigndo par II, ol S«r: 

messe M. Soit d’aillebr^ 
oP' J’l'i'tros tormos, la densit^^l 



jH'iiMCiix (i II \ N i> i:ii HS nni vaiui^nt siMiii.TANi’iiMi'iNT. avu 

ilniilo inuh'rii'lli* |h»hi' \r P ilmil I'iilKcissr I'sl /<, «-l siip|t(is(tns 
(jui* l;Mli‘iisili' n. r(;»Mi riHM'tiiin cM>nlinu»' dc ri-llc jihsrissj*, viirif! (*ii 
('niisi'M|iM-in'i‘ ;iv»‘r idlr pui' i nsciisilili's. I.i's (|ii}iMli(«'s <lrsi}<ii(‘(‘s 
piir 

;'i‘ f's I'lc 

ilniis li‘M lornui hvi ( ''‘H’I < * i ), drvriMj! rrprr‘H<Mi(i'i‘ 

III) ii Irrs pm pirn, valmr*^. dr’ l;t drirsih' I’trnespniithiiilcs ;i diyors 
ptiinlH 

t’r. 1 % P.. 

n‘spi'i'li\ tMurMtl siir' rIt'N tdi’iiKMils I'^iiuv mi iiir^jiuxj niiilH lmi“ 
jmii'K lrr'‘< pi'lil's ill’ |;t (mipAii’iir II, (,id;i pnsi*, li* llitMirr’Min' X\! r'ldrai’' 
umi I'vidiMMiih'itt i;t pi«t I h 1 s ilimi ^niviuih’ : 

][ rftiffi til d'unr (//■♦iiVr nuthh'irlh sur ItUHU'Ur sv iroiiVt' 

tiHf' rt'Uuuir nuiwr M, ir/ /</ //r/rv/Zd r/r vrUv VKi coUftuVi 

vl tirtrr//itor> rn r/ttUfiir ftninf P t/r h (ntti^itt ur II, vnvic UKurJa jumtion 
ilu /mutf V fittr t/Ar/ v, patir tiltlr^tur /a ra/viir t/r In 

/////.vitr M itvrr tttt t/r^rr i/^tpunit imnlitin anssi i*VHm/ tjur I'on vuudruy on 
pmif rn xr rooh nfrr f/r r Itt lonfiurtir II fv< r/rvtrnfs xuj/ixttmmrtit 

prfilx 

V . A„. 

fiiux t/r rrroitrir d /a Jonttu/r 

dam ituftirilr rhm^ur tdtimiH h tiunt potii' rtw£mrni tm /a dr/isi/ti 
irsptmdanfr tt / un tiHr/i omptr dm pmttix dr ret dltUHruiy on mw (piantile 
ttes pmt dtffrrmttr dr rrnr drnsiii^ (a di(frrrncr iian( (mujeUw a ddrroUve 
utdi/loimrnt tu'rt /‘r/rmtul /tn tm^tnt, Ajotuons (ptr dans h cnlcu/ dr la 
fifassr HI an ponrni fnitr alisfrar/ian dr fpir/tptm ^nns dm elmnrnts 

Aj t A^SI a n , 1 A((}» 

pinimi lit smmm % dm iMtmnn mds dmynsse indejlnimenl cmc ~ . 



m Mlh^IOlRE SUU LE RAPPORT DlEEliIKKNTlEL 

Si les elements do la longueur fJ, on dti mo ins oeux (1(5 (!{ 5 s 
que Pon n’omet pas, devicnneni egaux eiUro (iux, on pourra ocpim- 
cider 

Pi I Pi-> • ■ • ) P« 

avec les valours de la den site cor re spoil dun (,es uiix points 




l\n 


qui repi-esentent les origines on les extKnnitds (l(!s (''l{’imonts ('^gJitix, 
e’est-a-dire a des points (5quidislanta, urnis tr('5s rapprochos los iins dos 
autres, et sitiies sur la longueur H, JVail lours si, ontro (os (^xli^niiiAs 
de la longueur n, on place des points ('iquidistaiits, e(*t ((5 ligjio pourra 
etre par ce moyen divisee on elements qui soiont tons (ignux ontro onx, 
outous6gauxal’exceptiondcs deux extremes, ot (jui pourronl (;(ro 
supposes inferieurs aux autres; et comme, dams (;ott(‘. dorni(Vro suppo- 
sition, les eli^ments exfremes pourront otre (ividemment onu's, lour 
sommeetant tres petite aussi bien quo eluieun d’eax, il ost edair quo 
e tWoreme XXII entrain era la proposition suivanto ; 

II itant la tongimr d’une droile maldvidk mr Iw/nclh w iroim 

concentree une cemine masse M, « la densM p de oeUe droUe esl connm 

dlldniT^ ® P de la longueur II, el varie avec la posUion 

d'nn ■ * "‘^^'“'■I’les, pour ohlenir la memo M avoa tin elegre! 

JZrr7““ P«>'^^S^r la 

“ ou auao eevtrdmith des iliments dgaiuv. 



|)K \)\'.V\ i; n AM) KUllS i)\ \ 


VAIU !•; NT SL\Ilii;i',\Ni:;M|r,NT. 


tiAli 


II, Sni' lr\ 




UiMl\ (ji'iiiiili'iir-, ,|iii v;irii'nl |ini|iiirliciiini'll('in(Mil I'niic 

ii riiiiliT, r'r,| icliir ihins nil riip|MM'l nnisMiil, snni dilra /my/mywi- 
nt'drs. 


lit. KvvUi .l.vs II w III ,Iu piviiiirr imni^niplH*, unii s.Milr- 
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liiiimuMi! V. ~ /v,,.,, nij-mu pmmm eumi munds d'un mnin fixe a 
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a mvmruitr da diremimis. in dutiuwf dm dtux paitns mubiles vmiera 
mm m miim mppan, mt mmm pamtUii d elle-mim. 

mdfiiaiiant m quiboiKjue xk points ou do 
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Hydros ilonne dans un plan on dans I'ospiKni : nt d'lm ('.(uKi'n liv.', iirl. 
Irairerncnlclioisi, nicnons des rayons vectnni's ii Ions Ins poiiil.-i .In si. 
tinne. Si CCS rayons vecteui's varicnt siiniilla.i.'iiinnl ./•■ins iiii rn|if.»i 
Jonne, on oljliendi'a nn nouveau systenn! do poinfs ,,„i ,n..n'..sp.,..,lr,.r, 
respeclivemcntaux points dii premie, •; el lo.s dniix svsiiniins s.-m,,. 

pi'ecsemenlccqu'on appelle deux syslmnns WVn/,4.,v,' le 

nlant ce (pi’on nomme cemrc dc .nmi/iuid,: D'uillenrs, on v.-rln ,l„ 

,eoreme y,n„„senlo,nonllad..oilo,pdjo^ denx p„i„,s .In 

Po'ndanL7r'“'‘''’“''“'*‘’.“'''“ 'l"i iomd.'n Ins p„i,„H o..rr,.,. 

1,. enl 'l "" 

«U', ks angles homollgues sont d“ •mnhkihks ttMrr 

'^'■o“^>’>omologaespropoHionnelkl 

anr uno rad.ne'droite "Is ,'',7 V*' 

(l.ans le second sysliinie snj! i,„„ sni'onl siliife 

milre. ‘Iwnlo liniiiologni, I'l I,, prc- 

PO'Dls du premier systo, no, "o 

oorrespondants d„ seem," I 1" "m"’ 

w espdiishomologuesproportionnot,”’ 



DE DEUX GliANDEURS QUI VARIANT SUf UUTANlUlRNT. 2A0 
liomologiie, c’cst-a-dire situeos dans iin secoiul pJati. Done si un plan 

renferme divers poiiils nil divorses ngures qiii iippnrtieiineiU au pre- 
mier sysfeme, un autre plan renferinora Ics points correspondanls ou 
les figures correspondiinles du soooiul systemo, ot si tine courbe donnee 
est plane, la courbe seinbliiblo sera encore une courbe piano. 

CorollaifoIV. - Utant donnee une pyramido triangulaire forinde avee 
quatre points du premier systbmc, la pyramido semblabic forintSe avec 
les quatre points correspondants du second syslimic, aura pour faces 
t es triangles semldaliles a ceuxqui limitunt la premiere pyramido et 
disposes dims lo inonie ordre. 

CoroUaire V. - Si deux droites siiut dgale.s dans ie premier systbino 
les droUe,s homnloguos seront dgalca dans le .sucontl .,y.stbmu. Par .suite’ 
point e.st lo iniliou d une droitc ou lo oeuli'o d'une liguro ou d’une 
courbe plane dans lo premier systbmo, le point liomologtio dans le 
second systemo sera le milieu ,:l'u„o droile lioniologno, ou le cenlro 
«l une figure semblable. Par suilc encore, si une courbo plane on une 
'in ace combe offio un centre, ot si Ics diameircs menes par co cenlro 
sontoganx, la courbo somblablo ou la .surface semblable joiiira ties 
meines propriotes. Un d’aiilres tonnes, une courbo semblable ii mie 
circonfereuce do cercle est uno autre cireonfdrenco ,le cercle, ct une 

surface, courbo semblable i, la surface d’uuo splibro ostune autre sur- 
lace do sphere. 

Le rapport suivant loquol varionl los tliverses longuours reotilignos, 
oi'squ on passe d’un systbmo do points ou do figures ii un systbmosem- 

blable, determine cequ’o,inommel’*/m//e clu second syslmno oom- 
parS nu premier. Ce rapport pourra (I'nilleurs 6tro infdrieur ou sup6- 
■•leur t, 1 unite, smvant quo les dimensions du nouveau syslbmo seront 
...feneuresou supbriouros i, colics du promior. Aiusi, par oxomple, co 
rapport serai t^, s, lo nouveau systemo etait oonslruit sur uno echclie 
n cocimbtre pout un mbtre ot, au oontraire, le m6mc rapport 
sorait ID, SI le nouveau systiune ^tait oonstruit sur uno 6chollo cl’un 

uecaTnetre pour un m^Lre. 

(Mu<^res de C, ^ S. II, i. xil. r, — 

' ■ ■ ■ d2 
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f/r\. 

II Ml riM-Miv la.M.- ,1,. H-:, ,|,M,y ,.i,n,llMi.,Kn,n,i„M, „„ Houx 
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Loi’sque, dans I’ 6 qua(ion (i), la variable x se rechiit a uae longueur 
niestiree sur line certaine droite, cl U grandeur K a la projection ortho- 
gonalode ceUe longueur sur un axe qui forme avec fa droite iin angle 
aigii T, la quantile m' ropresente la projection do riinilo de longueur 
sur Ig meme axe, of octte projection est preciscineiU cc qu’on nomine 
Ic cosmus de I’angle Si Ton trace, dans un plan qui renferiiio la droite, 
non seulcment Taxc doiit il s’agit, mais encore un second axe perpon- 
diculaire au premier, la projection ortliogonalc do runite do longu( 5 nr 
sur le second axe sera cc qu’on noinme Ic sinus do I’angle 'r. Le rap- 
port du sinus an cosinus, ct lo rapport inverse du cnsiiuis au sinus, 
sont Ja tangenle et la colangenle de I’angli) -t. L’inverse du sinus etl’in- 
verse du cosiiuis sont la secante ct la cosecanlc du infune angle, Lc 
sinus, lecosiinis, la tangonte, la cotangente, la secante ot la cosecante 
de 1 angle 'T sont les diverscs lignes trigonom 6 triquos de Tangle t et 
s expriment, coinme Ton salt, a I’aide des nolations 


siiiT, COST, tangr, cotr, soct, cos 6 cr. 
Ges lignes, qui verifiont les formtiles 


(6) langr: 


smr 

cost’ 


CO It ” 


COST 

SiHT’ 


SliCTiz: 


I 


COST 


COs6ct =r 1 

SUIT 


pen vent devenir negatives, quand Tangle t cesse d’etre aigu (voir 
I A nalyse, algehrt < 7 , p . 4 2 5 , e 1 1 e s llesurncs a nalylujues , 4 1 i r a i s 0 n ) ( * ) , 
En vertu de 1 equation (i), jointe au thtoreine I! du paragraplio I, 
la quantile clesign 6 e par DC dans I’^quation (i) est tout ti la fois le rap- 
port constant ct le rapport diflercnliel do K a oc. Do cettc romarque, 
jointe aux definitions qui precedent, on d^duit iinm 6 (liatemcnt la pro- 
position sulvaiUc : 


iinioafeMK XVI. ~ Le rapport conslani el le rapport cliffh'entiel de la 
projection ortho gonale dhine longueur rectiligne sur un acce, a cetle 
longueur m^me^ sont tous deux represent^s par le cosinus de V angle aigu 
jue forme avec cet acoe la droite sur laquelle la longueur esl mesiirde* 

(») OEuvrexde CW(/, sfirio, 1. X, p. 99 , ol I, III, p. 353i 
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TiM:um Ml, , llnr, iin„„h;,r. /uv/inr, mow//,, /vy,/vWv,/,r.v /„„■ 
/row'ow „,„o/„r. ,,n,w,. /'„„, owmnr /„„■ /m, Or 

rOo,n/r oo’ow ,;,,rn, rn/ois,,o si,,, u/Oowown! 
o /,000-. ,u, w, /■„,„■ ,7 /■„„or rOoH ,/V.,y„.v,., ,/i(lh,.„ 0 ‘s, „n ,■/,„/„■/ 
,o,/,/ro„;„ /‘loow ,/„ y,., Vr. m j„r„o„l/„„„;rO,’ 
,oot,< /o KUO, -/no- ,„„rs/„„„/„„ 0 ' ,, „,•»/»/, 7/,7 ,/,■ 

I'"’*''- "" 'l"'li'irii imim'iliiiiMim.iil iln l|i,Mi|.,'Mn(' VIII h. siiiviiiil : 
■rnniMii.M.: \ N I , . .. /i„,n lo, mrtv ,/„„i /,. rsi i. „„ „„ 

.77, 7, r «77, ,T/,„h,;,0- ,„fy„r /■„,,, soo/o-iswoOr 

sir,,,, ,„r,„//„„o- „„„r ,r„„f./,. „/„,,,„/ ,.,„;rsj„„„/ ,) /■,„■, ,l„„i /„ 
jiffimr r.t( h* rnytifi 

l.« iiriiiliiii ,l„ |,|uMiMii-» viiriiililM,r,_v, » ri'iluisiiiil ii rimili! 

(ill imSiiio li>in|is i|iic (M'S viiriwiilds, (iii ilililuil I'liwirn ilcs Ihiiiiri'imis 

Xni oi XX (u prupDiiiiiMui Huiv^iUn : 

I V X X f 1. « . Vui* (t lilmieurs mures smi 

reimmith par kurpmrlmK si panni tm grandimin do la pvemuhv espcce 
mi prmdpmtr umt4 la gmtidmir rptam ahtimi tpmud an Mat (damme 
uiUf^ts /ii lainiii tie san mpie^. 
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(■oruUmn, H. v„|ni||,. ,|•||„ ,., | | 
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B™"<I d„ ilia,,* 
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pi’oposilian auivnnte i ^ 
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I 'I" 'H.nKl,. |„„„, ,|„ 

IniuiKl,. ,l„m,r .iTj, I;, snnniH. nn |„ .lillV.iTiin. ,l,.s pnMliiiis 

I,.s l„.,« ,1, J„.i„nKl,.s 

m limK I„S rHI,. s„i„n„. „„ .lillV,., s,.,,, li, .noilin 

I"''"'"" I" l"M' In ,|inV.,.,.nnMl,.» husos il 

NiiKlI. Oil linil.lnnr In |ini|m.ilinn .iMvnnln ; 

-i'A ,n,rlr.,n,i 

hmv. / r/;/r Ju n uw,;h r/ fuuu^ ntmur 
/</ ntitt/t'ftr rnrrr.\ptitt(ftm(r, 

r,m,llH„Y. 1!„ |,|,||| , I, 

"" ('""oiil I,, I,. ..nlnul,.,. I'ain. ,I'„m 

> iiMt Ain^i, jiur r\t‘in|iks wu (riipi'zo pniivanl fMro 

'll o>ni|ii.h.’ .•11 IriiiiiHl,., ,,i,i „|1V,.„| |„ I, I,,,,,,., , 

'■lain \m ,«,r„lh'.|..s ,1,, ,rn, I, i.n piMU .•.niinmii' I,, 

siiivanl : 

1 MPjairiMf: X X M , ... i/tmv tl'mi n jmiv mmwa k pmtluu dv In 

nnultntr pitr Itt d^ist viUh immiykt. 

Cnriiilmrr I. Si .Imu inirri's umislniitii iiviii: ilos nilWs diminwilii uiK 
t) imimn Miiin. m dus dingniialtm (lirigiics suiviiiil loa miiinos tll•nitos, 
a I illliroiico dn (•(■g doiix (■iirnia wirn In anirinii' do i|im(i-c Iriipi'izea (igiiiix 
dniU ijiuumii iuirn pmir odldg parallWos log dciis crtliss daniids, nt pour 
liauluurkurdHinl-dilWMsiict!. L'niro do cliatpiD Iriipdzo aern done lo 
produit do III demi-gomnw doniidB par limr doini-tliirflronco, oi lo qun- 
druide dow* produii. on \\im Ai nmngk comirmi am k mmme, u 
a AMlmnee dm edits donuts, rtprtsmura. k difference iMrc. les aircs des 
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f/llif </(' / u(i tlf<\ ^-,., i j ^ , 

(.OnsjtlrTMIlH iMiHiaMthPSJ i ;,,r , 

I»ar}illt'l(igriiiniti»'’uliiKursi( 3 i^ |. 

llll'll|•^■Mlll,\.VIII.MM^^\...„ Uili i, ,.,. i,^,,, :.. , ,, , 

l"i'ii|i|mri il,., ludii.-iir,, li';.„|i,.,„, „ ’ l■.•'-«(Ml 

"" l'i"'«ll"l"Kraiinnr-, ,. ...l.j , 14 ., , . ’ ' "-I'lfll.*,, 

''"|’l""■l «i,., ,., r..« j : ,, ' ■ “ ‘' ’ *•«'’•■ I'- 
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1)E DEUX r.HANDEUUS QUl VARIENT SIMULTANEMENT. 261 
une pqiialion lineaire, ceUe Gquatioii cantinuora de subsislor, qnnnd 
on multipliera chaciin dcs terines cjiii la eoinposciit par Ig rapport doiit 
il s’agit, oil ce qiii rcvient au memo, (juand on passera do premier sys- 
tome au second. 


On pout done cnoiicer la proposition suivaiitc : 

liiKOiiKME XXfX. — ToiUe equation Unmire qui snbsisle mire diverse.' 
grandeurs s suhsisle aussi enlre des grandeurs jiroporlionncllcs. 


CoroUairc /. — Aiiisi, jiar exninplc, etaiUdonno, avoc iiii piannicr sys- 
teme do grandeurs, un second systbmc do grandeurs proporlionnclles, 
si deux grandeurs dti premier systeme sontentre dies dans un certain 
rapport, on si rune de ccs grandeurs est la somme ou ladin'cronco do 
deux ou de plusieurs autres, on pourra en dire uulant des grandeurs 
cori’espondantes du second systeme. 


Corollaire ll . -- L’liypotbnuse d’un triangle rectangle 6 taut prise pour 
base de ce triangle, la perpetulieiilairo abaissiliG sur cetto base dusom- 
met oppose dlvise lo triangle rectangle on deuxautres soinblables a lui, 
qui out pour hypotenuses respectives les deuxebtes du premier. Done, 
cn vertu du thborome XXVIIT, los airos des trois triangles seroiit res- 
pective m out proportionnellos aux carres con straits sur 1 ‘hypotenuse et 
sill les cotbs du triangle doniui, iVTais I’airede eelLii-ci sera la somme dos 
aiies dcs deux autres.Donc, en vertu du corollaire U, le cavrd consirult 
sur I hypotenuse d' un triangle rectangle sera la somme des carres cons- 
traits sur les deux cdtes. 


Corollaire III , — Con sid (irons dans un plan rlonne up 
axe fixe et unc courbe trac6e do mani6re quo les distances d'lin point 
quel con que de la courbe an centre fixe, eta l*axe fixe, soient enlre dies 
dans un rapport constant. En vertu dps tliboriimes VI et XXJX, unc 
seconde courbe semblable a la premiere jouira de la mbme pi'opribte 
rolativemeut h un centre fixe eta un axe fixe traces dans le plan de cette 
s ec 0 nde CO u rb e . J) ‘a i 1 1 e urs , i 1 e s t a i .se de s ’a ss lire r quo , dans 1* el I i p s e , 
la parabole et I’hyperboie, l‘excentri()it6 roprbsente cohstammoiit le 
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NVTdlil-: DKS l‘l{()BLi>Mi<:s 


Ml I 


I'l': <:ai.i;iii. im'kchai,, 


l''nlr,ul,irn Mir in.in ,!«»/, •«• i'lu ,li|, 

niiiihirii il rhiil iiii|.Mi'liiiil (Ir mix lMl'•lllllllrH imur |.| 

nKm'lir,,,,',,,, rvim. r„ i, „r jmmii.s mmurirmii 

rm^niH hnV-. ilr li, Kmrnililr ,|r J'm ,|||,, |,,, 

Ilr rrllr rsiiiVr triHlmr„i u HI Inniiiilrs iilKrlM'ii|nrH 

iH'Irlinir, lm„l„ .Imis In rrnlilr, ,|r rns r„r. 

iiiillrssMl.»irlrnl iinii|iirnirnl -r.iis (•ri'lainrs rniMliliimH, r( iimir c„|.. 

'li'«.|iiniililrs,|nVII,.Hrri,lrnnrnl. J'ni »|,,,ri'v.) ,|im |„ 

l•^•||r^r||rlll•.■rs<•l.^.li|il,||sr| ilr .•rs I’liriirmisr 

||.'•.,•ramlr ilr lixml’iiiir iminii.n. pi-rrisr Ir srn»,lrsiin|i,lions.livrrH(>«, 
HI irti|i|i.irirr ilrs rrmrirlions iiliIrM ii lira iisarrliiiiis Imp lUriiiliira, 
l'■lM•lmll iiii prrilii ilr r.Viinh*,. .■ iiii'iiiiisi. pm- rxoinplr, nvmil irrirBrlui!i' 
111 auiiiniiiliiiii il iiiiruiir sisrir, j’iiviiis ilrt rxiiniiiirr iluiiu (|uols nils rra 
pinivriil Mri' ai.cmiiiir,*, mi, rn il’iiiilrra Irriiirs, iiiiolira soni Ira 
coiuJilimis ilr Iriir rmivrrgriirr. rl i|rir wt rxiimrn rn'iiviiil romliiil ii 
Pl.nlilir(l8»rrglrs (|(>iirralr»di! rmivri-griirr i|ui piiniiasrnl ilignra ilo 

jo vkm tk rappj^br ne s(iuIenioiUai)pli- 

cables AT, f\||r^|jpo ot k l‘Ana])i© alg^bricjiuu Kilos s'lippliquant encoro, 
fetii plui* fprlo rtiiaii, au Cabul irtniMliiipiaK Guidd par cello con vio- 


‘iliv 


NOT!-: sun l.A NA’I'llUK HKS IMIoni.KMKS 


lion, J’iii (iluiniho, daiiM l'o\|i((siii(>n dii ('(tlt'id tlijfrrviuit l, U lu 

donl jV in'olids I'ail iiiio (oi dans rAiialvsi' a^trltriipio, avcc, la 
siiiipliaiU’ujiii irsullo do la lotosidr'i'alinti dirorio d<'N (inaiililrs iiilini. 
itunil pohlas. I’our raison, j’ai oni dovtdr rojrlri* los dovclijjijn'- 
iiioiils das ronolions on sorioH inlinios, lonlrs h-s Inis qiin los soi’ins 
ol)l(!iiii(‘s lie soMi pas l■o|lVl‘r{{^n(i's ; ol jo me* siiis vn lorn* dr la'iivovor 
ii la (in dii (.alciil dilloronliol la rnnnnlo do Tavlor, <jno rillnslre'uule'ni' 
do la M(\c(fni</ur anftlydtjuv avail priso poiio liaso do ^a llio.n’i.* dos (ono- 
lions dorivo(!s. La hitnivoillanoo avoo. Ia<|iiollo \vs goniijoln's mil ao* 
oiunlli nion Onvrago nt'a dtiiino lion do oitnro ijiio jo m* rn’olais pas 
li'ompoon poiisanlipio los prinoiposdn Calonl rlilloronliol rl nos appli^ 
oalions los pins iinpurlanlos pimvaionl o(ro raoiiomoni o| ri^mironso- 
MionI oxposos sans rinlt'rvonlimi dos sorios. 


Si du Calonl dinoi'oiiliol mi passo an Cali-ui inlt^ral, mi tdiliondra do 
nonviMiux o( iifnithronv oxomplos tios avanla^os ijno |\m Irmivo a liim 
dAlinir los (|noslimis. ii no rion laissor do vaKuo nt d'arldlniiro .Ians los 
nolalioiis ol dans los lonnnloH. Cos prooanlimis doviminoni alnos d'nn- 
lanl plus nooossuinis .|no oha.ino pmldonio do Calonl inloKml sonililo. 
an prtnnio)’ alunal, olro, paosa iiatnro iiionio, nn pnddonn* indolornilno. 
I^n ollbl J'iMlogridodNinooxprossinn dijlrrmUiollr m, d’nno i^qnalim! 
dillonnilJnlliMlit proiniof’ nrdro ronf'oomo, omunio I'mi dil, uno onus- 
taiiUi arbili-aii-o. Paooilloinonl, plusioni-s omislnnlos nrldlmiros onlroni 
ilima los tnloKi’idos do plnsionrs I’ujualimis dinoroniiollos dn promior 
on irnrio m[nulion dinVnainitollo d'ordro mipoidoiir. Ivniin \m 
nU6gi‘alos d'nno on do plimiours (^qinilimiH mix dooivoos parliollos nm- 
ormonUinoon pluamurs IbnctionH arhiirairos. Mm, i|nnnd mi oxii- 
mino alLcnlivomonl lo rblo quo jononl nos divorstm inibgralo. dans nno 
quosUoir do C^oin^trio on do Moeaniqno. mi rocmniaii liioriim quo los 
constoaiosot lonctionsdanL il s'agit dovitsimonl, tkm oliaqiio quos- 
lion, complMomoiU daot-rnindos, Tnulorois, ctmimn olloi ro.loril arln- 
irairos ciimnd on onviaage lo probl^mo do I’inagmUon d’uno nnmi^ro 
g6n6rnloal souB«n poinulonio pummoni analyliqno, an avail eou- 
tumoi ckns loa irailda do Caloul iiu%ral, da ronvoior la dtemirialmn 



nlll'i 1‘lllCSICN'rK \.K llAl.cni, IN'I’KIiHAL. 

(In n.ns nnnsliiiilns nil (l(^ (unc, linns iijin's l;i nn-Jinmlu' diis inUiKi'iilns 
j-i'innnih^s ^l^^s nxpn'ssiniis (linnrniKiidh's nii dns (‘•()ii{ilinns prnposi'ns. 
Dan.s HM^s Innniis dnniinn.s ii ri':f.(d(i l’(dyl(!(diMi(pi(‘, nniniiK! dans la phi- 
paridnsOnvraKCH niiAInnndn^s (|nn j’ai piil)li(!s sur In Calnui inlnj^ral, 
j ai n.rit dnvnir I'nnvnrsnr 0 (‘l ordia^ (M planar {*n prinuicu’ linii la tandini'clu!, 
non pas dns in(nji;ral('s ;^niHn’al<^s, luais dns iii(n^n'al(‘s parliiiulicn'ns ; (mi 
sortie d***’ dnl(*rniiiia(inii dns n((Ms(;ui(ns nu ihis rniinliniis ai'l)i(,i'iur(5S 
nn 111! pins si'pai'nn dn la r(Mdint’t‘lin dns iiilnjjjralns. ;Vlnrs ninujun. pi'n- 
Idniiin n.sl dnvnmi numpli‘‘(ntiinnl. d(’'(nrmiiin, nl n.’i^sl snrlnnl. ndlln nJr> 
n.niislaiUM^ ({iii hi a piM'inis, iinn snulntni'iil d(^ sinijdilinr Ins sniuliniis d (5 
pridilniiM's dnja Iraili's par d aiilrns aiiliMirs, mais tnnMU’n ih^ ri'isnndrn 
d(’s <|iinslinHS ([HI a^'ainHl ri'sisin jiis(jm*“lit aiiv idl’niis dns {^nninnlrc's. 
lai Hiaridii' nil, si 1 nii vtMil, la iiinihndn ipn* jn viinis dn rappjdnr nn [hmi 
dn niHls, iiin parail ('vidiMnniniif prnprn a (‘•nlairnir Ins pniiils Ins plus 
dillh'ilns dn 1 Aiialysn iiiniiilnsiinaln ; id, nniintn^ I'illuslri^ {^nniinHrn dn 
Knnii^shni’g, avnn linjiinl j'nti nausais, il y a [inii d(* (ninps, parlaj^n iiinii 
avis a nnl ngard, j'ai pcnisi'! tju’il pmin'ail nirn iililn (riiidi(|uoi' iid 
divnrsns applitailiniis dn nnlln iiinlhndn. Ji; vais dniin inilriH' a ni^ sujnl 
dans ([unlijuiw didails. 

Dumh Ins Irailns di* (iainiil inln^ral nii adinntliiil, sans la ddinniihan’, 
I'nxisinnnn dns inh'gralns ^dinnadns d(€ t'xprnssiniis nt dns (Mpialinns 
dillin’nnlinllns : il iinporiail dn (‘ninldin’ nnIJn lannnn. Pnur y jjarvnnir, 
j ai suivi la niarnlii^ ([un j'indiijiiais tniif ii I'hniipi!; n(, avanl. dn pronvin' 
(|u’u louln nxprnsainn diirnrnnlinlln rjui d('*pnnd d’nnn sniili^ variahli*, 
non’i3Hpoiul nun ln(.('?Kndi3 nu iVinnlinn primilivi'., j’ai nniinnniini^ (lar 
ntuhlir, dans lo (lt*s tx^'otis u i' Hvolv Volyipohnuuij 


siiii i.A iNATi'itK Mi'.s I'Uiiiii,i:mi;s 
i"""l’nMriiil,'Ki'iil,.s niilivi.||i!s. I'l jim'mim' ,lrs I'nnniilcs ,, 

iiil.''}{ivill'S .Irlinir;,. J',, 

IIII'IIKI Mini SI'llll'MIl'Ml 11 |•|M•llMIKlillT l| U 'll \ ,|,.s j „ |,.f. 

"I'li'li'i'iiunr'iw, niiiis l■lll•lll•^ ii sifsniili.r l■|.|•l:lilll■s mlnirs , 1 ,. ,.|‘s in 
Ki’illi's, siiviiir, Ins /v/Awy ■//«/,■* i|iii nii'nli'iil iimm iilli'Mliiin h;ii 

'''Plllllll'l' ll' pIlnilllMl'' IM'l'Sl'Mll'Ml ill's i|||,...p| 

iliiMl 1,1 viili'ur il,'.|„.M,l ill' l',„'ilr,. iliiiis |,.,,Mi.| „„ I 

iiili'Ki'iiliiin.s i'mIIii ii ili'li'niiini'i', linns Mil Mi'niiiln. spn'inl, h, ||;|||| 
IP li's |irii|ii'ii'||.s ill's liilr-ialn ,/r//iiirs ,/,.y 

Il'nilli'iu's, I'l I i, I,,, 

i' " ''"'■il" Inn. IVMsii'n,.,. ,|,.s ini..,,,, I, 

|"'I|||I|||||», |■'llsl■iwlil',. ill's inli'Ki', 'ill's ,,„i n.,ir,.rni..ni 

l"'>.iliinssi,i.nsnhsli(n„nl „nx ii,ii.;;,';,|,.s inil.'linii's ,|,.s ii„|..,nl.. 

';™’' I lL,s| 

//rv«m« ill's l,|.|.'i,n.s ili'ji, I'iini's, |.,.|'si.nli.,', s„„s n„i. |i„'„„. „ 

vilrt’Iir''' """ -'"I"'" 

'‘f il" III ,,,||. j’ni 

f'; " l-"•"■■'ll•^•l.|■.ll'.i..U.pnll,. 

II II inli.s ,,nx I'll,,, 1 , inns ilillV'i'i'iiiiw^ 

"i''ii iMli'|<n!r nil li'i'ini's Unis. s|ii’'i'iiili,||ii.,ii 1 ,, ri'i'lii'n'li,. i|,.« ini,., 

r m.,"" " r""'-""" •''> '■iii‘- 

'Usoslinli'Ki'iiiiiin ,1,.., p,|„n,inns .linV'r,',„ii.||,.s ,||. iWin,. .|in.|. 


joiiHiilorons .1 iil,i.|..|, ,,nu,. flxnr li's iilnns. „,ii. 

lioninooiiiuiiHliHinUnviiniilili,, s ,,,, j 

lion (Inns I '* ■" ' I’*"' |iii»Mi’ tmis Ib» iqriries dn rmuia. 

P omi u iiioiabi'c,^ aIo dna|ii4i'o juNI j'dva,,nui„,. „nrt, |•i„Kin,..,ion 
pour ( os vnlrurs i)(ir(i(Hilii,r<i8 earmsiwndMtM dr* doui rnrinii., rt 
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hMiunlh.nM,. „„ I'.ulr,. 

"' .rl,i,,,.ain.,,n.n|' 

. li.HMi's, llrMcIni liHi . 1 .. nuisliuili. iM'liilniin', I nlism'Viilion 

""I’l''"'""' Ill's ill, pniiiii,,,. 

"ll'i'iniil |iiim-|in'iiiii.|' li||V.|Tiilii.|||. r.w|(’ 

'I' 'Hi'iiililMs, I,, sm'iinil ,M,.,nl,ni ni,,,,, 

I"""' l''H illll'pl'MlllS Kl'llllU'llllls , 1,1 

M-sl,.,,,,.. ,1 „„m,„ irM,l,.«r,',.,.|,;n.,,,,d,.s|,,.,.M,i,',.sn,i',nl,n.s,,l,M,,,,ni,',™ 

'I"''' ''I"’'’" ill's viil, nil's |,l,|■li|,|||i|•',.,s 

li'Uli'sli'sviii'iiilili's; viili'iii's iiiii'lii'ulin.iis, 

''"', 1 '"'"''''"" I l■ll.li.Kil's, |i,,,| i|,.s,,„„s||ii,|,,s 

al•l■lll•illl•l■s. I’liiii' inii'iiv I'airi' siiisii' 1 ,'s iivaiiliixiis i|ir,inVii |ii'i„'|.,l,i, 
<'iiiii'i-viiiis i|ii,' r„„ s,. |,|.„|,„s,' il'iiili'Ki'i'i nil sislMiiii' ilV'i|iiiiliiiiis ilillV'. 

,'l f, .■iii.riii'ii'iiis laiiislaiKs. ,|„nl 

I "I'l 'i' "11 ■li'niii'i' li'i'iiii. ,|iii siiil liiiiiiiiiin ill' III viii'iiililii iiiiii''- 

|ii'"'laii'''- s'li'aiil I ill' ir.\|i.||i|i|.|.|, ,'| I, I'., Ill,, 

aiixiliairi's .■i,iivi'ii,il,l,.|,„'„i .•Imi.sis. <>„ |■,■',|||i|.,| rii,'i|,',||,,||| |,. 
ii I inli'Ki'aliiiii il'iiii,' si'iil,' ,'',||||||i„|| ,||| |iM,||ii|.|. i,| j,, 

IKMI ■|•|lll,. ,■l•,■l^,l||,' .•■,|i,ii(i„ii |i„i,, ,|||,. j'lii ||„|,|||„',,, \’ei/iii,/i„n ciiiw- 
Irrislit/iir. Ola |ii,„’., i.,, ,.„|,|||||, i| „ ,||| m, 

|■|'l•lmllailra i|ii,', |iiiiii- iiliii'nir I,, svsli'ini' ilns inli'ni'iili's ur'iiarulns ilas 

|•l|llalilll|s ilniiiir.i'B, i| Biiriii i|”|.(<ii||t(. j, |||||, |i|, I'll, III,, |'|||,|i(i,||| iins 

iliviM-sits VIII iahli's 5, ... ,.| ll,||•illl'mlllll,lOl|uilll)itvl^l'ilill|'l'li,|||||H 

liiiiM-iii'ii>'tr'ri«lii|iu', imisili' n'lliiii'i! riiuioiiiiin. 0 mix 

uivnraOH riu’iiHin ili, la'lti' ili'riiiiTi* ^!([iiii(iiiii »ii|i[iii.si''i's iiiilgdliis, II y 11 
ulus : (III l■(•l•u|lnll^lra iiiii'oro, I'liniinn ju I'ui tihsiirvil ilmis mus 1 , 111.11, ns 
ildiiniMia ii ri'a'iilrj l'iilyli!i'liiiii|iii', i|iii!, si I'l'iiiiiiiliiiii i!iiriHUi!i'islii|iii! 
ai;,(uiei'l Hill' rai'ino iIdiiIiIi!, Irifili', ()iiiiili'ii|ili), ole,, on linil, iiii |ii'o- 
iiaril ('(.Ub riii'iiic |inur viiliiut' ilis 0 , Agalor ii zoi'o, iivin; In I'onclion ilont 
il diigil, lino mi jilii»ii!ur« ili'rivoos do willo ronolion diHoi'enlioo uni, 
ou pliigioiifis roi* piir I'BiiiiopI ii 0 , 

Si luaiiilonaiit on cangitHsi'o uii gyal^irm quolooiifiuo d'lSquiilioiis 
diirteiilielltw dll protnier ordre, ii no irnra plus gdmli'aloinonl possiiiio 


m NOTK SDH (.\ \ AT I’ hi: iii:s I'luun.iMi h 

ili» 1(!S rn li'i’MH’S linis. AHit'. uti jiriim.f »Iii m.ims ijritMuiin.i* 

iVxisli'tHMMlrs iiilr^rah-s vi tuvttu^ inh-j^i.n 

IimiinstWs avrr iiiir iipproxinialiiiri .iih M JX.ItMju.' I‘mu vumh., suU 

(:» mi'lliuilr qin* j'ai »|r.nh.r M,r. 

{HUMM' iirKc.)|p Pulvlrrhni.jur r( .|itr j'ai > aj.p.*l I n.., h- (mi aph,. ( 

(111 MniiMiiri' sur I'iitlc^ralinu tlr>. .hHrirMii.'llrH . \ „|. | 

((\\nnlysr rntr Niy wfur p. I . > . ^ 

.|II,' j'.„ ,|,■v.■|n,,,,,, ,,l 

i|iii IriiiisliiniiiNii iMi tii>'llii„li' !,■ 

I""' ''''"'I'" I ''“"li" ni.'ii..,,!.., I. , ,|„ln.’,n.s 

milrniiiTl,.. .I-,.,, 

"nil'.', ,, ,,i„- ,|,'s 

'l,> I .. v.|..„r 

I’;’,''"''"'"'''''' .1 I,. 

, '•"•><'"1 •• ">• 

mfHu’iiiiinn ‘ 

Qn.„,l miv .„.x ,y.i, 

,ln .|■H„ 

joura, j„ I',,! „„„ ^ _ 

"'“'"'."''"'',1''“ ,i„ 

"I, l"M.r V' [,«rv,,,ir. ,1 ,,,.(1. 

'>""''-11... 

I'lltill rr’ '1"'!’^ ' ' 

IliSoriiuli. (! jirmrm.f. i-t .1,. :,ii(,|,|||j,.|r )„ 

( in fegfiitiMii, I’anr rpju^iiinf rr% H 
nno 6quniion dmrnihih liumim « r.- 

anil (Him ^ ^ ^ nits' qiii 

'‘"'fc'*''"' M" 'Iwmer 

qua jiiKi'nnifD n Lfr *"'**'**" iii.l<.tjc.ns|i),i|p, Ou mi'I 

l'«. l4<gianK»n inMpi aaile «, rummn, Vm- 



m 


ni'K n^l^S^:NTK I.K CALCll!. I NT|::(; H A L . 

a 111 (riim^ r<|uiiliou linic, (|U(' nous noininorons 

i'\u‘n\v mais la imoIIkmIo oiu|iloYn; par I’il- 

Inslrn p:o.irnplri‘ uxIkc irassi'/, loii-s i-alriils loi's.|iio Ir lonnn variahlt) 
iloiil nous avon.s parlo no s’t''vanuni( pas. ol, ri‘s ralruls iloviinniunl. 
nni’.nn* plus oonipliijuos, i[uanil rn|ua(ion raraolrrisliijm' oHVn ilas 
raoincH plains. An fonlrairo, rinliynilion ilti ri‘M|na(ion (railro par 
haj^ranpip, on niPunMrun syslpnio irpijualioiis linoairos ii oni'nioianls 
(•.onslanis irnn nrilro (iup|pont|ni% i-t <liin{ rhacnui! ollVirail, nn iloniinr 
(crniP ronriion ilo la variahlo intlrprinliinlp. s’pIlVrlinira (rns raiiilmncnl 
si I’nn pomnii'un* pai‘ riMluIri' ruMo (’•(|tnilion ini cp sysliMin' (l’r([na(ions 
ii un syslotup irrt|nalions tin pi’miici' tinlrr, I'li iin^nipulanl, lantinnioi] 
I'a ili(, lt‘ nuinlirr lips inrunnups. Alors au\ p.tiiislanlps arlnli-airps, (|up 
iloivpu{ I’tMiliM'uiiM' Ips inlpp;rali‘s ^ptipralps, sp Irtiuvput snhslitiippsdi^s 
valpurs paiiipnlilTPS pon'pspnnilanlps dps iuponnups priinilivps pI iIps 
iiiponnups uoiivpIIps, on, pp ijui rpvipiil an uipiup, das valpurs parlir.n- 
lipi’PH sininltanpuipul airipiisps par Ips inpnnnu(‘sprirni(ivpsp( par p.pIIps 
dp Ipiirs did’ivpps hup up dplprtniup ptdnl Ip syslPiup das rujuationsdir- 
rpranliidlps ( ' ). 

l.p priupipp qui' jp vipus tl'pxpospr s*appli((iip avpc nn agal suppps a 


i,' ) lutif^ipimts t!it /ivHil rpiinuijut’t tpt'il |i(Mit ^U'tt nvimlnaoiix, tliiiis tiorluins 

rtiM, tip rpriipliir«n' It's ♦•nh»*liitin'« Mrlillrtiii'os ItitrcitliiiloK iliins It'S ialit^^nilrK ilun t^i|milioiiH 
(linpriauiplltt!* |mt’ vittritr« jHtriti i|t<^ vnrinltlp!* t*l tltt liaiis ilprivrtim. li‘t!ntl tiiiiKi, 

(liir pxpiiijilr, tpip, jHHir Mltintir riiiu^jitrttlp tl'tiiip liii(*niirit tht mishiikI tiniio, ilmiH 

lo ciiN UM Itjft tituiv tit* rptjtittiitiii p«t«('i('Tislli|iiP tli'vitthmjrii t'tf^itloH iiiilrn pIIi's, 

M. IJiPt'oix i, 11. p, lun) rttniinttncip piir nxitrliiier Iph dtMix CPiislnniwn 

jirbUrtilma fi>ni|u jstjtt ipitm f|iai6r«lp rti foitrlltui tip tlniix vnlaiirs ijori 08 |n)ti" 

tliiiiKsft lip riiM'itamip t?i tip II y « plus : mi iivnii mntinpa't iiuo Ins yhIoiuk 

|mrllR«lf6i*<vH lira liictinnitPS «l tip (aura rlrtrlvf^fs K'lnlmtliiiauiH hatnrnlUnnpiil \\ !a ]iliica 
(Ipk (tMtiautitlpa arlairalrra an ilpa rciaaUriaa arltilrairoa dans Urn il^voltipponiontH rios 

Ptt at^rlpa. Mala mt avail tait pmt (t'applicailoiiK dti In proniitVn roniftirpio; oi, poiii' 
qim lea imneftiaimia rptp Ton lirail de la sotsintla deviiisaonl riKOiirciisos, (I fiillfliL pioiivoi' 
<]UQ loi adripa IdaltMil. timtvprgpnleta. nu amiu^ pmir doa vQliinrM (Iph viiriulilus 

itidi(lppiidanl#a cmtm ppriairam limiipa. Riillii, pour quo roiiipio! doa st^rioa 

m6riiB eoaverpiUM no laltaAi atioun douio «ur la nniuro doa approx iino I ions, il fnllnii 
poo voir imsigner Um aux orrou ra quo Ton commoUaii en ftrrftlniit cliaqiio stit io 

nprOa un ooriaiu nombro do Urnios. On parvionl ^ co douldo bui h I’aldo du iiouvoiui 
culoul quo J*al nommd mirnd ds,t Hmitm. ( Voir lo M6m«iro ddjft olid aiir Vf/ii^grathn dos 
ikimitQHt diffir&niUUm,) 



suit j, \ \\Tnillv lU H HUniif,) H 
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pond,;,,.rHVl!IV’’‘'^ .„„r, 

'|l"( ID suis i)nrtt,r.M 1 ' 

vi»rBirdvriD,M8.„,';LdiIin 

«on,,UD„u.ddrirtD,p„H:iDll«d„p«„deDX^ 



I’liKSH.NTi; i.u i,\ riiiiitM,, 37, 

''I''"’ «i. 'iims I,, svsIf.M,. nropns,’., 

1"M' nipporl ,iMx ,|p,iv,ios pur- 

"" ,lri„„nln.r |■,.xisl,„HT, ,las in(,Wn,h.s 

'"I' „v,a., ,„H, nation 

"" 'l''■'■|'l.lpplln(. ion inloKnilos on sorion 

n-.Klon ,1ns serins nht,.’ 

'■'■I^liiiiilosilosirslns, ■, I'niilo ,los prinnipos iliWo- 

IniTOH ,lnns lo Minnnin. oil,', sno i'inl,'.Kr„linn ,ins ,'.,|n„linns (iill','.- 

,l,.s ii,nil,.s, irnilionrs, ,inns 

ns .livnrs ,i,.vni„ppn, Is, ins ,„.|,il,.nin.s p,,,. 

InilnKrnlinn sn l|•„nvn|•„nl ononrn ,•nnlpl„n,'.os ,ios ,„,i 

'■'""inns, snvnin, pno ,los vninurs p,M.|innii,'n'os 

allnliiii'nsnnx .iiviTsi.s innnnnnns, ol i.nm.spnininnlos ,'i nnn vnioni' 
iloiiiini! (in I'nno lii's vni-iniilns iniinpnniiiinlns, 

^ Si Ins ni|iiiiliniis pi<iipi)so,.s niu ilnrivnns |nirIin|ios oossiiinni il'iMs'il 
liiinnirns par rnpiini'l mix ,l,'.|.iv,'.ns ,i,.s in,.nnnn,.s, on si .'ns nn'inns 
nc|iiiiliinis nV.lninnI pins ,iii pirniior ni.iirn, nniis.i’nn nnii'iM|nnlonni|nn, 
nlni's. pnnn rnvnnio nn niis p|.nn,'.,i,.nl. ii siinirnil liVinpinvnr nn nolilinn 

* '’'"’’I" l"ii' in,|uni nniis nvnns n'.,ini'l i’inh'Knilion 

ilns ni|iiilliiins liiiliTi.nliniii.s li'iiriirn i|uolnnni|nn ii l'inl^«i'alion lins 
(Mjiiiti idiiH <lil}(M'rnt <Iii itriMiticr ordt'i^ 

All lYnit', jf tlovt'ltip}M‘nij, duns plusifiirs nmivpiiiix ;n'lirlos, Irs 
upidifulitMiH divt'rm'H d.*;* pnntdpfH griii-nuix i\w jn vIhhs dVMahllr, 



MiiMdiiii-: sill i;iMi:i,ii.\i ii.N 




I'MIINS 111 IlfillMtKs l‘\IITIi:i.l.i;,s 

1)1^ I'll KM IKK till II hi:. 


l.a|{ninK'i' II 
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nnli'Mliuis liMiiiH Mrt , •HI,. I ,,,, 

v»"H qu i.lli, n.|ir..rim., ll'i.illHir,. ,1,.. I',.,.,.,,. , I 

'I"" '-‘I I. irMi 

viinnhliw H ims i|..rivH.» |Mirll..||M ,|i, ....ir.., Hr 

... * H(|i grinln*' |« 4 tJilii ddjjit tii Nllr' rilMlihO] 

iin''inn< -III luAimi urilr,. i, „ 

,.»,Hia,,l.. Hliiirnr.., ..ffH, ,l.. ,,«r„..„lilr, 

M, uiio mu^riilii appin. 

1 1 Monlior, par „pp„,|; ^ , J 

‘I MirainBr la, pramlto cimatania r «i ^ l*‘"» «•«" 

'■olio dqaalian ain,l obtonm, '* 



MKMOIHI'. Sllll l/IN’l'ICJiH ATION IH'IS KO II ATI 0 NS, ICTC. ii?:) 

(Imiuh'i' jinr rn r;';.,. on {^ni.'M’aln i\'u\u\ (')(|U{il ion 

lini'iiiron t|M;il n- varniMos, uii siinpli'iiiciil iim* iiilo^Tfilc |)iii1 [(‘.ulion' 
‘I'li jvnloniio line .■(.nsinnio li os( linnr rncih' (l(‘ oonnovoir 

r.ntmnonl, rn h n)jjiiiviiii! siir Ins pritnMjios olahlis par liU^rjui^M^, Clnirpil 
rsl. piirvonti h iiiloj^n-r K«’-ii''riiltMni‘til Innir iln proiiiior 

onirn a Ir.ns variahlcs. r’osl-jV,liro (ntilo (Mpnilioii du pminirr oniro 
(jiii rcnloi’inn avrr (1imi\ vai'ial»li*w iiidi'pinnlanlos iiim> inconiuit^ (d si's 
ilorivnos parli.dli-s dii projnior nnlrr. laiKranKt* Iiii-nn'iiic a (diondio 
dopnis h lovi*!' los tlillimllos (jtjf ran nnnMnilrail {|naiid on vonlail, 
dinluim I inlo^raio ^miiM-idf* d nni' sinnldahhi r*ijnalion, non pins d'uno 
iiiiograin pari jtni lioro, niais dr I in h'grali' }j;onoi'a)o do I’l'ninal ton liiioain! 
ii (jUiiliM* varialdos. An ri'Sli*, aprrs do nonvollos roolunadtos dos {^oo- 
niolros Hiir lo tnonto snjot. )os diriioitllos donl il s'a^(ii onl lini pardispa- 
rallnroiunplolonionl. Ajnnlons <{ito, parini It's divorsos molhodos a 
I'aitlo doMjnollos on osl parvonn ii inloHi'oo I'oipniMnn dii promior ordro 
a (rnin varialdos, on doi( tlislingiioi' la jnolinnio do iM, Ainporo, I'oinirso 
snr lo ohaiiKotnont dTino soldo varialilo indopinnianlo. 

l.harpil ossaya d tdondias aux otjualinns tpii ronioi'nioid. avoo. mu* 
soldo inoonimo pinsdo donx varialdos indopondantos, la inolliodo qui 
I avail oninlidl a I inlograliott dos (n(ualinns a Irois varialdos. Mnis il 
rononidra dos diflioidlos (]id nt' lui porinironl pas do rtismniro ooniplo- 
liMMOiH la quosdnn. Pins lard, on iHi/j.M. Pi'aH' parvint ii uiio, solulion 
oxaolo o| ri^ourouHo; nitiis la inollindo qu'il prnpnsu rainnnail. on |^o- 
nond I inlogratinii trimo oqiialinn aux dorivi’n's parliollos dn promior 
urdro a Pinlogralinn do plusimir^ Hvsli'mos d'l’njinilinns diiloronliollos. 
J’ni dcduoiitn> lo prondor tpio la quoHLinn tlnnl il s’ligll pnuvaiL iMro 
roduiloTi rintogralion d'lin soul sysloino d'lHjuuUuns dinV}rmdiolIos» do 
oidlos-li'i indmos attxquollos on arrivo on snivaiiUa iindJindo do Clnirpil . 
Icdio Oil 0n ollin (a comdtisinn I'l laqutdlo jo auis parvonn dans uno NoLo 
quo ronformo lo tiulhtln th la Socidie p/iihmafu/ta? pour raninio 1819 
( voir leu livrabaus do jiirivior ol f^vrior 1B19) (' ). M. Jacobi, yfui no 
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\!i\ DKnn i:i:s nn i»in':MiKii ouduk. m 

IcI, il Hi Ji :*n(li «!(' iiit'llrc iiti HiuiiiMi' tli*s (Iminrt's thi iirohiriiip, la I'ohc,- 
(i<»H ii iiHjiicIh' SH rriliiii riiirntitiiiH pour iinr viilniir pari irulirni da 
I’lmc il.'s varialdcs inildpoiidiinlas. vi da rrlla. l‘onr,li,in, (|ui 

P’’'" nHiilrairai.M-iil rh.iisir, a hi runaliiiii arl.ilrairn (pin 
diiir rnnlVniirr I'iiiln^riiln ^q*i»nrali- dr l^’•lplali<)ll piaiposi'n. 

Daii.s In snn.iiid para^raplin. aprns avoir mpnolHii, a I’aidi- dii .ailnid 
dnH varialioiis, la ronrudn ii laipmlln soul parvnmis AIM. iliio^l I'l iacidii, 
jn iHHiilrnrai riiHiinnHl nnlln roriimic ptoil (Mn* applirpuM' ii lanMdHH’idin 
MiinsnHlnmnnl d’tuin ihln^raln ronipIMn dn IVopialion doNii(*n, niais 
i‘ii( Hit* (In I iiiit^'p’ajn j^(Mi(‘i‘ali‘ , oil philol dti svslnnin d'lapiiilloHS (pjt^ 
rnprnsnilli' ni‘l(n jHlnjj[raln. 


/lt‘rfirh/ir (/f / t’n/r ^rttr't tl/t' tf'tttttt t'f/Uitlitui 

ttu r /A-no'^irv fun da /o nz/oVv’ fov/nr. 


Jns(pi'n prnsniil, il n‘nsl aimuH trailn dj> tadniil dil]nrnn(iid cM inlt'jfral 
on I on ail dotiiin |n>» inoViMis d'lHtn^rnr noiiiplnlntiiniil Ins nipialions 
aux dnrivnns parlinlln?* dii priMiiinr onirn, ipinl tpm stdl jMjnjl»rn dns 
vurialiit's iiidnpnndaiih'r*. ArnlattI ontMpjn, il v a plusiiMirs H»ois ('), d(' 
iM'l lilijnl, ji* liiN assi’/ liniiia'iiN pour nltlioiir utu^ iiinlliodn j^iuinniln 
proprn a nunplir liut dnsiri% Mais, aprns avoir Inriiiiun iiion Iravjiii, 
j id iippriM (pin AL Plair, f^noiiinlrn allniiumd, nlail parvi'iiu dn sou n.iMn 
aux iiiln^^rali's dns nijualiftiis ni«dnssMS iiiniilionnons, llomnii* ii s'ii^il, 
ici tl unu di’H ipM«stinits li*s plus iinporluiih's du llalnul liilnj^rjil, rounmn 


d idlliuirs la iiuMhodi* di« Pfiill »‘sl iMUnrniitn dn 


la uiinniin, j(* pmisn (pm 


l(.*s giHfiiiiUrns nn vnrront pas sans infnrrH iiiu* aiudysn alirt^giouln rune 
nl dnraiiirn. Jn vals d'aliord i^xpusdr la iiuMliodn doiU jn iiu^ suissiu’vi, 
on prontanl, pour siniplilinr rnxposilion, dn qucdijiios I'niiuirquns 


(• j On ois (Ifiil oiihljor (iMitf ¥« lifts a ticfit nn I'Himdo iHiH <iii [8ii), ol 

quo lo prntnitsr parair^ijilat* da pmMoo MtSaioirn aflfos lexLo niiiino tin la Ntilc juiblldo nii 
coinmC)(t(3tin)n(U die raou^* itoj. dmis I© Jiathiin de la pfiihtnatique. Toulofois, 


nou» nvoiis 

„ oa. ^Mivdnlo«ilrct linage, nous intliquons iol In (i($rlv(!io 
(i’Mn« fooeiion, pHfei par mpKMiri k ams rarittiile Und^ptuidanm, h I'oitlo tio la loiiro I), au 
1)4$ di(r !? 


iiVH MKMOIUK SI'H \r!0\ im:s l ni \ijuvs 

lailcs ((jir M. Cnriulis, r i ,j,. 

iiulri‘s (|iii tiu' sdiil ilt'juii'. |ii'u vnnt« '« u U 
Su|)|M)siiiis (Ml i.nMuin- II.mi rpi'il ui.r njiun.Ni 

im\ .i(M'iv(‘rs i.arlirlliv. dii jurinidr ..,.hv , uMrj,,.,, 

'liiMlds. On a (li'ja, |iiinr iiiir inlr^iaiiMn rrK.- jifnniiMns 

Minlluidrs ililliMriUcs. .Inni \mn<, M, Amjud. . 

'diaii^MMiiiMil (I uMcsniln vat iahld niili-jd j 

a|»iin)(’M' Mir Ir m.MiM' |.indMpr rinnujl,* .oImiim* 

I'lHlnif ainrs ii rr i|iii siiil ; 

Sail 


(I) 


r* ( •? , V. 


' 'l-ns hm.||,. , 

J'"lq*‘‘'>daiHrs, m la \uuri\ou r| /, , 

l-» ^'nv^s |,;uli,.||,s , 1 . „ 

I""t' '■•Hnplrl..,,,,.,,. I. ' 

.1 

.|in.||(. mill i, , 



, 1 ,, .. . . .i,l 

(a): 


Al)\ niilllVKKS I'MI'l'IKI.I.IiS 111 ) I'llKMIl'II (IKIIIilC. OT 
ii|iiTSiiviiirilillV'iTMlii' III i.iTinii'n' |iiir i, $ ,,| I,, smindii pur 

n /> uM I’D nDii'lDi'ii 
(l) 

si, (Id phis, DM (h'si^MH' pur 


\ fl t’ S 1 i/t \ II r/ra I P i/yi ^ ■ S 

iu (linV’rtMilii-lh- hiliili* (III pn-iDii’i' ilc j‘D(juuliini (i). nii iron 

V('ru, i’ll (lillrri’DliiiDl i'i’Ud i'i{Du(inh pur ruppnri ii 

(•'I Ml?:* ( llli-m < 5 SDav i, 


1*1 par stnlf, rn uvuiil r^un! udn DtjiiulinDM ( i ) <•( ( /|'). 

(<h i \ i /rll ^ SH,/M)lL r ^ (I* 

OhsiTVDiis niaiDlriiuhl ijUD, iu vulninh’ ,r rii rtMirliiDi dr f rl dr ^ rijuil 
hull ii lull uriiilruirr, dm priil rii disportrr di* inaiiitD'r i|irrllr vrrilii* 
rrijUtilDDi 

( 7 ) i' SIh. n. 


rl (|ii idh* s«‘ rrdiiisi' ii ^ ‘ ) duns iu stippusiiioM piU’lirnli»'’rt' / ^ I, a 
vaiiMir dr j- rn / rt ; rhini rhoisir rntitiiir Dll viiuil dr Ir din', Irs 
valiMirs purlirulirrrw ilr m rl dr/i I'lirruspiDidaiilrs a t - t, savuir r(ti*) 
iH ri>r), dtnirMdrDiit rimpt’rlivrmrnl rl IhiprrsrnlDMs rrs 

iiii'Miirn vulrnrs pur di, ; (in aura 


Qiianl ii la (nnmilr i, lii, idir »r liuuvrra ri)dni(r pur ri‘(|D 

( \ + / 4 I t SI)jr/>) Ih r’ r M, 

ol cnmiiK?, 4? rcnirrnnunt | pur hvpDihi'’S{*, Dja? no pout o 



r I die c 0 rmip«rnliaHie 1 t m t, 


noiDrelld v^fkbb Mite i^luelten n’^i fmii nto#Kttlt 


rom 



m .MiUioiMK snu lu i nj 

inniii. mil, In inriiti* I'ortmili* 

(D) \ 

i'i'h {XiHi's riii(r;'r;i(i.Hl tir I'xiiii.a^oi m* ft. -inn., ,, j. 

(|ii(^sti<iii suivanli' : Troum r, v, yn /.*?!, ^ J 

(jia soiml itrnprcs a rhipr (t y i, i ^ . . ,, , ; , ^ . j, ^ ^ / " 

Irois^ somr .r, nr. ft, sr rr,/ittif'ttf 

suftiutsuion / ' T, M ' #i 

Nous no ,,„rln„,s |«,s ,1,. IV,,n.,li,.,M , , .,..Vi|.. 

nonossinn. ,los ,'M|„,,in.nM i •■. . l i, « t, .,,,,„ ,|„ , 

«'n.o.s|,nn,lo„lo / v, oil,- ,,V,,,,vr.. 

' |.(,r I,-, I, , 

no«i),'MO |iiii' 5, (.|||. so iliiiliilcii i|i< lii I, in, ml.. 

II nsl ossoniiol .1,, ^ ^ 

on fonolim, .lo / „( ,1,, 5 4., ^ 

o n, cons I,., ; ; 

ilorir oli'ii ■ . ' 'ni.r<-...,„|.i,„„,|.,„ 

„ , I, 

' 

oollo I'onoli,,,, 01 i ,rn'iiClir,r"‘’ ^ ' 

(It) 


N IJ| at , 


I 1 

■ ^ li|| 


: 5 ?r ■■' 


ouvolu pm 8 UU«, mi Iiru 1 1 ^ ^ 


p.«jS) ii'u liou da IV^udtiop (0), 



Al'X 111*; II I \1': ICS I’AIITIICI.MCS [)\\ PlUCMllCIl OHDIUC 


iiT!) 


r.i'lh' MM'i* M'lM j'l'ilnilr j»;u’ 
vrrilinN, 


i<‘j> i’«jti;i(i(Mis ( 7 ) I'l ( j) ), snpjKisi' 


( * ‘I ) 11 I i S 1 1 1 1 I » , 

Imi 1 iii(r|^M';nU 1*1 utip runriidu i|d / t>i <|i> on 

Irniivi'ra ( ' ) 

(fVi I 

f‘l parsuilr. on iivaid ii la M'diunlr »lt*s ojjualitjjis n i ), un aura 

f(aiiuralrmi*iil 

(•‘i) I M. 

I.i*s ili*u\ iMUin In (Id j i‘i|iiaiit)n t 1) in* Natiraicul iloui’ t*|i'r iiir'{.||au\' 


(•j l.ttiiiiiti' HH ht vtiH. lii ifiriMTih* H •« >iii diVhiU i1i‘m <M|iiittiaiis < i i’ti!. 






.1 Vvilriuitt ilt* , 

fMiiitiatii 


»•! wa vaiiMit i« 


I :-■■■■ rt-^ra 

I l 1 l 


ju vdi 
/dl^ < 
vi>iL 


.1 / 


Molu; )ii 




*\ /j, ,r 


rMufitkt^ par his* i i i( »i, < 7 i< (t,) '. 


*, ♦■j, I 


im pliH ol wit, piir 

tt'iivanowlr. 


Si I'ort prijie, jjtiur i. 3 Urji>>p?(f', 

la farmuN Ci5> 



-m I 


I 


t, I 


rt'ifijtpraiiMii lio 



fel k vtkiir tilt 


jr <3formiliMntJamw si t dialoiil 



iJHo MiiMniMH Him M iM\ iii> i ,,| u 

‘liUiH riiY|»(i||irsi' :nlmisi‘. Du mu. 1m»v .|Mr |,. .. 

/^ .V snlislpi uiil ii 1,‘H . .unliliiiu*. i r.jiu ., ., „ j , 
mMnvv.s ruuimu I'.uu liMu. r|.^ \rniWni U< . mu tiu,u 

’■ i’ 

SI! riuhiist'Di rivsjiui‘(i\'('itu‘ii( «( 

^ lU ! H .t f , , 



■"'I'l-""'"' 1^' vd,.„r „ ,.|N, ,v,„. 

' llilllS ICM Ilill'KI-llll., ,1,., < . t, , , t „ .. ... 

i|N'»iinirii' il(> I'.'s ri|iiiili.iii, iif r.'iiiniin li . ■ ■ n 

.1- 1.,.. hr.. 

1 1 i|ti«ilitni ( n ), tin Irmivum 

('■I II, M . . '• 

Hi ' 



Vitluurs tir l),„r, iLm, U « A i . 

^hm 

qii’fiii rddutrah is»rt,r« ^ h . 

. « •wriru.uig UKif, 

Alora ^ti CHiisidfifant 


eomino de« r«ii(5i,ion« de 



Di, i| .n. ii fj. i(g«. 


I 0 % 0,, 



MIX iu;iii\ l■:|.:s I'v ii riKi.i.Ks mi imimmi kk dkhhh. i!ki 

iv<ltiisi'iil ii 

('!»> r i vii si),x , 1 . 

'•''I" I"’;-'' suliHiii,,,., 

rc(|(i;ili(in j |I| ) ;i riini’ iliw r,|M:iliiiiis ( i ), ( r; I, ( •;), ( ||), Si il'iiiHi.iii'.-) 

(Ml (ihsi'nv ,|iic. .Iinrs I,. I',,,! .r, n, , ,, nHiinic I'cini'- 

' "" ''■■'"I" In' ''■s n|uiilii,iis ( •;■), (,|‘), ( ,,) 

rl ( i«) ) iljlijN la I’urtimlr h|in' 


( '" I 


th ,lu\ 

*' 1 ‘/- 1 \ t /.II r i ,u’ 


nil l•nH.-lu^a «^■li^Mliv..|Hl•MI .jiii*, junir thUmnim'r hs ntlvurs vhrrrlivrs 
dvs ifiuitiftft \ 

d suj/if dr Irs tt^snjrUn t) t^uith r ttr\ ruui rtiiuiiuitis nitnjirisrs dum in 
dru.r ftinnulrs 


I Ml 


I I ii * , f, /', <1 It, 

I iia 

■ ^ i‘/' ‘ \ i /-Ii t v'vjr 


<7 f) nvri'fUJ*. fHUtr i 7, /rv vtiirtn ii /vi/V/r/z/iV/rv 


■** * 1 i , 


dimt In U nix dtrmdf rx muu drfrnmmn^ ru funriiuH dr h jurmirrr, par 
in n/imfttwx ( H 1 r/ ( m », 

SiinjuiHiim’H, n»Mir Ijxnr qu'a raith. i|i> I’rquulinn 

l'i( I , f, m, /t, vl H 

<’|}iniiin X Imiti, i‘<uujin**rH (iani!< la InriiMili* 


di tim tfp 


I'lii iiHdgraiill 01?^ (miti on oluiioMlru IrniiS i^Hiialions fin ids 

t|ui rDnfDruK'ront avat" (d?* 


t, .e\, 


fMttprwi C\ S. m, i.: XJfl, 


3(1 



m MI'MOIUK SlHl f/lNTI';<ilUT!t)\ UKS i ni M JtiNS 
li's vaii'iii's particiilirirs ri'|H I'srulcc'* pai 

li : i. i ’ ). 

si, apirs I'inlo^raliiMi, uii cliniifii* /<. ilrn\ njualnui^ rr^laiili’H 
nuiri'i’iiiiM’Diil sruliMurtif, aver hv^i t|niin|i{r’^ v,iit.ihh‘> /, j, ^ d |;| 
(juanlita rutislaiilt* t, la iiiMivflii* viiiiahli' iliitil ri'luiiiiuihnn uc 
jidiu’i'a sViiVrdiri’ (|ur |(»iM|ii'uti aura inir Cni uM* parliiMilirn* 

ii la rmirlion arlHlraira tlrsijdin' par I', (dini t|n‘tl t*u aMl, fr w \/t>fnr t/vs 

(Ic.UX pillUltfilHS tluttf 1/ X ptUtti'it iV/V' t t'nfutut- t'iftttyitfrfil tl 

nmvfiniiv i^tUiirnlv tie u ) I * i. 


t ‘) Li f|iii( iiiiiiri ilMiiHMti'i ii'i lii lij’ »!*" i iiu. s'l i,t > )[ir a,. 

litiii (I) piMii rt'iWnimar ruiianti it -nil • 

lUintiiitK .i f/r Ui fuvtuttU’ < ji » i pi /mppA jA- nt. iii.-i, t i niumuuts 

p |P|;Y»i'Mf‘V jAi«» A> A^r/?J<p/f’ P Jl • > Hpr | f>tiu i^Pd /ri n jp/,-, 

ifiiviintu'x 

nmxiWWrx townr th A» uufq^i-tuliuu t 

fA' /HP/iiaVi' //»(*, I pptp Pjt> 

>» h ''< ■ »■'. /' • i'f * 

fws tUniunvA ft rnirr hx ttttty / «wi p/smu pnn x, t/iim 

(pxtfm'ilhx ruimmt xmhnwitt 


A 1 , {, y. 

Vvlu fmtK tl ttv mfrniftUi A ^ PTvvfrp- »«'» utrnt « A*jA 4 . ftUttln ttia 

jttrmttlpx 

fmur arnm' tt tU m 

II Ortl timi ilohstirvRr tiati, ta limtiiUat fMj Asru artpllr^irniPiiHU i tinisit*, Irst 

ruriutilOK 

prrtHonidHi iijiii|itaiii»Ml ilissi valrfur^ iIkj i* U f o, 


(111 

(») 


t ^ivif O, 


A liiiiuttllosof^daii, la emuliijmi Ui «« mmir 

(I’) 



Um, l« rl# 

Ci)f mfnnm «o» 



\ll\ DKIinKKS PAIITIKI.MCS l)(l PUKMIKH OUDllK. m\ 


(luiurnr, iIuds (ohI, I'v (|ui pim’mm'mIc, mii |m’iiI snlisli(in!i' iii vaiiuhh^ / it 
la varialila .r, il ri) rrsiilP^ ([ik^ las inlnj^ralns d(‘s 

aijunlious ( iiT) roiiniirnnl rni'ora la sniulidii da la proposal', 

si Ton aonsidiM‘ 1 ', dans ars lula^ralas, 5 aoinina a.oostaiila, x (aiituna 
iina oouvalla variaida qit'tMi doil alitnioio*, al (•>, ^ r.oiiDoa das 


Hiiv i]r>iivi*aH piii’iIrllt'H, a ritili'*;.a'<itioii (lax ri)uiiliutis hiliiulliitimH (i), (’^), (7), 

( tj) oiiln* Ian iin’iimaiiH 

,1', ra, /I, ,v, 

aMn>tMi‘'t'aan I'Mnuiia intiatiiutH <l(« i, ri a la variliniiittn da la anniiilioii (lO) lui (li), i|ui Ka 
liadiiit alia 111^1111' da la I'.niidiliau un, ait vai tii da ht rnntitila ( i/t), nii 

I Of. 

Si la itmivatla Miiialth' iii«li'«}iattdaiiia al Iti valaiii' da a' rnni'hliaiidaiiia it t x (^liiitiiil. 
Nii|i{iia>aan dlttUtialiM ai i'a{MiV^<aiiia(<M pa a daitx iaflt'aa dilli^l'atlll^n u, tdaiH an dovniil 
lainpliicar lYiiualfaii ♦ a t pat la Niiivatila . 

0,, ra /tn,! a “1 

■Im'imi radiiiiail aiianra a la (anitida t on nn fit) ait panaiit 

I lljtn /*l)r*a'. 

Alma atinni, all atiliMtdidaal . dniH laa ittlap,rjtli*n dflH rt)tliilliilil< ft), ('aI, ^ 7 )* ii))' 
i|iiaiililf>n 

h 

aiiiitiiii' tla'N r*tlti'lit'iat da ■», ith nliiiaiali ail aiM'iira la tatlitula ( i i i mi (a)» *1^^ lliijtialla iili 
it'iiialiitall. am'Mtfi tpia, pain’ "liili^tfaiit* ti la I'aiidltiati f t) mi ihii tl stdlll da varillai' In 
aanililiiHi tat. Main, rmiitiia im aitratl 

» lU'a 

an jutiit rall n'Mitlai )a attitdiiimi m i tai 

Itjiia . < >^ltji 5 ' '*1 


Hitii an piiJiiMiili amimta ai tlaftanuR, 


null nn 


ta 1 1 5 ii 
It. 


^ ['(tl. 

Pai « 'S 


fi'tol'li'tlira, tin KMp|ta^iil la al J ftmi'ilanlan ill indtSpantlwnian da In vfliiablo a. UnilliiiiiH, 
diinB ctnUn dfirnifetti fl»t|t)wlunn, I'fUindnaUnn da « ftiiioi las dent dt|UiiUoiifl lliiiea tpil 
renfennieni 

f, .,r, w, *. at. ^ 


se rMuira sliind^ment da f ; el les auiidiliniis («)* ili.it eiHid v^rillics 



MKMOIHK SUIl 1/ 1 NT K(i K AT H ) \ MKS K <.MI AT I ON S 

Idticlioiis (1(1 (iiilLd iiodvclld viiriiililc tli'IcnniiH'cs piir ih-s (‘'i((iu(i(j|is ih 
la roriud 

<<• l'(r), t l'(r), 

) 1 ' {i'S i'l f>*i y, s ) It, 

A|i[)li((M(iiis las |)rin(’.i|)(>s ((nc (niiis vciitms ((’('-lalilir h rinli'pcalidu 
ilo l'('(nialioii aux dinV'i'cdCKs jiarliallcs 

(''■') fis .!• I tl 

On aura, dans ('.(((Ic liypdlluTsj*, 

I’ v, S /», II M, \ /. y 


«iilnilii.'n.,a III vOilirtUi.ai . 1 . IV.|iiiUi<in ( 1 1. a 

jiiii'iiollH.H. Oil limit {litiir tiiitiiima' I'lii'iiiit III |ini|iii><j[tiii) Miivauii* 

/.‘iUtimmiUou t/r j, rt dr mirr irs tndx inh);r,dr^ ii,. , x d, (,.n„nlr i . , , j„ ,.dtimt 
tino ,ytalum nhuhmtr ifid srra mr intr^u/r dr I 'r,jw.u.u< i u. 

I’lnlnKIllllMllHlt ll im tiHl ,ihm n„|r.;ir.l,. (■rl.ri., 1 ,. |Vi|,„U„,n 

>1.1(1 Ionian llIl.MnlaHniln i,.irliri,li|Vio I|.ii ii.illaiiHa ilmiv i ml.,1, J,..' t‘ 

M.i;; 


(. 1 ) 


V ■ ; 


il HiilllniH, iriiliHoi vor t|iio, ilanx lo imh mi I'.m mil.Midm 
imlni viii-iiililii iii(lo|ioiii{i(ii(i< a, i.n i, Mimni.j,,, 


H 0 Vinjiilila noti’|io|iiliiillo 


MHO 


It I *(»''* 

1 ^ 1 ., , , 

('ll I |M, l« 

I, ... 

■ 

"""" 'l"""'l "I « ,1,. 

(.oiuniil moinliro no |ir6sont« kiiuh In finnui 

. 111 .;":', ' 2 ':°, f ’i'" 

WSsslftlt, 

* - - 

iiom *'iii»'i»i» ■»'..« i3«. 

(lii'lvto Ilo In proiriiSra diirSraS 2 “ '* 


\ii\ ninii V KKs I' \ n rn;ij,i:s in piikm iim ohduk. ^iHii 

(*| |);u’ siiili' lu Hci’umlc Ji's ronniilos ( " i ) dcvit'inirsi 

<// 1 / r i/iii till ,/v 

/' ^ it/ l , ’ 


(III, si I'tMt rj'ijiiif liiiili'N Ir . IV.m Immi’-' ; nj ps . 77 , 

]t(inr li' MippriiMtT ritHHih*. 

( <(ii -ill piy 'ilu\ I lifi I il\ 

On lirr sih fi'ssivrtMrnl ilr |;i rMinnilr 


(■r;| 


.A iii 

\ i 


.if! 7 , 


i h. 


i dt 


1 .1 ti,t\ 


puis, IMI IlllrgriUd «'l a rrijMallnii i|r milililinil 


• H) 


M 'U' 


‘\.r .' 0 . 


Si run mulhplii* I’miu* par I'anlrr *U*n\ vali'iiiH ili* fsj o) (|ui> 

lonriiii iMii I I. Mti aiir.i 


Mm I 


1 fi 7 '.i 7 ^ ' ' p w f ' 


Imi jui j4;n<iMl t'lMlr r a ij •>}) luisu stnis ht loriur 

(‘■Oil -im ■ -‘.a y ;) 'rM:, 

u| muphiraiit par 0 2 % > p^ii f ri h, mi (iMiivmi, juMir Irs iIimix (nr- 
iiiuli'fi ifmil h* tiMill n pn i'lMh gnilr ^j;»7n*nili‘ ili* ri'ipiii- 

Umi (;*4Vii 

I 1 *^ H 

I J ( S ' 7 if H s ' i ' ' 'I ' ii [ ' 

Ilariji n‘?» ili 7 ix dmuiirivf* t liiviigiir um* ^•MUAti!llh* <*hoi^u* u 

volonld, f?l u»suvi^llinaml5)!iM|M"oH utf* pinil (^'liminurtjii’HpW'H avoir 
filed III valinir ilo b fiiiM hriui ^rlnlraiit" II wl hmi »h^ ri^iuanpiur qua la 
monda das s( b) «ra?ii iiilra alinisa qua la ddrivda da la pra- 

mifera raliitivaiiiani I la variable 



m\ MKMOlinC SHU l/lNTKlill Vno.N MKS K(,)lMrinNS 
Si Ton n'linil rr((iialiiiii (’li )ii r(''<jiiali«iii r'«) ) niiM‘ mums (a Inniic 

si (railliMii's, an (’(insiHaraiil I’limiuiM'nttslaiilc (-1 : ctiininn vai lahia, tin 
iMunplara’ (I) j)ai’i'(t ) al ^;|»aa r{" ), «»n (ilHiamlra tlriix ntinvallos »'i|na* 
linns, savnir 

j |r.T H':)y (r'' tM, 

j |m r(r)|l"(vt ( r- r’r., 

(Inni ii' syslinni' sani ainaira |n'<j|in‘ ii rajua'^anlaa rinla^rala ^anaraln ila 
ratjiialinn I at saatnnlailas a(|uiilinns ( ) i la iltnivaa ilr (a jira- 
luii'ri! ralalivaniani it 

On pt'niivarail nhsnlntnanl da la mama niantara (jna I’inlam. da pana 
I’alt* d(t rt‘M|ualinn aiiN dillarani'as partiallas 

(ita) /»v ra M, 


asl raprr'stmlait par It' syslama da dims lurmnlt's lias 


da ra<|int[inn 

{;nJ) 


/I 1 , « 

l.fn’* M* 1 < -I S I M 


^iin|daf«, 


savnir 


aldasa ilal'ivaa paisa I'alalivainan! it I’nna tla*^ «|niinlt|as 3. aim».idaraa 
aninma varialtla. (•> t'danl aanstn' i'liin^litm urlulvaira i|a raili* nn'mia 
vaaialda. 

l.a inallimla tjna Ttni vianl tra\pn?iar n'aNl pa?» saidamanl apidii^dila a 
I'iida^ralinn das atjiiiilinns nnx darivaa^i purlitdlt**^ a daij?c variahlas 
indajtmnlanlas; alia sultsish*, t|nal t|iik« mil la Mnintna da» variaMa.H 
indi’jpaiulnnlas, tdnsi i|ii'nM paiU nismnanl s'an aHSurar, 

IVanniiK pour axampla la ans m‘i il s'agiid'ntta arjiiMliun aux darivaas 
purliallaH It hmls vnrhddas indapainlnnta». Suit 

)% I, ni, /*. sf i M 



\v\ 1)1' HI VKKS HAH'nKI.LKS IHI PUI'.MIKH OHDUK. m 


il s(‘i’n tli‘ pins urt'cssuin* ijiii' rrlh* riMH’tinii soil assiijiMlii' ii imn luilri’! 
ciinilirnni, pnr it nhlfiiir tuif I'l'i’liiitu' viiltnu' piirlic.ulirn* [Miur 

uiHi valiMir liimnt*!' «lt' /. Siijt(m‘»ttiis imi I’litisrtjiu'ncr ipH^ la londitin m 
ilnivd rciN'vnir, jninr/ v, la valiMU' [larlitMilirri' (‘(.r, r). I.t's rontHiuns/j 
r( y, t>ii !i*s i!rri\ i‘m‘s narlii’lli’s ili‘ ra, ri’lalivi's a .r cl a r, nhliciulnMil 
clans !a mcinc h\ pcilhc'^a' Ich vali'ins jiarlictilii'n*s 

(|in' jt' tlcsts^niM'ai, pniM' ahi cj^cr, jiac 

I i , I I i‘l ) t J , I ). 

II s'a^nt mainiciiani clc- cahnilci’ la valciir ^cncnilc dr On y parviciidra 
dr la niatiini'c siiivantc : 

Hrinplac.'ttn’’ » cH V pat' cIch Imiclhins tli* / r( dr dru\ ncnividlcs va- 
riahlt’s indcpt'iulaiilc'^ Cj. Lc^ cjiianlilt^H 7* '* ‘‘Hiiriil Innrliiiiis 
dc* .r, r, /, dcvicndiaiMl rllr'i^^incMtics rtiiiclicms dr Yj, /, rl I'on atu’ii, 
dans ri>Hc‘ snpp(r»in»tii , 

(;IH) > r /♦!), r ' . 

j Ht 'a »' t */ in 1 , 

On lire dns (rttis iM|ii;ilitcnN prrrrilrnlr*^ 

I ’ Dic/ V ' Hi^y 1^7' 

I Ho in /On,* in* in,/* » ii*7i>‘..v i»(j'i>*//’ 

Si dn plus Mit dcHigiu' par 

\ ,/♦ r \ «/> a Trft « H > 1 ^ i H'//» s U ^^7 * 

la dinVirmiliollr InHdr tiu prrjiiinr in cm It re tie rrc|Uiilinn 
Venn nil dillrrmtianl fsnenmtiivciiMml erUe ^MjnaUnii pui 
inir niiHinrl i*i n, 


I'l'O 


m MlUlOMlK SIIH i;iNTK<;HAriir\ [ICS l-oi \rio\s 

()hs(*rv(»ns in!iin(i'ii;iii( (jUf, li's dr r ri di< v m rniiriimj 

il(t •/], /, niiinl lunl ii I'ail iirliilniirr^, cmi |(rii( rn di ijm^rc dr iii;ii|jrct> 
([u'cdli'S vri’ilirnl Irs rcjiiidions dillrrmliidlr'. 

(i'O I’ SU,, ... 

(d (jiir di‘ |diis idlrs wr irilnisrid i ' i, {ntii- i hi iinMinri r d ’•, hi 
snr.imdr a 7j. I.rs valriirs ilr r rj dr i' idaiil rli«iiMr«. rntninf* on virni 
dr Ir ilirih Irs i'<|Uii(iMiis ( V’ ) dnnnrrciiii 

(4‘[) N 1 /dl 1 SI),/' ", V ' 

I’l. si roll hiil rit mtirr 


i'V\) lU. a!, y It,,-. ?, y 

nil rmillliailra rarilrinrid tjllr hi imrhhnn (UH|ai'.rr -.r rrdlld u iM|r-;irr 
lnsr((iialinns(:iH),(/|-y) r| ( , h. iij»rr. y avnr Mih.lilar hi ^alrur ilr ,v 
dr rrt[ualiiiii ( h; ), rl rn y rniiHidiManl 


.V, ftl, /V r/ 

raiiiunr drs iniitdiiiiis dr /. i|iii dnivrid rr^.jir. iivrmriii .,r iV'diiirr U 


HI % I * » I 


pmir f t. Sirnirr irs inlrgmlrs dr>. muj rtjuafjMiiHj ISi, » i nri (Vli, 
‘•n idindnr// ri y, jl n^sirra snilrinrni irui^ r»jita|iMii>. (imr.. mirr h-. 
qniinlih^)s.r.,v. m, la t|iiinili(r rmiManlr Ir. UHiu.dlr^. varndilr^ 
ul, 1,1’oU lunrliiHis dr rrs muivrllrH variiddr-*, ’^avMir : iVi. 

? - i ( 5 t yj), X - (^( 5 , Yj ), U mfemr tir rr% fnui iipttt/hifu //tim, nifrr 
hsifUfih OH no imurm Himmv I oi /j t/uajoti pro h vtihut dr k 
fonvtwn (ivkiiwir^ l’(‘)%,r )t * onitdoro nmtmr ri/uhnkHH d l^intr" 

grab ghubak dr C^uafitm ( 1 ;?}, 

I.rsvfilrurs dr r, v, tp diMrniniuu^s par h prri rdrnir. 

(') Notis »U|»(}«sioii^ k\ ,j„e I. r, ih ^ *!*? «% li i - «« 

I'oimr.into, „„ it '".'ZNp'rto! "'»«> 


All\ Vlll’S PAin’l I'LI.KS \)\\ IMlKiMlKHOllDIlK. iiHI) 

salisfonl ((‘(^llds-irn'mcs aux pqualioiis {■\[))> Kn i’ilViU, si Ton supposa 

n,/.t /I 7 ,L 

Da.r /> 1)“. .1' 7 Da j I . 


puistjiH' rt)ii «il(lV'ri'iili<* smM’i'ssivpim'iil rmjualiuii (’5';). piir rapporL 
\\ ^ i‘l [Jiir ra|ipi»i’l a YD«*n avaiil rf'ani aiix p(|ua(inns rl (/|'}), 

(III (nnivcra 

111 ( SD,I M, 

.III I SDf.I 


i‘( par snilc t ‘ ) 






(• j 11 I'^a IiiHi tl'iilintM'viM' i|Mi' li'M iiMu% l*ii’mnli(rt iiii tililmiiuis Nil di'tiiiiinniiL iiiiiiiiioiiii'iil 
ildN t’i|unlinhH ( V; i. y \H I. ( | « I. ( ()ni dr Iruis inli'^;ndrH i|tii |•( 1 lll'(!l■mrl■()lU Hrurrulomrul, 
Hvrr IcM iiirriiiMirH 

f, 1. fm, /f, 7, 

riMHidiM'iaFrt ritaimr dr^^ variiddrs iiidi’t|iriitltmt(!S 5) 'ff i)iHiulitrs 


s. fv 'ri /,' 

n'rMt ii Flirr lr>« valriK'^ piii lii Mlirir^ tlr , rit, p, 7 . (tui'ir-mmiiilniilrs I'l / Dune, cen 
driiv rnitmilrN euntinuiHoid d f'Ifo vreiiii'rs |*iii' li'f* vnlrins |.(rn(D‘iili'H ilos Irtitiliniis 

I F/Dir. J Df/» 

rl jiiu IruFM Vidmifft |>iulie»ilii>ir?< 

i D^«'* '^D*^ /, Dl *(‘ J Df^F'i ' 'sD/jj 

nij m>.|tMiMliiidr« ii 1 ttaii.. !r f'm itn'tvir on, Irv^ viilruis {FrurndrM deH inediinnes 


I, r, Ih 7 . *' 

iHjmiI liiiirid(F)^ I 'Mr leji MdOgMliw iWjurtllmi'* I < V>>)- (i 0) dim 11 1 ilex 


ntj ^rndend jdusij ivsitsuJeUirw anx rdndiliniis 
HI, diin« \m tlmx fiifintdifl^i dual ll s’ *1^11. ‘»h l'*»««. 


ri 




nWm dcviendroni 


ii 1^ rKarndla^ varipldt?^ iiid«|wmd«au^ i^iiiieiii <lifiiinRie$ (itis vnloiii^ 5, 'o 

tjft oorreinomliiiu^! par d’autres loUros a. «, iilors on ilovniil 

' (£« «>» ij. H,. i.. Xili 
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'ilio 


MKMOlIll'; sun l/IiN’l'I'UIHATION 


DKS i-:nu\rn»Ns 


V niani iMmsidr'rr (lomiiK* uih‘ IttncliiHi di* 

n 

vaiiHirs (!(' I ('I (In .1 cnri’i'SiMiiHlanlcs a / 


'i* ^ (’< >\J It'S 

|)i' |tlus, cMiniiii* (M'S vah'iHs 


i’omtilui!(!i’ l(‘n (■'liil par IrH HiiiviiiiKni 

(0) fiWi.r 7 l>xi 'S |I<,M ./h.t N, 

inio I'iiii n^diih'iiiv i( 111 fariiKi 
‘ I M. i -s 

111) piiHiinl, piair iilur'anr, 

1 ' U iia /’■);, » vH ,.* , J ' l‘s' i /'U4 > /U, ) . 

Aloi'H miHMi, an (iiniHiilt'i'itiil, pImiik Irs ripi^aiKii'i 1 ‘ * P* *. * 1 < i i U*. I'"' 

i. 1,. "s V' / 

(luniiiiii tli'H rouolioii!* till ^ s, (ill nl'liiiHilitiil I'm tin* Puimilr^ 

I > Hi, ,! rv, 

liirt loUl'llH 1, j ildNiMimta lim|Mtiril Ivii vulmiis tjp I. J, f -i. iM p.M 

(toiiHt^HiinDl ruIkiH ijiKi fmiriiiiiin'm li'S t'miiiiiiHmi 

) U^i'i ylV't'S /U<, •'i' 

IViiillmirn, pmir (|im la •lyHlciiis dci'i aniti (Wp«tUmi« )o»jia dim «i ilii ! nlihiiit;i»P«n ilnsi v^i. 
rliiltlfiK /I, 7 , .% UMln* )(i litrimilc 1 l;' 1 nl Icm rjmi ilrti *spi;()it»im » iH a, * f» i, 1 j < j 

|)ni)tno ri*|iH’?tt*()liM' mil' i)m In riirmuk' i i, roiiMMia msa aS|HiiUim jiii\ 

thh'ivdort piirlil'IltH, il nulin dtiUM l>« JimiU'Pi’ kii piatlimuM ^jm* Ir'v » >'liaiiiMUra 

f It, i M 

SKI ifdiiviihl viTiftiUid, ill r'ism vm ijiil (im« »at>M liidm'Maii lidK si tjjk uiat »Kf », jf, lakisi 

avcifi colltfw iki l« J piir kst inrimilpsi 

I Mk } tijf, 

HO ri^ikiisonl A xj^ro. t!'«si''A''iUro j rm « 

J,, i »‘i J «»■ itf 

till, on trmiiroi^ lormo^, 

(f ) n^iK n. 1*4! 

Or on gflllsfflil A eojt ilfifnioms wnillliottii, i^o prpmni mmitm isl-ittotis 

soil Oil mipliCtlfAIll iy , |.j iOiciKf^iill 0I, 

Kniili:,.- (l:«rti|";00Uti;8Hjipo«iUtiii, Urtktolwntloii. itStt t,, miilm 'N kpMmm Umm «!«! mufer- 



All\ DKIUVKKS PA HTIl-’JJ.KS Dll PH KM I MU OHDRK. iilH 


s(M't)iil Pvi<ii'iniiM*ii( iloniii'cM piii' Irs r<|iiiili(Uis 


IIUH'IIIll 


^ ''S "'1 '/. 


HU nPlitil'it a IVtliuiiitiUiMii i)t« y, / , (Ik iikkI iliMit’. AiitiiKiKi ’ kikkiio In proposUioii 

HllivilltlK 

I't^UimmtUim f/r //, //, y ft f viWrr i\"i riiuf iiiti^'^rnh's' tirrrs «/t*.v numtions (4'^)> 
( i l)t </»(' AK( t» itttrfji'uh (tr (11/). 


«tMK( tl fUMiil ifil ♦'Hi UMii piKH ^^rKK'inilo ilo In rKrniiilo ('i?), 

KKhHli|tK'l’'M CIKIHItK ri<pt I'HtKllKIll IHMI iPpIKlhKt tlll\ (loi iviPiH piirtiollt'H (111 pi'Klulor IH'dj’K, 
iiluiH HmiljMiM'til uiiK inlt’HiKlK pKi'limiljKi'K tpti roiiriK'tiiK U'nlH KimHliuilrK Hi’liilrnii’OH ♦•», 


l^irntpi'imn IuIh on n olKotiit kkUk iuK^tinilo pin'liiMilil'i’i', oIoih, pmu'uri'ivoi' ii riiitt^i^rali! 

, (I hmIIIi tlo pownr 

I'p H 5 , fj ), 


pniH iIk jolntln* d riul^^intlf* ptitliiKiliiVK hkh tlrrivi'on pi'iHKrt piir nijipiul i\ 5 kI ii tq, puiH 
iKiliii tri’-liiulni'i' I ft ♦( fiilro folio id hkh tliKix tirK’lv(’' 0 H. r.'fHi pour (lollo rnisou 

(piu rinKHirolM HdioPol'* i't(Kruiio thw dipiKiioiiH MH) ol ( 'ip) j'OUl (llro ropri^BOiUdo pur 
|o KyHli'Kou ilo irtiiM ripuiiioitH tlmti Ip'h (Iikix iliu'iti^roH hoiM Iuh ilArivl^oH do lit pruinifi'tt 
(IjllViiuuliftu pitr t'ppppipi l it $ p'l K t,, 

Ku nWiutiA, oti vtpii ppPflKiil dutiiuK* imo (pi|tttiiitiii dti promiitr (U’llrtt onltu pltiHioui’H 
vttriiilihiH iuilrVpuutlpMiifH 

• t % •-' > > ‘ ‘ * P 

uiiu iiicoiimiu m tH IfH th4rivffji 

7 ' 

tlo coUw ImMutuuts rfloilvuiai «u\ vorinlilon A ft {^t^niintlo do citllo 

f^tpintiuit puurru Utojourrai ^iru tdiioitutt pwr In utt'diiodtt ipiu jtil duuiK^o on idiy. AIoth 
oollu Inti^ralu m iruiivory uvpiitiu’po |>ur lo sj'hi^iio* ilo pliiHl«tti‘HA(]ii(illouH doitl lonombiu 
sorfl cfilul dos varl«ldo» IndApundimios, (*v« Arpittlltiii^ roiirurutoroiU iivoc lt‘H Yttriohlos 


v« Hit I do 8 


•' 1 ”p ...) 

? 


qui tlovrcint Alrw ul rpii roprAtteitloroui dos valutirs (inrllttnlifiros do 


J* 

eorr^fwirtilBnlBS It unit valour dunn^o ? do i, d«n» loa ItiiAyralos dos dquallona dilWroii- 
Uolios BubnUtwi^^ A l%juii!ion projM*s^. OhaorvunB d’allioura quo I'liuo oqunliona 
dqnt i| j'ugH Mni une InlAgmlo parllouHfero do Inquollo oti dddtilrn ttlsomonl 

Job fluir« ot pr twlio l‘liH%ralo gAndralo, CcUo inldgralo particnlioro , 

qul uvait 614 d 6 JA mli<? on 6 vi(iiineo danB loii applleallons do In m^tliodo gcitoraloa uoa cos 



m rtlKMOllll-: silll l.'INTKIill ATI(»N DI’.S A'l'l n \s 
nil nil nniinluni j'niinralniiiniil 


I U, .1 (», 

Si roll liiUni’i'iilin pill' i-iippnrl ;i rl'nijualinii ( i;), i<| <|un tlaiis i'ntjUii- 
linn (inrivi'in aiiisi nlilmiun nii Miih.siiiiir pmir 

U/I, (l,r, u,r.t, II, y, 

inurs VJilniirs lirnnsilns lnri)inlns( }iS ), ( ,|\| | i«( j ’| 1 1 , mu inu* 

rniln iMpialinn sn rndiiil ii 


(ii**) T ( si! i S|),s ... 

Si iln plus nil linsif^im par ; la valnitr piiiliniilirrn .In a .'Mnnspninliiiih. 
ii / T, rnlln ^’alnur parht'iilinrn sail^«lrra nvidnininniil a I tniualinn 

1 T, ,j ,» M. 

Ivillin, si I'nii nlisnrvn ipin* tiaiis In nas nn I'nn i‘iiii?.ii!nrn 


» . » , ru, ft, tf, V, 

rnniiiin (ntmitnns tin /, nil pntU I'ninprninilrn Inn injiialiMiiti { JH f /jy ), 


ih'.tfiiiiim'H, i<.ii prrt’i.'l'iiiiinil n-lln M liMn.la p.uu.nM .ai po.ir .H.iliUf 

Hi'tm'tnilt'Hh.in .la nnltn il inni® | ui. .J.. m-ouilr 

iiii\ ruriiiiildN 


(|1) 11*1.. , , . M, ^ ^ 

til, |nnii' ilihliilrti lasB lunniilna luilmpii iln il ^uilU .{«. 

(|ii(i los iKiMvollus vitriaWca « ,f , , , , ,, .1.^ l t, 

Si I'uu 8(1 NOrl (:l 0 la kmrti raraaidrimiqitn ^ jrawr iinliqMrT ui»n rntailvV a 

1*1(11(5 l|llolC(MlfjllU (1(14 Vildlll.lt’H jlll!(l]»(.|ulaiim8 


a. 


r,, 


I'uiKt nuolcoiupio i\m 6ijiiflllons (g) paiirra pr^iBRiikk h imttm 

(10 »'■" f ^ ««» t;,. 


II y n flint ! cauo dtriil6r<i i^qiiaUciii eortifirtinclrf 
commo Ta fail Al. Hindi, on * ' 
rolatlvo, non plug u uno 
do CC8 nrlalilog; 


un^ dliiriotilaMon 



At)\ Dl'llU V KKS l‘\in’lKlJ,KS DU PUKMIKD OHDUK. 

(VjiU) ul 1 V' ) rtM'inuIj^ ii4D''lu'ii|m'. 

^ tl.r tiv ill </f*t (Iji 

^ ^ l‘ t,) S l’/» t (,)'/ 1 S.v ‘ \ \ /i[\ 

tiff <h 

V i vir 

(HI (•(Hii'l Mi’ll, I'll ilrliiiilivc, i|ui*, [Miiir ili'ilm’iiiinni' (iomplotoiiiiMil. Ics 

iiuiiiililrs 

r, /I, //, .V, 

il siiHil ill* li'^ iissujrHli' ii MIX ilns PiiiiuliiHis I’.oiMpriscs ilims los for- 
niitli'M ( '17 ). ( V; ^ ''t rm’rvnii’, iMinr r Ics viilinirs [lurLiiuilloriis 

ti, '•», V’ /’ 

tliiiil li's i|niUri' ili'i'iiiiH’i's si* irmivi'iil iiN|iriiiim\s (mi riincJion ddsiloux 
priHnirri's pur !i‘h I'linutinns ( VV) **1 ( V’)- 
Appliijuims iM's priuripusii riiiti'gralimi dc riMjiiutioii mix ilurivi'M's 
jmrlitdh'H 

(',H) l»f.S J'Yl. 

Dtuis iM'lti* liypii(hr*si*, ill rnmiMlr ( /17) ilrvii'iulni 

(t,r iiv ih f/m tip thf fls 
f/x /»x pff yi '‘y 

Ml!, si run Inutns Ins rriicliuns mi ini^nuMlmiaininatoiu’yjyA'-.tJv/, 
po u r 1 n s u p ji ri 1 11 n t ni 1 mi i I n , 

( 4 9 ) p - *1 ^ ^ ^ 


On liro dn cnLln derni^^rn formuln 



m MlUlOlUK SUM I.’lNTKfillATlON MKS A I'loNS 
puis, ((11 

.(^ 1 ) •' 

y '/, *> 

(fill) 

;; '-A ’ 



Si tiuiinliMMiMl (III iinil(i]iii(« TniH' pnr rimlic Irn inii^ vulruiN dr w f„ 
((uu I’lHiniil In rui’iniil(»( ’i:* ), mi smilmnmtt i|(’ valtMirs, (mi iivuiii 

((Kiird ii r(M|n;iliiin ili* uondilimi 


mi (I'ouvi’rii 


f'O'i ri^]\r rM. 



{tn- 


« = (j- 

■1 V 

•dH/’ 

(•i-l) ( 

(rn 

m}^ 


■ s*) 

1 

{m 

r„)K 

1 'te 



I'ifidn, si diitis 1 i^uiuitlioit ( (fi) iH duiii^ !us duux d«*ii I’ljim’’ 

lioiiK (5.^) (in rBinplmm 


piir r{f, n ), pur f'(|, n ), ^ n ^ 

on obtiuiidra (rois (ormnhm dmi! In ropri'imiloni rinU^j^ndo 

.rAnA,.ni. l*6qmitt«n (4H), snvoir ; 


[ w -- f ( ^ , r, )]» i* ) (' I ^ (t ^ ^ 
j . [ m -»« f(|, V) )]» f ^ ^ I :| (yt .pj 1 1 ^ 

I [0 w» )J* Td :S 1^') ^ .. -a fK 'ji 


Dans cos trois formulas, t ddilgoo una quanllM obritumle, «l i yj doux 



All\ MRU I V 1*: ICS RA IITI ICI.I.ICS IHl I'lUCiMlICU OUDUIC. UlKi 

iHiuvnllps (juiinfilrs variulih's (jii’on ilnil rrmiincr, uprhs iivoir lixo la 
valiMir tif lit I'.inrlitiii arhilrairc ('(.r. r). On paul, raniarquoi' (jua Ioh 
«‘( jiia(iiiiH ('»7) stMil las jlarlvras .lo rr'(pial.ii)ii (;>G) prisas sucaosai- 
vanH'Ml par rapiturl a ; i‘! par rapporl, li y|. 

ICn Ki'^aral, si I’tm roiisiilanuo I'omnia (uiK^lioiuh' 5. ’q, 't (?L qua Ton 
I a SHU 


(a^) !*?;♦'* Vi lG/‘‘ /« -di 

las Irtiis rqualiuiis t V’> ) na saruiil ([lu^ las ilarivaas ih' ra((ua(i(in (a/j) 
prisas ralalivamaul ii vj, t; al, si dans raquatinn (,^/|), rauiiia iidoux 
dt!S a qua I lulls ( V‘» ), un ra^artla run a das Iruis quan(,i(,as 

t” I a I T « 


auinnia runstania al las diMiv aiUras auinuia variahlas, an obliaiidni un 
syslama da Iruis aqunliuns Ilnias [iruprasa raprasanlaivrintagrala fijam'i- 
rala da raqualiuii aux darivaas purl i a! las 

/hfs .1 )7 u. 

l')n appliqiianl hi inathuda ai»tlassus axpusi'u!! ii I'aqualiun aux dari- 
vaas parliallas 

\ m o, 

on Irtmvarait qua rinh’*grala )<ani’*ruladtM‘aH(Mlorniari> pant (Ura rapra- 
soiUi’a par la syslama da Iruis lonnulas Iras simp! as, savoir, da Taquu- 
liun 

t Oo ) ( m 1 -- f,ti )* Sts 4? »'“< Yj ) ( / “^ T ) , 

dans Ifujindla ui as I aarist’ja funalioii arldlraira da 5 . y), t, al das daux 
d^ri v 60 s d a 1 a in i& m a ili j iin I i « n rol « I i vas « d a n x d as tro I s q u ii lUi Los 5 , q , t , 
loraqua Ton aunsidera un« de cm trois quaiUlUs comma cons tan la a I 
iai daux aulras tmmma varialdos. 

L'axtaiislon das naHliodai ppdaddantcs li rinl 6 gralion cles 6 qua lions 



iilMi M lUl 0 I ! M', SDK I 1 N T V . ( I H A'l' I O N 1) i: S I'. (,) U A'l'l O N S 

aiix ilinVinuinc.H iiarlirlli'S <jui I'rnrcniirtil plus di* irciis varialih's iiwln- 
poinlaiiU'H m* prasi'iilanl aiitMini*tlir(it-,nlli'‘, ji* pass«'rai, ilaiiri im si'imumI 
{ir(irJa, a I’rxpdsil itiii dii Inivail imptirlani ilr -M. IM’uir siir Ids ujijals 
(|ur ja viiins il(' Iniilar. 


II, -- Sur tuu! fnr/iuiir tir ftn/url/r m/j tlttluil »i ««» l inU't^ntU- 

tl'iutv thinadiin nttv </d/7t'jV\ iuu(iviU'\ tin ftn*ntt»'r ni*ht\ tm 
lino inU^f^ndo luirliridn'ir t/ni ron/rnno i/rv tnnsfnnOs nrfitfiitut K tlnnt 
to nninhi'o, oKt pi'Ooisoinont oohn tlos onntdtit s intioponiliinlt's, 

lnh'igi’ar l'r!(|uatinn aiix il drivers parlidlli'N 

(l) t , 3, . . .. /i,v, M. 

tlans la(|iu!l]i' 

(•t) /I ; // 1 

(•‘asl Irtnivar ptHir 

fii, p, if, /, 

ilns I'tmc.litMis rit* 

, 7 , , .Cl ; > « ^ » 

ipii varilicnl siiuullaiit'tnt'nt la rnrumlt' (i i di rrqnalitiin 

(;i) (im p li t d »/i/v i r ^ > di. 

IiOrscpir Ins n variulilnsa*. v. ...t/ rni'U'nl imldpiMnlauld** nnlrd idlnH, 
rtH(Ua{i«ii (d) (Inil iMro viMallnn, <|ut*llns inu* sttinnl valdnr>*. Hum' 
tilladolijMrn vni'llina iiuaiitl ItiulnHrnsvaldurs, a rnM-rplinn il’imdsiMili*, 
(lavioniHJiU eanslankm, n'nsMt^ilirfMjii'Hlurs l*dr(uali»»n < J j diiinilin’ Ins 
Ibi'miilcH (a). 

Supposonti muinlaimnl qua !e« varlaldns 

.f, J, s, ■ , I , 

tkvinnncnl roricUons th t citla f;onsUkiU?t arhilrnires. valrMir^i do 

pi *lt A ^ . .. 

qui vbrifiontilos formulas (i) at (3), pouPFont ^^tra minni* 



\\\\ DKUIVKKS I’AirniU.I.KS 1)11 PUKMIKH OllDlU':. 297 

(lm‘(u*s ilt's foiirliuus th* ( (»! ilrs (‘onslaiili's arhili'iiiros doiii il 

.s’af^il. (Ians n'llr liyiailhi'sc, a Taiili'. <la la (‘.ai'a(!l('>risti(jU(i 

tiiii* {lillV‘iMM))ialiiMi n‘la(iv(’ a uju* mi ii |»liisi(‘urs dii ramsIanU's 
ariiilraiiM's, doviMiucs varialdan, inais varianl iiulquMulamnuinl do /. 
On tirora do rtM|naliim (1) 

// <>il /!( / 0 I' } »/'/ ♦i)' i ... I tlx (>/' I tly Off \ ' \ lit OS', 

mi, 00 tjtii rovionl a)i nionio, 

r/( fim /m1, I 7 o >' . , , ) f A »' m/» I 07 I . . . I • os • f//' 0 . «' *!</ 'h' • 

Or, oollo diM'nioja* oquaiion so rotluira siiu|doiiuMi( a uno oijualion tlillo- 
ronliollo liiioalrt' di* la runm* 

( '^1 ) ■■ /♦ >> I' 700 /'MS " . , . ) ora p iii' tf ny 0 oj . . .) 

ai Ton olitiisil lo I'aoLour 0 do rnaiiioro a viM’ilior la oomlilimi 

(;i) f//0 0 »' »' 0^7 r/if ‘ \'0 nit //o)03 1 Or/^OfiT 

O' tl.f up i ' f/r ilif I - th 0/' I . . . ‘ • dt o.s ‘ : o. 

D’aillours, si Tmi iimtmio 

\. V, .... T. II. W Q. H H 

los tli^rrivoos paiiiolloM dt* la rniiolioit 

l‘(j , V, «. ,.../.m,/i.7, /‘, .,.,0 

priHoa par rapporl atix cjiianli(f''s 

x, )\ ii. Vy '/* 

* 

on tirora do r^qualinn ( 1 ), difr^ronli^o pnrrapporl aux cmislantoa arlii- 
Iraires, 

( 6 ) X 4t? 4” X " +■' 5''. “P • * • * ^ , -I- 8 a.? 0 { 

0 l par suite, pour vendor liquation (5), 1! sulfira d asaujoltir 

#, y, s, w, /3. 

rfip s. 11, t. xn.j 
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‘ills MlUlOIKK SliU l.’lNTICdllATlON IMIS KgiiATIONS 
t'-onsi(lnr<!H rdiidlinijs <li' ii vrrilirr hi niiMliiiuii 


■ X V 

(A/ 

th 


/. 


II 


</.»' »/» 

ti:. 

ih 

Or nn (irn do la I'nriiinh* ( n ) 

1' 0 

It 

s 

(«) 





puis (In ni»|((^ iiKMun Ini'iniilc, I'ninlHiinn iivnn !'r(|(i{i(itMi ( 1 

/ j ./fit 

0 It " ' s I'/' ) tiy « It / . , . r s » 

(//< fA/ tlr 

‘ (N t /»ll) (V 1 vlh a i f III " ■ 

Ihmr passnr ininKhliiili^ninnl dit la fnrmnlrr:iii hi fiirinuh* (|i», i| siinil 
(1 ohstu'viir (jun Ins (*p;alns niilrn nllnn stint nnmirn il^alns u nnllns 

([11 (Ml (ihlinnt ijinuni ituilivisn hi siunnit* tln^i nuiunnahnirHiln i|nnlnunH« 
linns (In nos rnidions par la siiinino iln Innrs iIiMnnninalniirs. n| ijirnn 
IMMil Miniii(‘, (liiiis nns dnnx sntnmns, suhslitunr mix dniix lormns do 
(diii(|iio (rantiiMi In prndiiii dt* nns doux lormns par un raniniir arhilrai" 
I’ninniiL idudsi, 

ConnnvtmHii pn'snni. (jiin, j? iMiuH nliiinni* di^ la rnnnnin ( {,> ii I'aidn 
dnl (!!(|mil,i(Mi (i), nit inUigrn Itm u// i PijiuitiMns diirnronliollivs (|nn 
conipi’mid (a I nr inn In ({)). l.niirH inlogralnjt gi'ninralns nMiforinn' 
I’ont u // 1 nnnslanlns arhilntirns 


qui pourroiU dXm cniis^tm ropr/lsnnlor tlm valours parlimilir^rim dm va- 
riables 

‘^*1 .r« ^*1 St, y, 

ooi'i'oapoiulBntoa ii inu! valour doimiSe Ttle In vnrinblo rj ol im in(i>grnliw 
ollos.mfiinoa pourront iSlro prdaomfiB* lou* Im rarmo* 



All\ hl’IIU VICIvS PA irri I'M.KS Ull PUKMIKH OIIDUK. M)' 
lnsli'l(n‘s 

•V- T, , i». 'V. '<), ;ll, ... 

(InKi^niHil «lcs Inurliims tlrlcnniniM's <li' .r, r, 3, y^, 7, r 

([ui nc ri'ulVi-tniM’iMil ihumiihmIi's iMinsianlos arhilruinis, r,( ((iii sa mliii- 

rniil a 

» 

.r. '< r<h ft, tf, /•, 


jHMir lit viih'iir T ch* /, cn surh' <jirnn aura, pour / = t, 

I,, < ^ a, ^ 1 1 1 « m fi). 

V' 7 /. '■ 

■ V. m. />, if, r, ... 

.Hoiil ilrUiMUui Ill's, I'M roui'tloiis ill* M'i lies i‘onslau(us iirliilrairuH, pur Irs 
lormuli'S ( H ) ot (in), uinrs 1*11 posiuil, pour aliri'gur, 

{l'4) H t"'* , 


(") 


) ' 
i /' 


I.orsijUi' 


ol. inli*j(raul la roruniliM j ), iMiiisiilori'i* roinini* uun I'uiuulinu (liUVu’on- 
lii'llo liuoairi*, on uhtionl, uulri* la vtilrur muii’*ra!i' ilu pnlynouir, 

4m ft fir • 1/ 4v ■' ;'4s, 

ul su valour initials 

4(i» 4^ •■•■■■■■ / 4'/« • I 


i!orri'«pmul»uU* a / - t, urn* rolaliou uxpriuim* par la rnriniilo 
{ 1 3 ) 4m p - t/ r ^3 0 ^ */ -"■*]/ 8C 

Ju^qu’lci iioua avons liuppoa^ quo, dans las rorniulos ( 10 ), las 
aui8(anio4 nrbttrairas 


x* 


rettiiieiit imlaperidnntoj unes ties aulres, Supposons mainlormnt 
trouvenl nssiijeUtei h verinor cerlairios (Equations do con- 


aoo MlUlOlllK Sim I/INTKnilA'I'lON DKS l‘(jr',\THJN‘S 
(lilion 

(l/| ) A tl, 1 . 1 , M, V tl, ... 

(loiil Ins |irnnii(U‘s mummIm’c's 

A, //, V, 

I’nprnsniiU'.iil dt^s rounlitnis dnnnnns tin 

1^1 > t V’ ' ’f*p . • < 

Si tu!S ('!(|UJi(i()iis th^ ciniililioit stuil lnlh‘s t|ii*nii nil 

( I ) (jr.i y o,; \ itit ! . , . . 

Ill roriiuiln (I'l) (loiinnnt 

(it)) om /» n.r \ If ily i r ti •; j , , . ; 

(Ml irailirtis ttM'tiK's, piiiir t|iin iu tiill’i'riMUM' 

(JRI — /I «|.r y ' / Pr;; 

s’6vaiHHiisst% il suriini ^nunrnlnimMtt tjiin In ilin'nnMU't* 

y/ilt — , 

SO I'lMliiiso ii zoro, OhstM'Vons irnillourstiiu', nhiu’uiin tloH ntjUuliMiis< i/j) 
6tnnl ilo hi (oriiit? 

■ I 1 I R)l V(l Xl » I ■ |l ’ 

ai Ton on olimiiio hm oonslimlos arhitrairos a 1‘iiiiln tins rtirinulost (in), 
on ohLioiulra une aulro oi]ua(Jon ilo la fiinun 

qui 6lablirn uno rohilioa ontro ba quftnlitrjs varhdilosi 

*t'i y\ , A, , 

Ccincovoiis il (|uo Ion dijuiilioM ib eantliiion, c'ciii-ii'ilifo Ics 
l'()i'miilo8(i4), soionton iionibi'o 4gnl | n. Si o,, ilimiiu, 



\l!\ !)KlUVlU:S !‘AU'rir,M.KS Dll IMIKMIKU OllDllK. DOI 
a Taiili^ ih’?* l'unnu!i's( m»), i‘I1i‘s s(Hriinsf<)i’inan)ti(, (in n antros ('Kjnalions 

) y 11, •'ll. »*, iX ’ll, . . . , 

(|ui rnnIVrnuii’onl phis (|iH' 

- fy r.i, yj, 7, /', . , . , 

at pnurnnil sarvir a drlcrniimM’ 

nu yi. V- '■' < - ■ 

an innalinii tin 

VoYnns inainiciiaiil dans (|Uids (’as las valaurs da 

M, /f, '/, /, .... 

ainsi nhlanuas, al la valaiia adn'aspnndanla da.vUraa da l'rMHial,inn (i), 
variliannil la ronnult^ ( i ). 

Pnur (jua las valaitr.s da 

.t% », V. /'i 7’ 

tina'H das r(irinnlas(i ) al ( nVi, al I'aprasaiitcM's par das fniiaUnns datar” 
luinaas da 

/. 4i t)> ' ■ ’ * '•*» V' /’ v» • ’ • ■ 

daviaiinani pr«»pras a vrddliarh'S (Mpialiniis (t7)« suUira (jinij dans 
cas vidaurNi las an ns Ian I as arldtruiras 

tujssant d'iUra indapaiidanfas las iinas das an Iras al da la varialda /, 
soianl as sn] alii as h v (in liar las aundi linns (i4)* Mais alors la vulaui du 
polynoma . 

tim - p fi r -- 7 rif ' « /■ — . . . — ^ 

f|Ui dlail iiull0| an vaalu da r^ijiuiiion (d)i sa irniivarn anginanUiadc In 
nuanUta . / 

la iigna ^ lndi(|uaiU uiia diirilreiiUalion rulalivo nu syst6mc onlioi dos 


1)02 Ml^iUOllUC SHU i;!NTI'i;UATI()\ IU:s vritlNS 

(JdiisIniilKH {irlnlniii’i’s. Dniic, |iiiiir i|n«‘ ri'M|na(iHii ( “) ) rtiiaimid 
siilisislrr, il siinirii (jiii* ics i’'i|ua(i((ns <l(‘ roihliliitn rlahlics tMUn* Irs 
f'diislimlas ai’l)ili'airi^s, i'’rs(-;Viliia' Ics (i.'( >, la 

rnnuuld (i(i), (HI, an ({iii rrvii’iil an incjiic, la rnrniulr ( i V), |)uih‘, sj 
Ins ni)ns(aiili!s iu'hilrain's 




'*> 1 y < 'l- 


siinl. asMiij(U(,ins i*) yj'-rilici' /M-t|iia(inns tjni nnlrainrnl ia I’mi-hihIim i V), 
ri'aiuaiioM (i), runsiilnrar ronunn iinr rM(iia(ii*ii au\ ilrrivrrv. imi lii'llrs 
'ill prnniiri- onlra, sera {'iMlin' rn uivuw h«in|is 

(|un rn(|iialion ( ’)), pan Ins valnuns dn 

*/, r 

I inn ns tins rtirmiiltts (17), 

Kii rOsunin., pan la tnnllttMln pnnnnliMiln, riiilrpralitin iln rnnnalMJii 

'linnriJiilitdh^ 

//m fidr I ,fjy I -, , ft ii t . , . r ,///, 

(Inns liujiinlln Ins -ji// >h i variahlns 


■' * • « ■ » wt, /», 


r, 


mn ,.ntn, o||,.s par |„ rnnnul,.(, ), «. irmiv,- ran,,.,,.-,, a rinl.- 
gnation dn la sniiin ntjualjnit dillt’*rnn(i(dln 

fi^ir ■ < 3 ;-' -t'- X d/i .-f-. , , , , 

pl'ix 'I'Hi a« I viirinljlrs, l)'i,j||,.ur«. ...i vrrlu rrilr 

Kinii^ro iSquution, (kmi, k, sociiul moinhrr rriirmiii! Ic» rlillkrnulirlk'# 
do8 soulos vaniahlos 




U HE poik dtro (|u’un() ('oneikm do o#i vafinlik'#. oi rion ll^•lllp<■.,•lu• ilo 
supppsEi' 008 voriablo* incWpmKiaiKoi. Or. d«n# *..1.1, a. 

SI ii on, la fo no ulo ( 1 5 ) don n 


(18) 
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Si, pull!' (ixi*r li*s iilui's, iiti i‘(‘pri’‘M(!ulr jiiij' 

1 ( ' I • O' “s t ' ‘ ) 

la vali'ur ilu o), |(;, Vj, [luin'i'a uli’i* iinu ruiic.lioii (piiilcoiKiuo 

ill) 5i '/j, 'j. « • ‘S rnrmnlrs ( iH) ilunniM'uiil, 

i h, V . 

{<•)) , 

fv O' -r 

(!us ilrniii'i'us ruj'inuIrM i‘i'pn''siMili'riiiil imi (‘ll’i'l !os Ins [ilns 

^iMHM'nhvs jMiMinihIns tir ruijiialiuu ilillun'iilirlln 

OM y o:- ( /of( i '{'O^ I . > . . 

Si ("un y siibsiiim* h*s valfuiH tii* 

0 . V M' /> 't' 

lin'ins (Ins runtiiilns ( lu), un uhtintnlni n aiilrns (M|uation'S 

M, >)ll O, Hi 

(|iii ri‘prns!Mil(M'unl /» inlrgrahs ilt* rnijnaliun (‘ijjniiitn a la ronmilo (i). 
Kjilin, HI anln* ni'H n an(n*H aijuatiuiis un i’'liniim‘ 

'/• f' 

on 0 1) linn lira nun onualiun tirliniitvn 
(ao) ‘H n, 

qui rnnfnrmnm Houlnniniit Itm varlalilns 

.r, i\ " •* 

Done coMo I'HjuiUion rli^linitivn nnra niio inl6gralrs tin la rorinuli* (i), 
oonsitldr6o camnin uno nqimlion iuu il!!!riv6os pari ini los. Kilo on aoru 
nidmc TinUlsgralo gilnilrak, puiiqucs la rolalion. tUahliu par ooUo inUi- 
gmk « \wkbles iiidSpondantea 

.,-11 < 


m MlUinillK suil I.’lNTI-lJU \TlliN hCS l-ur'AnuNj 
rinroiiniiM nr, <lrp(ui(irii th* hi runi'liun 

I'l I , . I, 

r’rsl-a-illrc irmir runrlinn arhilrajrr th* fi i vai nitlrpiMnliuili-H 
Si run viHil, savdir ii ([iioi si' rrilnii MML / 7, Ivh vali'iiis tii^ 

fU 7. t , , , 

lin'M's ill's 1'iinmili‘H 


< M, m 


il Hiirilra irolisi'i'viT ijiir, |Miur/ ■ . t. Ids ItinMuli'M, jhim' nMliiisiMK unx 
riinmili's (n), cl i|i!c i|<w ;n Iiilraii-d?* 


■Cl I / ^ I , 


(Mlli'n l('« Inriiiiili's (1 1'l I'l ( 111) liiiiniii Ii-h 


{•11) 


■ ■ (i t , » , I . . ^ 


I /I - I l).pr(.r, y, s, 7 11, rti\ y, # ihi fj 

Done, la vtilcur m'lici'alc ilt» m, Imirnic par rdt|nuttntt i .mii, srra prcri- 
scinoil, aallo t]ui a la ilotthlc |irdjiridlc il»* vCrillrr, ijUdl ijuc soil 

lV!(|uali()ii(j)iMjnsiilcrc{H‘i»iniiii. uiim Cijualidit au\ ilrrivn*^ |mrlii'llcji, 
cl, poui' / T, la cfitMliiidii 


(aa) 




Il^CHlhoii troliHci'YCr qu’iHnul k valcur inilialc (’<4% v, s. ...) 

(Ic 1 incimnuc m, (aa), nwv runimlcs (a), 

onlmlnorn, pour i Umlm Ics formiilim (ai), dc«ii|ucllcs «ii dcdiilra 
iinm6dintnniont lea rormulea (19), tm nwh^tiUiant iimi luilnm 


I08 lotlNIS 


’^1 ..M Ki. tp r. 

V), 1;, 


La infirno substimiion sufflra pourdiilduipif* la forriitili (ifi) di I’^qua* 
lion (3) rdduitOi pour iiiui valour oonsianlo t tkL I kloemulo 



\11S DKIl! V KKS l*.A H’I’IKMJ'S IHl IMU'.MIKH OMDUK. m 


Nous iivuns jnsijirii liiissn la rtiimliim r(,j;, v, ou la 

va!<‘iir inil iaii' ■!»' riiii'nmiui' ra, rnlii’riMucnl arliili'airi\ Si ('.all(! valaair 
iniliali' rlail n'Mlnila ii iiih' rniiriiun »l(’(4‘i’riiiii('*i' ilr. m iM ili'// c.otislatilas 

arhilrairrs y., y I'l'ajual iuii ('.'.o') ri'iii'i'scnlorail luni plus riiil.r- 

^(I'ali^ p;4''m’‘i‘alr, <‘i* ipii' lai^p'fui[j;i' appal lu uih^ solitliun coinpkUv. da. 

raipiaiioii ( 1 ). 

I'!iiliti, an lian d«' laissaa las aouslanlas arhitrairas 

u, C. 

ilulapaiHlaiitas I'liua da ralilra, aa (}ui paniu'l tia passai' d^i la loi’- 
inula 1 1 \) aiiv aqnalions ( iH ), on ptnirrail rad ni ra saparaiiianl it zarn 
alun|Ua h'l'ina tla I’aqual ion ( i o ) an posanl 

tj - ii, tin n, Hi .... ; H, 

a’asi tHdiri’ an suppo^a(lI 

Yj. ^ '<i 


iniiapandaiils das varialdas 


», >, i;. . .. /. /»’ V‘ 

Dntia las Minilas ai|Uali4nis 

^ ^ 

iVmrniroiil das valanrs da 


/», »/, 

(jui, id a 111 axpriinaas an fo nation da 



vdrinaronl; gimulUinilinanl Iih lujual ioim ( i ) at (i), ijimnd on aonthiiiai a 
do eoiisidftror I, % t w comnie proiOTsh ro|irt!BOiUer dos coiiBtantos 
S. U. I. XII- 


:inn si it I I M i it \ i h» \ mi*, i ju 

iirhili’iiircji. SI, fnlrt* li"* ImumhIi ’. s; ' S 


(Ml Iiltlii'iltirii MIM* rrii.iiiir 


livs ,|i^|iii,.|,. ,1,. I,, t -ul. n 

"'I'l'-'" IV.i,,., I,, 

l■lMII|lll‘ll■ ilillll j'lll ,hl„^ 1,.^ 

I niiijiln irniliis i/rt mitii , , ./• J,-t >, x-ii, > , i 

l^'Hlipli'lr Hri-;, ..|h ulr T. . |„.mI . i, ,- . „ iv,),!,! 

iIm >1, I 

niliMi's iniil.'.» ilaii. , , ,,, 

iliuis li's AliMimin'Kilc ,1 ,1,. \| ||„„ || 

,'l , .i. „i ,,i„, ,u„. 

I|ll IIIIN lIlVlTS M|,|l„i l, . ,b.i „ l„ |,„ i,,, „„ . 


■ . I . .II(’ 

'I II I I"| in Vim I . I..i 

,;-v t , ■ . . 

railHlIhiUlniHb •• ^ ^ 

U(l,. . Ml,,. 

5 ■■■■■'« i yii i $ i » • .... 

a.i to , 

Hh mi \m km^lm .ms 7 


l>»«r veli^MP 
A unfttttleap mm 


j^.«,ei(sv|r li i^in- ^ 




MIX nKiin i:ks I'Mt riKi.i.r.s nn pukmikh ohduk. ao7 

Si^ ji*iii( inu* ntjiivrili* inhv;,jralf lic la lurMn' 


li's Iclln's \X ' , M .... U, n\ », ;ii, , 

mi II (M'S j|i‘ J /, M, /», #/. i\ 

lire iivrf li's auh’i'*' par la ruriimli* 


ilrsi^miiil (I(*^ (oiniiions dalcr- 
, .V, i'l ; inm I’.imsliuiid arliiLrnin'. 


‘ .. >f- V “ ' . ^ ■> V’ '1'' • ■ . * fe) ■ 


Olif^orvuM^ rnfiiri* t|u\iii [uirn'rail rriluiro li mm (a)nsliiii(,t 5 doniidi^ <il 
imn arldlniin*, nmt [dii*^ la valmir purlintiiara da /, mnis lu vnlnur 
pai‘li«'nrh*ri' dr ruiir ([nrirnmjtir drs anirrs viu’ialdns iudapiwidaiili's, 
i»u inriiH' dr ruirtuimir im liirii rurtirr d’liiia aiK.ra variidda liao a 


*; ), ^ rn 

par Uitr rt|nalitHt dnnnrr. Oiiim rrs divrrst's ItypnlhiVas, an opai'ant 
IniijmirH ilr lu iiu'nur nraniari', nn tddiandniil, an liaii da la Idr^ 
mulr(rVi, d'iiuhr^* r»MiMulrH tjiii HarairnI (onlas aaiinpi’isas, aomina 
ran piirlirulirrH, dam^ lu ^iitvuiUr : 

( jfi ) *lim jf 1' 1/ aj' ■' / ‘k , — ■ \ a/. 

Hi »-> ^ ot), 

Daim ritd|naliMit i ’rVii, ttuU tMiimiir dans rtM|iialiitn ( i 'i)i on paul sup- 
pusar li vnlimlrqiir In T^i^itr'^ iiiditjua las dillai’anlia! inns ralalivas, soil 
ii Iniil la sysliMoi* rfuisiunlas arluti'ulras, soil a una parliadi* aa sys- 
Uhho, DVillaurs. si uu "f. X, ... tnaul rnnalinns da ?, r], 'C 
r«nnula ( 1 1) so irnuva mia foistl^fnionlrtH* pouriacas ou 1 on (ail. viudiu' 
ut }0 saula das ({UnMlilas 

|, ti. t • 

allcsii(!s dll' 111 onlrtHH par cal a nn^mts pour la cas oft 1 on fora variar 

luuloa coi quaiilildi iimullau^mani, CaUo simple obsarvaliou suKit 
pour prouver quo fa formttle C i3) so dad u ire dea aquations 

fefablitt daiii le ptfaigraplie I |i?0/> requalioii (to) du paragraphe I at 



;m»h 


.MK.MOIIU: M n I, 1 N I I |{ \ I Ml \ M! ^ |tu VMt«\s 


U'X t'ljJIUlintH »||' I.) n I J Vi.<} »|MI . h> J,,,., 

Ki’iiplif I. nulls ;iv(. II ,, iVmw p.ur. I, . ^IsSh i r nh,.n,.u. 
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DKS COORDONNEES RECTANGULAlllES. 3lij 

(jCtto sommo roprosonlo pirocllvcmcnt line quaiitite indepeiulantc de 
la dh’oclion des axes coo rdo lines, savoir, le carre de la surface du 
parallclogi’anune qui a pour coles los rayons vectcurs OA, OR; et 
d’ail lours la formulo (iG) pent sc deduire des equations ( 3 ) cL (i/|), 
comb in CCS avec rcqualion idenlique 

"-J ( .r- H- -i- ) — (>2'’^", + yy, -i- 

Quant aux trois binomes 

^>',--, 7 , ya:,~~y,a:, 

ils ropresentoiU Ics projections algcbriqucs de Tairc du parallelo- 
gram mo dont il s’agit, succcssivcment projetee sur les trois plans 
coordonnes des des:;, ,v et des co, y, ou, ce qui revientau meme, 
los projections algdbriqnes d’une longueur mesiiree sur une perpen- 
diculaire au plan du paralldlogrammc, num^riquement egale a I’airc 
do CO paralldlogrammo ct successivement projct 6 e sur les axes des a?, 
des y ct des Aj on to ns qidcn part ant de cettc simple remarque, on 
pourrait inunddiatemont ddduire les formules (i5) des formules (i), 
Ooncevons eniin quo Ton considere, outre les points A et B, iin 
troisienne point G dont les coordonnoes, relatives aux deux systemes 
d'axos rectangulaii’os, soiont rospecti vein out 

y//> 

et 

y n’t 
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on aura encore, en verUi dcs equalions (i), (3), (,'^) du I, 
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Ajoiitons qiie Ics equations (4) et ((i) pourrairnt (dlns-nM>iJi(.s sr 
icduire (los forniulos (iS) du puragTiipliij I, lilinidivd.mint, iM.iir 
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011 (8) lo carro tlo son moment liiieRire. Done, si Ton nomme AT ce 
moment llnoalre, on aura 

(0) {xV-y^If 
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D’nilloui’s on doduil, sans peine 1’ equation (8) de la formule (lo), 
jo into ti V 6 ([nation (:^) et ii la snivante, 
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a la(|uello on pai'viiint immediatement en rcniplagant Icjs projections 
alG'el)i’if{uos de la distance }\ par les projections aigebriques de la 
foi ■ce /?, dans rijqualion (i/j) ilii paragraphe I. 
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los projections alg^du’iques de la yitosse to de ce point success ivement 
projotee siir les axos dos 

ct sur Ics axes dcs x, y, z ; les Equations (i), (a), (3), (4)> (5), (6), 
(8) ot (ii) continucront 6vidommcnt de subsister quand on y rempla- 
cora los projections alg6briqucs do la force ou de son moment 
linbairo, par los projections algbbriquos correspond antes de la vitesse to 
•ou do son moment liiKiairo. D*aillours les projections algt^briques du 
moment lindairo dek vitesso m, successivement projete sur les axes 
des tu, jKi sot sur les axes des x, y, z, seront 6videmment 
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I.(‘s rtjualiiins ( ’.mi), { ut ) rl t ;i*‘) ruiilinurrairiil iMirorr il'i^xislrr, si 
r«iu y sulisliliinit aiiK prujiM'IjniiH al}?fM}rit|iU‘s 
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tlu ia vih'SHti hi i!‘mi pititil uialrrii'l ili It's [iroJiM’iimis al^rbritjuiis il'iiiu? 
aiilru graufltuir rt'lalivi* ni> puiut, nl rt'prt’stMiltu^ par uiiti ptu'litin 

tlo ligno par i^viMiiplc, Irs prnjtsriitiiis algrltrit(ut?s tin daplaar- 

uiunl nbsitlu iJr rr pttiul ssiir h;*H a\os tics .r,y, s itu dcs x, y, z. Alors, 
Ics furmulcs (uu) cl (aa ) sc iruuvcraicul rciuplacccs purt|iialrcaiilrcs 
Ibrmiilcs, donl Irts irnis premieres nut (He mIHcuucs pur M. Mae (.ullagh. 
Si, pour lixer Ics idiHis, on nommiiii 

I, ■ X 

l oi p roj O 0 ( i 0 11 i tt l gdb rl c| u Oi d u d 6 pi lu? e me n I ah so I u d u poi n 1 111 u te r i id iii 
ilir axessi del 
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m ri[Knnim!> I K i u \ nns 

h^s (ri>is ph'iiiiiTr^ Imhuii?!' ^ sd , , sr.^r, ’l>H» ri'ijn*., 
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1*1 Il'S Villnil'** nnUVi'lli «|«h pn ^ ?sl s v . 4 j|||, j, , 
(run (|(’S » '( i ;i|i!<J»rs ,, >|=. < 
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ti crncH i[U'iinlii|M»Mjj rsjjnsSrMji ^ ^ p .j; ,,,Mi | 

a la (|nalri(un(' Idrimil**, v\U< si4. 4,4},., 

(('UK! (la jMiiu{> inairrM^* tUmuv, lj> . Avi ^ 

par r(M|ualiitn 
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lU>nS(U-V(' imr vahuir iuar:'p»-j|.buS» 4r l.« ,U . nmr 

(((t)lU('!^, 
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|HiUr Ic syntauMTilr puini^ (MwSrnrl^ 

(las Iruis ilaplataMiH*nl‘?k 
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Ailisi, «'ii p;ir(ii‘ui‘n*!', iitMi\ lArinuIrHaniilo-rin'su l’rM|ii{it,i()n (3) <lu para- 
{'I’iijjlH' I ('Xpritni'i'iMil ipii' li's <hMi\ li'iiiinuns 

snni lnii!4tli'n\ imirpatHlaiils »lr la ilin'clioti ilnsiixi's; rl, v,\\ allVl, {)\\ 
rKunl aiiv I’lMMliliuns \ ] ) ilu [liira^rnplin I, dm nura non si'iilnminil 

(a; i hu I (*/':! i h‘u \ i A'' •!•/)» H-?', 

Diais I'lirni'p 

(«4 I hii ( I C ^ U»';! ' f'' u s »' V >* ! /'*'// i - 

I’uri'illpmriU, hi ron jniHi* 

( iri! .* 1»J r U,^ I IK?, 

'j, on i'l* ijn'on |innl apjii'lnr la tiilatnnm xym/wlii/ue da volumtu soru 
iiiil«’*piMnliniIis aiiHHi iiinti tjiia 'j, »U* la tliriM'lion dns axi*s. On poul donc 
Aiumrrr la prnpiKiilion HuivaiiU* : 

'I'm oaf, Ml i. thms tut w xltntvtff' ptiinfs niaivrad.w la mimm df^xcarrh 
d(>x dtpim'i'nwalx xyndmiaian d'uii ptdai iiwhmtjm' ujfn, KaU t'omaw k 
dilauukti xymhntifjuv du f oA///ir. urw valvar iudqwndtnilv dv la dirvaiam 
dvx turx nrnrdtmni'x, xuppmh m'Uta^ulidm, 

On puurniil arrivar niuaiirp diviTH ri'HulliilK ilignns diu'iMiiarijius on 
{ippllqviiini li'H priiiPipr!^ oxjinsrs a la Iriui^toriiiulioii tl c-x- 

pra^HiniiH nfadip^fui iinagiiiiiiin'^iloiU ahurunr I’onlai'inoraitou plnsinurs 
d^rivi^os (111 priMiiinr ordri^i nn tlasil(*rivi’‘asil un niHlro supiu'iour 
nn prr'iniDr, 

Atnai, un parliriitier, I'on tl(*^ign« par 

l*, • 

divcjsrsses qunrUiliii qui van^^nl Jivtns ks coui'(lonn6t5iiir,y, 5 , tttparauito 
auiiii Mm \m eanrdonnte y, st, ks aaknils i\ 1 nido dcsqucls nous 
ttvorri ol) tint u loi if?q iiii I f o«i (i ii ) 1 C 1 ^ )* ( ’ ) » ( * ^ ) B ‘ ^P^^ ® ^ 
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iu'> i un iiiMiN \Ki,s in:ri\ \j;i I. Ai iiKS. : mi \ 

ij 111 , St tiiii Jtitii >/t' titfts i itnti/nnni'i<\ nrhtditii/unvs ,r, 

f, iltdn /mu iA- \uth' /hn nifijiiu f ti rhm imv <A' t vs rtnn'- 
u Mitittifr f A i i \ *A n //.m tlu ptt'fnu'r nf tliv, vt hi 

I tn»t\ iiti M/fZ/'f’, nlffiiititf tlv\ I'nlt’Uf'x 

ft! #»**/! *A * <1 I /“V iiiUUtt \ , 

lUMjiMNitiuM rKui I'nimih*, iln la Iniuvi' rntHuMM* 
|rihMM‘‘ tli- M kjU*' ri*nri>riiM* h‘ Will'' i-a hit* r tin */o///- 

*y»/r I'nlyin htitiftti' ( ji , ‘I « t i.a rai'inr tiu (riuniiit* 

allows'' ■> i 1 1 ^ «i a* I I J , «! I* 
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h 4 riii{*iil • I' »j«ir ruuJriu »ih NlrMMtij a|<}H»l|i* Irs 
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ilijlhvnl, h'n I„IX ,/n mum. / •,immlm„ " A . " 


(a) 


S ;r; ti 




A 7 /nY////ftv / W////U. fvv/r nun, hem lex 

{^) Also, Urn ‘ 

"■ (i=’», i(,-„. 

D^tnomtmdon, liln vor/n i« r .. » .. 

h 1 a s ui van! 0 : * ‘ » ) . I j u a ( i o n (u ) mi r^tl 1 1 1 1 

On lira (Id collo (larrii/»M • 

««rniCP 0 , I i,rvi««nr. 



mitk siih (.uiKi.yiii'S 'niiioiiihins, kti:. iw 

|iiiiii^iilii’ll(r I'l ilillV']Tiili;inl lull' ruiiiMirl ii .<■, 

'" I ... 1 1 ;^' »)....|.||(/, 

I'll ilivimiiil h's iIimix niiiivi’iiiix iiii'inliri^s l'iix|iiiMniilip||o e"' 
iM tlidcM’rnlianl par rappuri a ,r, 


(I( t‘ // ) ( I’ /; )/*'■ 


i . 


I <! ( */ ) (,.V // ' I II { /r u){/i /;)(;!/' 




I'lr, Imi rMnljiiiiniit. dc ia riu'-nn' ttuniiri'r, r’asi-a-dirr i\\\ divisanl, los 
ihMix lurinhn'H tin rhutpir imiivrllf vijnaiittn par I’oxpoMtMKirllc. ran- 
IrriuiM* tiaiis In ph'ininr ItM'inn, t*| tlillrrrnliniil aiisiiila par rapporl ii x, 
on urrivnru fh'linilivtMJH'nl a la Inminli* 


( •"» ) 1 1 ( A H A ' A ) ( A I- ) , . . ( A ^ ) ,.i/< A'».« ; 

lada p^^^i^•, SI, Ins i‘ni'rnnii*iiU 


A, I’, . . js*, A 

rliuil htiiH iliirnrnnls \i*h nils tli»s aulrrs, rr(|ualinn (/j ) suliaislr ipirlla 
tjUf still .r, »nt tin nittins ptnir ItnilfH Ins vnliMirs ilr x vnisiin^s iruna 
valiMir tltinnni\ on pttnrni rn ilin* aiilaitt tin rnt|na(ioii nl, noniiun 
altirs nliannn tit's fat^h'iirs 


A it. it A, A I', , , A 

‘lillnrtM'u tin /.nrn, i't'ijnaliitn ( V| nnlrniiinra In snivanln : 


Ho. 


S'lii Qiiiii.yiiHs TiiijiiiiiUins 

Cnrollmrc. ~ l,(i l,hm)n'.|in^ pnin'ilciil, <I«mI imiis iiviiiis ilniiMp m,,. 
“"li’''iii'iiinnslni(i(Mi dims Ic |irniii,M' ,1,. iml. Oiivnigiif ii, 
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"• i'', '■ A', A, 

I'i"' ;^XNii|dii In ,i,„d'li,.iiml«, si. n'Mlnil, i, 

l»nil(i:aiiiisiil,irsl,>|,niiiii„r |i,.,„a dv In simmm S sn mlnii i, ,|„i, 

I"'"' '■""""■'■I' '^"aoni l„ |,r„p„.siii„„ siiinmi,, ; 

riiiioiifijiii II, — Noinnmns S mw siiiiww ,k l,i Jhnm' 
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anirf t inmi cfmciuw dex xuivanles .* 
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louoa, on sorlivqu on fut; 

iii-uiudoa Oquiiilong ((i) ui(^) 
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(li'la ntt r{iih’lut’a iiiimrijiiih'irn'iil Hti liirin’rino ill i|iu% si Ins 

iMinriiriniU^ 

r <>, h 

tlijiiTiMil Imus It'S uns (Irs aiili'i’s t'l di* /i'tij, rt'M|Malinii 

S S M 

lu* jiiMjrra |nuir (niih'S h's vnliMirs dc .v vidsini’S tPiiiin valniir 

rnlniiiuM’ h*s jurimilt's 

A .1. II nt., i: li II ,‘i. 

Kn rnuHrijiicnri', iiu |nim’rii imhmumt la pnipusilinii snivnnln : 

riimni Ml III. Sf. 4 V 

ft, t \ . , . , , A 

tint!/ tinth'i A'v ///»/*, V iit's ttttfiTs' rt t/i/pivtUvs ih' zvvoy di'u.v 

\umnif% S, s tit* iti J nr fuv 

. S A t ‘ ’ ‘ ... I li < 11 r''*’. 

t S l i > C r?* '* j . . , I- 

xtftif tnfiT t'lirs tfmdh f/w* \ntt .r, tm sviihntvnl jmiu' tnuivs rr/- 

/wn tlv >1" iHuthiVi tl'miv vnhuv (lunm'i\ /fV Ivriiwx vnnvsiioiuhnUs di* vva 
dtmv tttnmwx ^i^runt i'fittu.r, r*f (utr miu* if it uum 

A X, \\ C 11 ■ ‘i*. II -^'j. 

Qmdkiirtf, - Si InM ninHinnlVH 

, . . . , (j » ,1 j 

jsii ftkliiifivrU li mil nil! lend Mil lui linu du lli^ori^nit' I Hi In sui» 
nni I 

I V« StUl 

S » A II C -I- - . -'n* 0 ''H u 

#.'0, ^ t. . ii» t. mr. 


■130 NIITIi SUM (.IIIKM.IIIKS I'll linMini Ms . 1:1 r 

line mmiw romiimh Xw, Inmilnv J!m ,!.■ imm-. »„ \ ■ 

rimliiiif. elHieuii ,lf< , mires ehinl h' iwmimi ,1,- , I, ,,rs. 
mill, riiiiliv rnrmh/e ,,,vr ,r, ,■/ k/,„ i,vr , ,„n,i r rp.mrm^n. 

(/an/ , s>. 4 ., 

' . . , , ,v. i, 

'■milt ions ,li(/hvnls.les um i/rs milir,. s .. „„„ 

~mil.,, 'ni iin’ilieseiihiienlimnrloiilrs A, ro/rm , ./.■ , 
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\(* i’vdnu'tt sviHnihiit'/tt it t'n • » / ' 

yfnuf tfnitf (I rtl u>f fr t^ti trn ktmni 
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th-uv vitlrMii'N |1»* lu V.iriuhli* r vl f\ r) ww rnnrliiiM \\v 

rj'th’ vnrfiihli', SnitMit *r;nllrni> 


lit* \«tlt‘ttr“* *1*' « rntrt' li‘?< liniilt*s 

^ jj. \ < ' 

t’l tjni t*ii rruj^j^uiU t*u t*n ilt’s*rtMHSUli( ilt*]iuis lit pi’i'- 

init*rt* liuiilt* lit ntuvitiit tpn^ lit jlillt’rt'iit’i* X '»* 0 stMn 

pii^iiivi* ttii in*| 4 itttvt’« (ht ***' pit/i vir ilt* t't*s vitlt'urs poiip tlivism U 


J'v 


.... \ 


t(tii siToiil di" l‘t rt'Hlt* t’oiUinuc 

ji 5 ir rn[i]ior( It l?i vitriablf^ -f- jKiur dt**i valfurti th* ctMlt? vuriiililt* iiiltM'iiii*" 
dit^tiri?^ enlru Kd X, rtiddgrssli’ iliditut* 

j 

ft© ®iUlf© illtftt© ([U© lis I lit! it© Wi ©Oft verge Pft hi so mine 






(,)iii':i,Qiii-:s I’lin I' II [ I'! TICS 



nK,i,,,,.^ Inr„n,.|in„/,.,.) s„i,|,. 

■H.ll-UIS, lit (jll 01 ) jiil fill |■|)|lHl'!(jlI|l||I•(l 

fU’) >11,, 



j -ip-i : 

‘‘(I ' t A, M I on nonitnc 


it!K vfilmti's tic 0, i‘( 


'I I 


• ■ . H,, , 

l''« viikinrs ,1,1 H, i:um'S|ioii,|,iiif,,s,||ixvi,|,.|,|.s 

, 

'll' ill viiriiihl,. IV',|iiii(i„ii(,),|,„||„,,.,f 
'".i + v,,:.,,. 

'I'miniifan.; I, »7'„« 
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>/es i/imnlil,k ,h mUnw si/fiw, el finv 




«a»h n'^»o . _ > 

(a noiatim 


■ 0 . 


^ «S < ...) 

disignaiu urn mymim eniM let i/Mnmai a', «' 



uus [N’rKr.ll M.KS MK ri \! K> SlMIM.r.S Dll MlII.TllM.KS. m 
ICn vj’ilii «li‘ *■'' lIu’Hi I'liM', » 1 mmI nn |mmiI vnir la «lmiMins(ralinii ilaiis 
r.lw/A'.vc < !'■ 1’; M ' nn litcra dr la I'nrmuh* ( a ) 

(. 1 ) S M| n.A ‘ i ' < "»i * ! ' I ) ! . < - I D \ i) 1 , 

nimrvu nti'un |m'.r 

' H Mt A. \ 

t^'rsl-a dlr«* |MMirvM tju'im dr>.ij,’nr par H unr rnti'r li'S ((Hiin- 

lili^ 

'‘.c- i'll i. 

par rnn^rijurul HIM' mMVrniir r-«ifrr Ir^ divi'r ^rs vahMii'?' qn'artjiiii'i'l la 
ruiniimi U pMur drn \alriD-« dr r mlrrniiMiiairr'* ndrt' i\,, N, Si inaiti* 
iiMiaid nil Mlppu'^r iijiir rlia' iih di‘N rlr'KiriiN dr la dillV'irnri’ 
ilnviiMilir iniiliilMriit pi'liU Ir prriniri iiirtidirr dr rri|ualinn ( ’)) s’ap<- 
jinirliiMa ilidrlliiiiiirrit dr ruilr^jialr 



i‘l la ^Mliiiiir 

‘ I >V ' H.-i « r * r:i ^ ir \ ,) 


iln l'iiilrj 4 riiir 


I ti 4 


Ihilir, ftit paH^tiiil aH\ hmilr%. mi tirrra dr 1 rijnaliiaM ( 1 i 

I hnnfr I 

0 ddiitigiuuli toMjMursk uiir itiwyniiir riilrf? valriirs^ i|ii arqiiirrt la 
htmikm IH pour dr» mh\m «lr .r inl^rm^diairr^ ontrr a*, ol N. 
Suppoions umlatfiuuil quK’ la frmrlitui 


S §11 


(Mwm$ di^ i-, 11, T.. HI, t, 


'W'l NIITi; suit (,l UK 1,1,1 1! US I'ltOI'IIlKrKS 

, 

I 11 viih'iinivi'i' I un mi innius ilc si's ilmix lin'irius Ij, 

viihiKS|,,,r(i,ii,li,V,.s,l,^H,,l,sm,,’.,lim,r.. ,,, m X.si 

pill* ' ' 

«'sv;ilm„.s|,i,rlimili, ml.il, 

'''"I '■"■niili'l,. .l,.„.nui„nw 

( 3 ) ( /(■'■)</..■ f''/(n' 0 - , f\.U. r.. . /■' 

" ** * t, »' * * 

oil, (Jill n*vi(!n( im iiK-im', 


( 0 ) 


/ '»nlr , . , , f' 


..i,,,,.,,,, 

; vnlcnrs .I,.,,- n.nr, 

lilllill.S ,'1!| , (III l'||||■(t I|l,| ijljijl,,,, .. I! I 

. , , ....nil i'iiliiii.|||n.||.«lii|iii,, (I 

• ,, A , mi liii.|.|i ,1,. li, r..|.|iiii|,. , j 

J / ' in/.v. 

*** f- t 

1 ^ f 

/ ■ H, I a ^ 

'**« I tJ 

i”"' i,.s iii. 



DKS IN'l’Ki; II A LKS DKFJMCS SlMl'l.FS OH M U l.’l’I IM.K S. m 
mi, cpii i i'viiMil iiM nirmr, 

1'. 

I ''tfi/ r O / // i/ i . 

IHmi'VIt IJirnM 

o MM'F. O,. , , H, , i, 


(nMirvn qirun |j;n' H uni’ iiinytMini' iMilrr los ([ujin-' 

liirs 

flu M,. . (i, 


1*1 |iiir t'oii’iiMjntMii iiih' niM\riini‘ iMitrr Ics riivci'srs viilinirs 
ia r(Mirtiiiii 0 (Hiiir ili'H »lr^ la varialth’ a' inlrriinMliairrs 

Doin' lii rMiinut', qiin riMUV'nnr I'njiialiDit (/|), (unil, rlro 

iMi'iiiiuo an t'U’* Mil |rs iMiii'liMiiM il(> ,r i i‘j)i'i'‘si'iitiM*H par 0,n, rrssoiil 
il'r'lrr *»iiM‘* »'i“»Hcr irFlrt' linir^^. li y a plu^ : ru parlaiil ilos 

ilminri*-^ rl ilrn prinriprH ilrvrlnppms thins Ir /ivxti//ltl t/rx 
f.q nnx xiir h (‘tilruit iujifuthimni { ’ i, nil rm'iiniiailra rarlloiin'iil, i(ni‘, si 
la jniirlimi n mUio t tinstiinimiMil \v ini'ino siHiu* I'nln* irs limih's 

X, hi rtiriniihM | rN>iihsN(i*nt tMiijiHirs, on (In iitnins laiil 

ijur los iulo}iralo!» i'ttinprKr*i ilaiu »lrii\ mntihros oniisiM’Vi'rniil. ih’S 
vah'iirrt llnii's ol ilrloriiiiinoM,, On pmni linni'iMiniirrrlapi'nposiliuiisni- 
vanli' : 


1‘lif;nnrMK II « Si 0, (t tfmi /untfut/tx rMln dv In vnruihh 

hhift' tl .11 Iti ah rtt f ntiiiiuux ntuxnxr vnnxUiiunwnl Iv ndniv 

si^iu* i*niiY itx ttniUi?^ a* i r X, nit mmt 

,1 .A 

I f/,r 1*1 / H d i ^ 

* tf I 

{fim hs dam la forma h fa'^vrdeniv 

affront dm rHikam diltnmfiim, ei qar l\m dhigiw par 0 utw moyeunv 
Im imimm dimmm ^iitamiamn la ftmrimt 6 poar dm imhurs dr a* 


NOT I') S(i|{ (j IM’ll.nu I'^S )’ II n |> H I l-lTivS 
i'oroKfurv L — * S! \\u\ ji(»sr u j. <Mt t\\ir.\ Mnijiiriin’iil 

I ’hit- M(\ 

* * II 

I>"ih; mm,. iMl,Wr,il,. ,l,'.|iMM. siM,|,l,. rsl I,. |,r,MlMil ,1,. |„ 

'''■ '"MV, I,, C.IM-li,,,, k,m,s 

i" / ; Ml, si ,.,.11,, nMISI'I'V,. ,.MMslMMIMM.Ml I,' MI.-'MI,. sinM,. 

I';'"™ I" la 

,„„„.,„..MiMi,i,. 

('orolldiir If, Si Ton |Mtsr 




I' 

fi ' 


|M,r M,i,„. |„ 

H fill nil 11 cm Ic siiivuiu ; 



•I A , c/ xt (I ail/rurx Irx t/f'irr infr^rttlnx 

I H //,r, / i„ 

n/ff'm (ivs lutlmtrx tUlvmttnhx, h /v/yyjor/ 


/’ 


f (it 


I n (in 


wn line mr^mme entm kx dimxm , 

t / tmun qu najimn h mppart 


pouv (ks imkurs mtmt 
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Du llioorimc III on pout deduiro iininodialemont celui quo nous 
allons ononcor : 


Tiii::oi\i^mh IV. — Soieiit x, y deux variables reetles el w, o deiix [one- 
lions r^elles de x, y, dont. la. premidre u conserve constamment le mibne 
signe pour loiUes les valeurs de y renfermees enlre les limiles y ■= y 
j-* “ Y, les leltres y^, Y designant deux fonctions donnees de x, el pour 
louies les valeurs de x renferinecs enlre les lunites constanles 
X = X. Si la. differ dice Y ^ y consicleree comine f onction de x ne change 
pas d.esigne enlre les liniiles x-=x^^x~\, si d'ailleurs les deux inle- 
gralcs 



II dm dy^ 


f f vdxdy 


off rent des valeurs delerminces^ le rapporl 


V dx dy 


a dx dy 

sera une moyegine enlre les diverses valeurs (piacquiert le rapport 

V 

u 



■ Ddmonslration, — Piiisqiio la quantito u, considoree comme fonc- 
lion de a;, y, ct la diOT^rcnco Y — consid6r6ecommcfonction de x, 
<loivent, pai’ hypothoso, no pas changer de signes entre les liinites des 
integrations, on pourra on dire autantde la fonction de x representee 
par rint6grale 

I u dx, 

rdoivt le pu 6gard au corollaire I du th6or6nic II, sera (e pro- 

dpit du signe de u par le sighe de Y — yo* Cola pos6,,on conclura du 
, OEwreido C. - S, H, 1. XU. ' 



m , NOTK Sim Q(II':i,(,)liKS I’liniMUICTlCS 
theorome III qiin In I'appdi'l 

,.v 


tl.i ily 


U" 

f I ‘^y 

*'». t'l 

ost lino nu)y(',iuin nnlrn Ich (liv(*rsns vhIimii'm tin rappuj i 

/.V » 

' 

Ot ce (lornior rapport ,in,i mo,v(, Mil, I I,.. ,|„ ,, 

porti. 


ip. 


En appii,,u„nt ,l„ ai.M,l,li,|,|,.« 

"P os. qiiadriiplos, «to„ on pnn,'.nilnin,.„i I,, i,,.,,, 


vanlc : 


pl'njJMHHJUM Hlli* 


TjfKOui>siK V. Soivn/ v » i ■ 

deu.JonUum,Hh,ka>'; ’= ’’""'T ''' '' 

lammmi k mime sigw Jiir 'imn 'i"h 

limiles conunntew n , , ■ ‘l<' •>’ nilrr /n 

/imuesyV «,,/ ill /»■■< 

Jot (jni lepnKsmimi tkiuv ./ . * i 

j 2 ': T'" 

Moiions.doma fh ^^ 

^/e.y ^ vnauv y// >////<* <7.4^ Imu'ivx 

■ ' v-j.„ z-s., ...^ 

ommm^fonaun <k n,. „„ „ 

Ic mb,n signo. Si c/uio,me des (■«%,*’ ' 







.udafyda,,,, 


it 
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(iffre line valeiir d(itermin6e, le mppoH 



. vdxcly dz. . , 


. a dx dy dz, , , 


sera ane inoyenne entve le,s diverse,'! imleurs (fiti acijuiert le rapport pour 
des valeurs de x^y,, comprises enlre les limites des integrations, 

Coinmo los surfaces planes so trouvonl: repr6senteos par des intd- 
grales clofinics simples, of, los volumes clcs solidcs par des integralcs 
clefinies doubles, les divers l,li dor ernes que nous venous d’etablir en- 
train on (; immediatementplusieurs de ceux qui se Lrouventenonees dans 
los Applications gi\omd,triques du Calcid injinitesimdl (* ) et en particu- 
lior les suivants ; 


TiiitioaftAiR VI. — Le rapport enlre deux sur faces planes est toiijoiirs une 
(liianlit^, moyenne entre les diverses vnleurs (pie pent acquerir le rapport 
des sections lindxdres fai les dans ces deux surfaces par un plan mohile (jui 
demeiire conslammenl parallele a un plan donne. 


T[nJ.oi\i^Mn VII. — he rapport enlre les volumes renfermes dans deux 
ciweloppes distinctes est une quantiUi moyenne entre les diverses valeurs 
quei pent acqu6rir le rapport des longueurs inter ceptees par les deux envC’ 
loppes Hur une droite mobile qui demeure consUttnmeni parallele a un axe 
donnd. 


Comme pour transformer le cercle dont le rayon est a enune ellipse 
d’ont les demi-axes sont a et b, il suffit de faire croitre 1 ordonnde du 

corclo dans un rapport cgal il suit du tlicordme VI que la surface 

: cio rollipso sera le produit de la surface du cercle par le rapporV^^- 


^ OHwres dv Cauchyt S. II, T. V. 


NOTi: sun QIIHI.U HKS l‘lHM’im>TKS 
On retroiivo ainsi, pour la smfaro W«* IVlIipsis IV^jirrssi,i„ iiruimu' 

. h 


ntr 


Tyfth, 


PareillcmonI, oomnu*, pour (iMiisInruMU’ iino sph,‘<ri- tloiW Ir* 
est a on iin ellipsonlo doni: Ins <lniiii*-«ixns sninni, 

rt, /?, »■, 

il suffiUlciairo nroUm Ins onlonn(M*s dn la splidn*. mnsurnns ii juH’h'r 
clc (loiix plans qui piissnnl pur in mill . 

I "dans nil rapport (If;, li um rapp.irl OKal i, i| „„i, 

th6ori,noVIIq„„ lovoluino ,lo |■„|li,,H„l,lr srra Ir 

la sphere par Ins ilonxrappor, t.„ 

UO I ellipsoulc, I’oxprnssion ooiinm^ 




Pour obtonir los (JuSornnujs VI (»( VII il J- * • 

j.s.;;j.spi.„s,it,nsv„,i, :;r 

au d„ublos,„„ aisaiUtisagn ilii rour.l.ninnns ,■,.rl,.„.Mluir,.s ,■ ' 



I’onformo In rayon vootoiir et I’lixo iiw . ^ 'I'" 

m6rao axo. D’autre iiart si In n', ’ ’ "" I""' 

H .i 

'oinl; alors.pour repriisontor I'ni . *' ‘'''"'1'“' '''*‘""1 '■» mi *etil 

0 volurhfi onvtiloppii 'p'ar In 8iirfnM°''"*^?'"'' ‘■'•m'li'i plnno. rni 

^fliiiosimpld “i>ti»iitlrn IbbiWgriilB 



OKS INTKIiM AI.KS li Kl-'l N I KS SIMIM.KS 1)1! M I! I.'l'l 1* I.KS . IVil 
/mHuiiI I’oniHinii ill' />, nil riiili*^r;ili‘ ilrlliiii* iliiulilr 


« ^ T • . n 

I / ^ ’ ^liii/i f//» til/, 


rnlaiil ri>><i‘ti(Hi ilr/i I'l ili' 7. (a'lu pnsr, nn iliMluira iniinrMliuItMuinil drs 

lin’'iiri'niMJi 111 I'l IV Ir*^ [n‘n|iiiNitiniiM Huivanli's ; 


'1*111111111 Mt: VI! 1 . /.r fti/ijfni/ ruin* /<'v tiiirs i/v tlvuv surfam^s /}/((U(*s 

rrtY#v/r^ rnttlultw t/ni hHirntutf stnutliunvmt'til 
tltnis' Hit ttnitiut' it'uu juxnl Jin', tlv intuttviv u ttjfrir t/r.s 
Vdvitthli's mrr (vur tlnrt /uot i ttnunuii*', v\l uuv //on /vz/n' r/iZ/v Ivs 
valtutr^ tituti'ifuivf t A' vttnv thi i‘a/tjttu f th tu'\ t/i'n v 

irdvurs. 


'riliimiMi IN. /.** rnUfi Irx miunux ni/i(rfu/nis' ptir tlviuv 

rtiytmn vtuinux tiitthi/n t/ui futtintuti dttm i'npavt uui^Hiv (('un jmml 
jLmt dv it affrir dr % ntnahlts z/irr Ituir dimHion 

nmwiiuw, nf itur tmtyt^aur ntltr (t \ dnrrxrit f ttlnirs t/tnfn/iuWi stwcexsi- 
mntfnl h du ntfiporl dr «r# mytin^ vMrttrx, 


I)niH mu ill'll \ ra Villi'^ i*i‘i*iiniitil iivi'i'nlor uiii' I'nlii" 

(ion rumplMi' Miilmir ilu pniiit Wxr, li's limilri* inlrgnili'ji ivliidvoH 
ii ^Mi( h y ili'MM'tiroiU ijiioli'niiijiti'N ; itiEiii* lo ra|ijiitt‘( alros on dos 
voluimiii iMigi'Milri'i^ I'lii (ni(jout>E rviiliMOiin'Ml 1'1‘liii i|o iniliijuo lo lljiio’* 


Wtiio Vin ou In ihonrnmi' IN. 

Lonujun iliHix ravoim viuiitMir!* nioliilnsi, ronipli'H ii [inrlir il uii poinL 
fixe, Lourriniii isiimtltiiiu^innnl aulour «ln r*n juiiiti ihuiH (in jilaii oil ilann 
idipnoni (in (nlln utaiiii'ri* (|un loiigiinurni nit}jsun»i'Hl(clisiqiH*ins» 
(ant danii into mdoin dirntiion, noiiisnrvnnl loujtnir^ enlrn tsllea lo inline 


ntmrbni plunoi. tni \m tUuix surraeas eourlioH, 
leriUi par Ini dnux nxlrCMiiitK^ dn raifoni vnelourii son I no (pi on 

ou iki w/rzm Cola pose, 




Nn riv s j; jj M I I I n j I H i* I! . 

' V' ' I } ^ I J-J. 


I’moiiMK; \, li i.sn,, ,.. } 

nit ' ' ./. 

par Ir ^ , , ^ ^ 

si>ml,a„rmn„ .i .,.,,‘',„,‘' "'‘' ' ' ""“ ' V"' '•"»/»■„, 

'''■ ""'''"■ "•/•/'■"> •„ , /..«/„„„ 



iuf uiinu; \'|. /.i , ,, , , , 

.H7;i///,,/,/,.i ./.V,, 

W“>’ /• < O f), .,, if, , ,j,, , •“ "•'•/im 

■««■•■.•« ./■-,« „ ,’ ' '■ ' v«. 

'"/y-'A ,^., , ‘ " 
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I<KS DILATATIONS, [*KS LONDKNSATIONS KT LLS llOTATIONS 

I'UtUH'l ri’!S 1‘AH UN UIIANiiliMUNT ()!■; !‘()UMI-; 

HANS IhN SYSTl'iMli 1)1'; I’OINTS iMATl’iHIl'il.S, 




pMUi-Pln' lut I'liil 0‘iipjiliijiUT Lirilrnmni la (Jmxm'.U'ihh la Mroaiiiqua, 
il iia MiinU pas tio ('tMiiiailia* lt*s tlivtMvst's liiriiias ijiin lt*s iiii'nas on sur** 
laras p«MUM'iil prrst'tiltu*, i‘l Ls pmjirirtrs iliMa's Iigiu‘s cm cln aas sur- 
lacMis, rimis il inipurir miiMU'i' iL' savuir c|U(‘ls stmt las ahanj^onjoiits da 
luriiia ([iia pcMivant snltir li»s anrps aimsidaras (’.imnna dos Hysh'Miias da, 
pcdnls lunlarials, at a c|nallas ltds j^ani*‘ralas aas cdinii|,(aiiu!nts tlo I'oriiH^' 
sa Ironvant riSKiijaliis. lias Lds na paniiHsant pas nioins dij^nas d'alaa 
aliidiaas cjua aallascjui axpidcnant las pi'npriaU^s gc^iuU'alas das lignas 
coiirlias CHI das surraat^s I'oiirhas; at aiix tliaori*Miu*s dTiliihu' ou da, 
Mausniar siir la lumrliiira das sniTaaas qiii liiaitoiit las aorps, on paiil, 
ajoular trauinm lkaort‘'ii)tm (jtii alant pour olijat las condonsiitions cm 


Wi DILATATIONS, CON D KNS ATI ONS KT ROTATIONS 

Kxerdcea (k ([iip Jc v.'iis avci' (|un|j(uns 

inodilicnlions, jr me praiKtsa (Ic joiinln* iri la (liroria di's roia- 
(JoiiH (|iT(^X('!(!iiIiiii(, rii so di'Tormanl, d(’s axes nuMnis par tin pojtii 
((U(d(!(UHjU(^ dll sysli'inr. 


I, h'i>nni(h\'\ rt*la({\'rK nu i'huni^vntt'nt fA' furmt} 

line fuuti siihir un syxli'mr th fttn'nfs 

ConstdiM’ons uii syslrmr do pninh mairrirls nippurlo iilniisaxrH 
(M)onlomuVs i^l n'otaiiNMilairos. Sidmil, ilaiis un priuiiiorrlal du Hysli'Miii' : 

3 las iiiHirdomiaas tl'uiio inidatMilo iii Huppusoo nuluilo a iin puiiil 
malAriid ; 

X H- AaJ, )' h A)n 3 H Az las lUMirdim liras trunr aiilrr midarula /n\ 
r la rayun vatUaur niaiia da la iiMilaaiili' m a la nudaiuda m; 
a, hi(^ laa ansinua das an^las rnniias par ai^ rayuii varlaur avar las 
doini"axos das annrdnniu'u's posilivas. 

On aura non smilonianl, 

(0 /'* A.r* I A i * I - AsL 

niais aiicora 

{^) a - 

r r r 

at 

A’ 4' r’ f. 

ConcGvons main tana n( ijua la sysiania flonna di^ [loiiiiis inalariids 
vianiuWi so niouvoir et li (diangor da rnrnta, Soiruit, dmm la saaoiid 
Alat dll 8y8L6mo : 

5, *0» ? 108 d^plafioiiuuita do ia rnnlocula iii, masur^s purallMamanl anx 
axos coordonn68| 

5 4- A5, y) Av), ( 4* A? lo8 d^plaeomcnlB corrospondants da In nipk!- 
culo mj ' 

( ' ) OHmm (la Caudiy^ 8, H, 'i; VH. 



1IA^S UN SVSTI’CMK DK POINTS M VTKimcUS. nvf} 

1m rnvnn vmi'Imui* ukmjm iIm. la moliauih’ iii a la niolMcailiw;/ ; 
n, b, C 1 ms MDsiniis <Ims an^h-s I’urttJMs par mm raynn wv.Umu' avrc. Ims 
( iMrui-axtvs cIms MuiirtlonuMMs posilivMS, 

I.MS MOordnmiMMs cIm la molrMulM m, dans Im smmoihI rial, du syslMiiiM, 

SlM’OIll 

. 1 ' I Yh :: I 

andis ([ut< ladlMs dn la iumImmuIm /fi scroiii, 

•'’ I I Xr | . A;, i: 7 , t Aj i Ayj, I ■ ■ t ■ As ! • AC{ 

d, parsiiilM, hi ilillV'i'MiiMM miiIi'm 1 ms I'.MurdnunMi^s das doiix innlMiudos. 
lU Ims prtijMMliiiiis alpiMhriqiiMs dii rayon vorlMiir /’ I ■ p snr Ims dMiid- 
IXMS (Ims MdordiinoMMS posiMvi's, sm (i'(HiVMroiil r(‘prMS(>nlMMs par 1 ms 
dnoitii's 

Am i A.::, Aj I A/;. As I A^. 

ill MOiiSM(|UMiiiMs on anra non siMilMnanil 

l) 1 ^' t .M' \Xr I A“p 1 (Am i- A yi)*n {As I A?)’. 

nil is MiHuna^ 

-X Am ) A.i , Ar r Xti As i A^ 

>0 'I 1 M , r - “A 

/ I /’ ( [t r t 


III 


tP l b' fP ,: I. 


!m ii’msI pim tuul : si I’nn pnsM 


7 ) 


n tirorn dos I'njimlions ( 4 ) id (o ), joinlMs mix rormniMs (i) (d ( 2 ), 

f (I »y. f If t f •«».» - .|^ / 

“P « \ rj I 4 - « \ r J 1 4 “ « \ 


}) fl- 


I q II anti 16 g, d6larmin6tt par la formula ('7), reprAsonlo 6vitlon 
»/« (TA - s. II, i. xir. 



(HI.ATATIONS, CoNhl'.NS \ IKlNS K i l{(H VTl(»NS 

((ilaltiUon limhdrv ipn’ snhil l;i <ljsl;irii'r / i‘n(rf jinilr. 

(Ulliis III i!( lily liimlis <|iir Ic sNsIniii' tininir ihi ju t'inii'r I'lal mi 

smmiMl. hnrsqiii! sili'vit'iil nr^alil’ avc.- (a •hialalitui ilmil i| s'liMji 
li'anslnriiiM cn niin j’MMilrnsaltMn lini'airi' i jiar |a vjil,.|||. 
iiiiiiMM'iijim <I(^ e. 

Siipposnns niainlmtiuil <|irMii pur ti i-j par () \,<h pninis <lr 

i'rspMitn iiviu- Irsipirls rniMcitlr lu iiittlrnili* \\\ ilnris |i« 

piMWiiiisr i‘l, (lulls li‘ siMuiijil ("hil dti ‘iVslinnr, pni > pai tPV rt pur t) A’Irs 
(Iiuni-uxns (pii, (liuis lu's diMix rluh, Mllrrm punr ilir»‘«MiMM‘* ndlrs drs 
rilVdiis vi*(*(nui‘s /■ iK /• | .1. Snppf.stins nhun d. p..iii list-r Ir-. idrrs, |rs 
drmi-iixrs dcs (UiijnlniunM's pdsilivr’^ diNpH ^^^. d»‘ (»dlk* ihuimimp ipic 
l(is inoiivriiKdilsdr nilution, ('MuMilrs dr tlruih* u ^uurlit* anlniir dr res 
dnjiii-tixns, siiiriil, duns Irs plunn rMuidMun.-^ dr^ mHUvnmMUs 
dii'iMds. I'inlin iinntiniins 


I'litiKlii rnnmi dims riis|iiiiMi piu' If ilfiiii.iiM.. tl a hht I,, dfiiii.i.xf'm, 

'-'''I'" im iiifiiif.iivff im iiiinillflf mfim piir If 

pninl O'; r(, im pirns in dims pur 


V 

Ifs/i/YyVc/mw ali{3ri(/im df I'lmulf i mr If. |.l,„.. . ....nlmiii.'... ,^..1. 
■i-diif, fii d imli'fs Ifi'uifK, Ifs Iriii* imj<lf» l'»iriiif» dtins ff» |d(m» piir 
Ifs pi'njffliims dll niyiiii Vfflfiir r + p ,,vff If. pri.jffiimi. dii ravnii 
viifKiiii'f, fliiiciiii dll CHS iiiiglp, fumi ,,n, .rmllmir. iivf.- If 
III! iiviH! Ill aigim ... , suivniit i(ii(, |f utmin.iiifiu ,|„ r.,|„ii,„| .p,,,, 
vcctoiii' i|iii iniiriui do immii’.m j, *’,i,,p|i,,,|„f siir’kw 

pi'ti]oiilioii8 ill) ;■ lit iki /"+ p, ,„( diffcl mi MilriiKHidf. till tmrii. d'nprOa 
uiKj loniiulD ROiiium, 

s." ft a - 4 '' ftb ti I 


piiia de cBito domifcro Squaiion. joime p3) H (0), 

condum \ .f \ f* 


an 


wiliH (•** 1*) 


^i|« tifh -4’' 



DANS liN VST IMF, UK 1‘tMNTS MATKIUFFS, 


!l'(7 


1, «!•' <|ui Ji'vit’hl an nM'im’, 

»,iir4 Ji 

1 |»:ir 

It) “in** 


li rii «MMM*lui'a 


iiu' 


1 1 


In ' ) ■ i 

M (1 ( <1 { II li n />‘)^ 

F< f ' 1 

1 

1 It i ti >■ ; ( II li It /f ') ■ jF 

I ,«nhr 

I’liM'i*' i|ih' la tlilli'n'Mi' 



» 

s 


lilNj.; . 

i If' 

h h 

1 i 


' ■ /. ») 

till 4.- <• 

In ^ 

At . i/ 

MH ll it 


1 til i if 

t 1 :* ll a 

rl 


1 ^ t ii ^ 

ti t A 

■>#4 i- Als* 


II Ml I)MI| .l‘,i|,«i'rv.T inii'. 1*11 M’vlii il'-* I''!' "■"i’* 'III'''- 




fcr', !/*«. mIJ 


iiuroitl jf«ur valtnirm n-i^janiivr 

(i») s),- ' 

DsMii \m forMuilnjit ills 

moMctilairei 

i-., 

ave*0 k^pMilkn th It r«ali?e»b w, dniveiU 6li‘0 eonni- 
§i mainla^ 


3't8 DILATATIONS, CONDENSATIONS ET UOTATIONS 

nanl a d’autres fonmiles, qu’on dciduit iminodiatoincnt dcs priVj(^- 
dentes, fin supposanfcquc ccs Ibnctions sGiont conlinucis, 
lorsqiifi ia direction du domi-axc OA rostaiit invariahlo, ia 

molecule m se rapproche inde/iiiimfiiU de la molbciiJn m, ohaouiin dcs 
quantifes 

Ac, A-o, A? 

se rapproche indefinimeiu do ia liniitezero; runis il osl nas ric 
meme des rapports 

A-o AC 
T’ V’ V’ 

dont chacun convo.'go vers uno limila ,,,.'0., sans nninn i, 

1 aide des considerations suivaiUos : 

Representons par 

/(*^> /i ^ ) 

uno fonolion eontinuo do p„,, „„ 

incnts q, On aura 

d/(®, r, =)=/{.,, + i,,,, ^ ^ ^ ^ 

otpar suite, eu ogard aux fomules ( 2 ), 

(,3, ^ /(£ ±nn, yH-io, .-,-o,,.,.n _ 

valour quo proud la deriveo ^ ^ 

+ 3 + c/') 

pour une valeur riulle de ;* }. r 

, «^‘t'«e;,cost-a-direautrinomG 

' ' ay) \y 



-n, SOron I diStoi’iniiides par los for- 




M n 

N s\sn:MK UK 

PniN IS 

MA'I’KlUKhS. 



i IMII •i|), 

^ AM.; ■: 

f’l» 



’ A /, 

Imii 

I 

A 1 K /( i 




hm 4 !),;, 

i 

; A ) 1 , i 

• 11^::. 



jiiiHi-, SI hi iiinhs ulr iit .r i uj*j»rtn'lir iit<irliih infill ill' lit iniilr- 
l•ull‘ ///, nil, I'f i(ni ii’\ii'ii( jiu hirnif, si /• iliM'i'iiil iinirliniini'nl , Ifs 
vuliMirs th* 

>?> I'- iu 

iifiiniii's |un' li‘f» rqiniliMM'* iHi. 1 * 11 , (luifin 1 i, i‘nMVfrjili'iniil fill's- 
iiifiiifs Vfi's ilf>« liniilf'* i(n‘»in Mjtiifinlni lusfnifiit fii Mihsliluitnl ilaiis 
Ifs fijlliilinus ( H i ti ii t) 1 , it hi |ihti'i‘ >lf^> iM[i|titrts 

n\ i i 

I- ^ ^ I ’ 

Ifs Hffnmls lufinhi fr^ ilfs rnnnnlfs 1 , n l«;n njifnini iunsi nn tnniVfrai 
iiu liiMl ih’*^ fipiiilniMw ^ I rl If s suiviiiilf^ ; 

O t'fr •' 

' < hit i( 11, n? 1 

. I t s J ♦’'M 1*1^ !h 

I '♦ t *’ t '> M it 1 1 i f ' 1 1 i i h 

I -fi .t 

6' * -t hii i-- iJ, if. n, h 

I I ■> r 

» ■ ■ I M t j ff. t '-r ^ 0, a -f- (T M ■'»■ Ih S H » 

I i ■ !f - » 

iH, h hi jihici’ clf^ hmniilf^ (1 ^ h l«*^ miivanift!. : 

in -- If c i I'l s /■« II r |1:^ 'I i ^ V >-■■■ f n 

I ■■?■' I '■ 

if^i ;m i is il,jf 4 - ^ h ' 4 ^ c H I ■ ? I* 

t 4" '4 

i - i 

0 k i 0 .h„^i 4- ft itp. + c iig) i # n ■“““ ft I h 




3oO 


niLATATIOiXS, CONDENSATJONS ET UOTATIIINS 

II est d ailleurs facile de voir ce qiie represeiUeroiU les valciiis d*» 

£> n, li, i', 

determinees par Ic sysleme des equations (lo) ot (id), jtu'iiirH an 
formulcs (lo) et (i i) ; ot d'abord, pour une valour nullo dc^ r, U* dmi 
axe O' A', relatif an second 6tat du systomo do points nuKdrinl-i, » 
confondra 6vi(lemment avec la tangento m( 5 neo par lo {loiiii n ^ 
courbe on laquellcse sera metamorphose, on so doforiiiaul. In drmi 
axe OA mon6par lo point 0 . Cola pose, les angles dont 
seront a\ b\ c’ determin( 5 ront, dans le second etat du sysiemp. h 
Tioimlle direction que I’axe OA, en se courhant et so do[da'i;!iiil. aurs 
prise a partir du point avec leqiicl coincide la molecule 111; ot I'aiiglip i 
mesurera ce qu’on pout appeier la rotation du demi-axe OA auCtuir 4 
cette molecule. Quant aux angles 

9 ^ 

ils 1 cpi esen tei on t toujours les jirojections alg6l)riqiics di^ I'tiugin^^tir^ 
les plans coordonnes. Enfin la quantito £, determinee pur 
tion (17), representera evidemment, dans le second dtat ilu 
de points mate riels, ce qu on pout appeier la dilatation lineuir^ du 
systeme, iiicsui’6o au point 0 ' suivant la direction O'A'. 

Clonsiddt’ons enparticiilicr le cas oh le demi-axe OA est paralU^le ti 
plan des/, z, Dans ce cas on trouve 

a ~ 0 ; 

et, on nommantT Tangle polaire form6 par le demi-axe OA uveciiM 
desy positives, on a encore 

h = COST, c ~ sillT. 

Par^suitc, on tire do la premiere des formules (ii) joiiile 
tionsi('i6), . 



DANS UN SVSTl^ME DE POINTvS MAT 12 HI ELS. aSl 
oil, CO qiii reviont an iiiome, 

(19) l a n g CO (coi^Tpy-h siiirl)J(C cost — rj si nr) ^ 

” ' I -1- (cost D_j- -h sinrD-) (•/! co.st -h C siiii") ’ 

Alors (p reproseiUo ce qu’on pout iqipoloi- la rotatw7i du demi-axa OA 
ail tour cl nil clomi-axo pnrallole a ocliii dos x positives. D’a ill ours, si la 
direction dii deini-axc OA vient a varior avoc I’aiiglo t dans iin plan 
parallolo ail plan dosy, z, la rotation ® varioni ollo-incmo ; ot, si Ton 
pose 

(20) 


cp otant determine; on foiiction do t: par )a form 11 1 e (19), « roprosentora 
la valour moyenno do cotto rotation, ou 00 qn’on pout appolcr la 
rotation moyenne du systcuuo aiUoiir crun doini-axe parallole ii cnhii 
dosn? positives. Knlin on arrivora oncoro ii dcs conclusions semhlablos, 
en supposant Ic domi-axo OA ro a for mb dans un plan pa rail el 0 au plan 
dcs n? ou dcs j''; ot si, on attribuanl; ii uno valour cUUorniinbo 
par r6c|iiation 


(21) 

on prend 
(22) 



(cosTPs-h sinTl).T;)(gcosT — Csinr) 

I H- (cost 1>- “h sinTi).r )(? COST -i- ^ suit) ’ 



ou si, on supposant 

sinT l)y)(-o cost — ^ sioT) 

7-h (co^tD^cH- siuTpj-) COST H- ’/) sinr)^ 

Y reprbsonteront co qu on pent appoler los volaiions jnoyennes da 
sysUme autour dcs clemi-axes monos par la molcciilo m parallblomcnt 
b coil x des^y et lies ,s positives. > 


(28) Langi|> — 

on proiul 
(2/1) 



m DILATATIONS, CONDENSATIONS ET lU)TAT[OiVS 

Piiisqiie Tangle 9 , (hUcrmind par la pr( 3 iniero dos Ton mi I os ( 11 ), 
la (lifTerencc en(rc deux arcs don t Ics ( an gen ( cs soiU 

f 6* 

b' V 

ot q lie, pour passer dc la premiere des forimilisH (r i) ii Te(|ua( i(in 
il sufiit de poser 

a — O, /;zz:COST, (7i:rsillT, 

par consequent 

I = Dmgr; 

et de plus, eu egard aiix form u Ics ( 16 ), 

^ + bi)yf: H- cfi -h D.r) _ COST 1),.^ -I- sinrCi -h D-O 

rt V) + 6 ( 1 + ) + c n . cos T ( [ -h D -/j ) -i ”s Lff ’ 

oil, cc qui revient au memo, 


- _ (r + DgC) I HOS T , 

^ ' +Dy-^ 1),'^ 


'aleu, do . doterminoo ou par I'dquation (:„) ou par la , 


lang((j> -+ r)~ + (J -f-DjQ tniiu’ r 

^ “t- D^'o -h J);;Y) langT 

Pareillcmont on poun. suppose, • a volontd, dans la Ibrinnlo ^ ' 
langty -i-rV — + .D.r^) langT 

(a3) 

:;^®| + ( > + 11 y y i ^ tangr 

""■“ipi..,.:,,... i.angT ‘ ■ 

divorses oonsmu mmm 



DANS 11 N SVSTKMK DK POINTS MATIUUKLS. m 
(In n'lnnnjiu^, (‘,( (I’nhonl il iTsiilh' (i(‘ In roniiuh* (iT)) (jiuj /c 

ntpporf 


I 

i' £ 


rurir. mrc Ui dimuion da drnd-a,ve ()A 


f/n aiainnr a jmuvoir ('^(.re mas- 


lumnwnl n'lmhrnK'' par Ir rayon vrr/rar d'an clKpsnhh donl Vrtiualion 
sma'f 


' h(i 1 iv.io 

I I N n.r'f) I y(l h l),Y,) I /.I);,Y| \' 

I \\\\,X \ .vP.vC I /.(< I 

It'S l(^(li'(»s V. /. «l(''si|j;iiiinr Ins nntM’doniHM's cniurntih's dr' cnl idlipso'idn, 
II <‘s( d iiillniirs Ikui d'nlisnrvc^r (|U(i l'n(|iin(i()n (ifi) (is! pi’tM'isiMnnnl 
nidln i|irnii niiliiMii (|UiUid on nliiniiin il, b, cdn rr’njnalinn ((i), n Tnidi^ 
(Ins Innmilns ( I (1 ). Si, il I'nidn dns nnMiins ronnnh's, on nliniiiiaiU/, A, n 
dn r('qualion (u), on (d>(inndi'jiil min nu(n^ i'(|nalinn di^ hH(Mnlh^ il 
ri'sn! Inrail {|in‘ fr ia'/iona* 

« -I o 

v.onsidvrii romna' a nr (laantUr (jai rarir arro hi dirvriion da dr/m- 
a.vr 0 ' A ' , rxl rrp rrxr/Kr par hi ra} 'on rrrl rar \ d" a /i xvrond rl/ipso }‘dr . 
Nous apiM'llnrons tlihiiations on rondcnsaiio/is p/indpalrs (wdlns (jni 
(Mji'iM^spnndnnl anx Irois axes dnrun on dn i’aiilrn tdlifisoidn, nl parini 
l(‘s<[mdlns s«' nMnnnilnnil Irmjnurs Ins dilalalions on nondnnsations 
maxi mam ol minimanis (’.nia jjosi'', il (»sl: (da in ({tn^ ies trois di/r.rlions 
dans ksf/tadlrs sr nwsurrro/U Irs dikUatiom on rondmsaiions luukdres 
scvonl exiles dr trois drink axes (fui sr couperont a angles droits, (ins 
nonnlusiiHi.s s’aenniMlnnl avnc Ins rorinulns qun J’ai donniins nn 
dans In Volnmi^ II rhjs Exrrrirrs dr Malhemalkpirs, {Voir la page ()() ol, 
Ins siiivanlns.) (' ), 

On ptMil, nneoro oonelui’o gAn oral onion I dn rnqualion (m), apri^s on 

(*) (h Ctnwlijy 8. U, T, VII, p. 8a ol Hiiiv. 

trnwm ih C, $. Il, i, Kll. 



DILATATIONS, CO N D HNS AT) o NS HT DOTATIONS 
avoir I'iiiniiK' n, li, v, h I’jiidc dcs rorniiilos ( ol ), si /r nijifnwt 

I 

(I (■ 0 siii'i 

mrindmla <lirMhii ,lii ihmi-nxr i\.\, it xr Inunrr,, i„ii 

aim! (hi myon nMmf ,1 'iim: .mr/itcf ilii i/miiiirm- 

sera 


(’-Ml) 


‘ l(\D,, ! ,vD, ) (' 

I MxD. I .vD, ) /Doi / 

f ! ( \ D., t \ D, t / D )( s /, V j p. 


Si, an ronlrainsa Tnitlo dos ronniilrh oO p nii idiininail a, A, ,mi 
I ojtialion (itt), on ('.oindiirnil dr I’njiiiilinn oCsnllanfo tjuo A- rap/m, 


1 i t. 


amsiitm amimn mviahk ami to i/iircihm tin ikm, ,,., ,■ try y/, 
ir/inkw,,' k aind ,/u rmvn vMm- ihnw x„r/}m- d„ aim 

liiiliii on nonnliii'u ilos rorniiil|..s (n) ,.| ,,li) ,|no la it, 

a main iks nnffh f, ■/, .p nmi h iliiraliim ilani-a.m (lA, ai 
litminianramlit dim-tinn dii drmt-a.ir O'A', da mnnwn- ,i dwa mm 

tamimiu'ctinkmudeimrkm riii,;i h, dat mynm vmiaiii 

do dmav surfam du smmd 

Coiuu'vonni, prosont qu-,,,) nhoroli.. I„ r.nniion .nonotnt. .In .vM.nn,- 
. 0 poinls n,al.'.rinls .lonnn, non pIna „nl„nr .In .rni/.lnn.i.nxn; pan,!. 
iilo8h omixdns.ro'ijl s poaiiiv,,*. nnii* nntnnr .In Ir.iin nnirn* .Innii. 
nx 08 OA, 01 , OC renl,n,gnl.,i,.,m niilro nnx. Snpp,w„n« qnn Ina .■nsinna 
nnglaa nnnda, nvoc b. .I.nni.nxn, .Inn n-,.p nl s pn.iiivna, par l,« 

donn-nxo»OA.niOllouO(:,»„im,ln!.p,,dh-nn,nni 

rt, A, r 

AC ^ 



LANS IIN SVSTlUlK DU MATlhUF.US. ass 

l,.s In.iH nuMv™„. ,l,.,ni.ax,.s (.A, (Ml, OC .'Mant Lela qu’un mouvomont 
""I"'""'' " |,,s 

I"' '!"« ■'■ l« M.nxiAmo avec Ic dmm- 

ax,. M,..s,riH,sil,vcs, I,. IniisiAint. avc., I,i ,I.M„i-nx(i Mos = posilives. Lcs 

IUMIT I'DsillllS 

'■! r'\ a\ h\ c" 

sjirnni I'u's tMiirc (Mix iiimi simiIimikmiI piii' l(is Tonuulos 

(3,,)) ‘ I i, c'^^- I 

( tt' ti I // h i r'' I ), // . I . //' h I , f /' ^ 

iimis (Micori* piir \i\ siiiviiuh* : 


(i<l) <(//(''■ tlh’r' \ It' h'v • It' hr" It" ifo' •a''h'v=:i 

Ccin posts pour oltUour li‘S rolaliDiis moyiMinoa du sysU’mho tie points 
luiileriols tlonio! anlour ties noiiveuiix (Ittnu-nxiss, il suffira cl’op6rcr 
comiiiiiH'il ‘I’niie simpltt (ransfoniialion do coordonafies rec- 

lanf<uhiiros, tt( do ntinphioiM* on oonsdtuKMioc? dans les valeurs tic ®, 
dohM'inindoH par lo sysh’Mno tlos formulcH (19) et (20), ou (21) 
(‘1 (22), oil (ud) t‘l (y- V)* non siMilonionl, 

St 'Ui C 

par IcH Irinonitm 


tii t h it i oC. ft'; M h' ff \ r'C, 


c"?, 


inais (Miron* li*s rararlt'i’jslitjuoH 

I).. Dv l>, 

par 

« 1 1^ o /d ) , i« r Us , o' I -t h- 1) , M • r' I) - , a" \) -h //M) j -h c" I),. 

Ainai, (mi parliriilier, id Ton noimne 0 la rotation moyonne du systtjme 
autoiir du demiMixe OA (jin roriiwt avucceiix dos ooordontuies positives 
des angles donl les eoBinu« aonl 


rt, h, c, 


f.'ili llll;ATATIO,\K, CiiMl K.NS AT I il \ S i; |' ll(^|\T|(|^s 

i'Vs|..ii.ilir,., si r,m lirsiKiM' piir ll 

'■I'll'" I'iMiKl,. ,|Mi inrsiin. n.llr M,|,|,ns„„| 

'I 0 imsinr „M iii'piilir, sniviMil ,|m,. .-rll,. 

i, , 1 ,. i, .ln.il,.;,„l,„„.,l„',l,.,„i. 

iiNf OA : IM 1 ;uira 

^ ’ ’> I r.u/;.. 

'"'■'"'"""''I' f, ilAlrrmin.. |,i,r , n,, m„ 

<|I1iUhI Dll riMM|ii;)t‘r (liiits rr(h' rijiitilinn 


pur 

cil 

par 


If i ♦ A'/, ( r'i', I f, M V 

!».. n. 

< I'll, i A'lJ, n . 




""Ill (-ia), sum li'Ici'inliii'm I'niMiiln.ii 

tiiaK(nT ). r) 

H'-'lt I /All, , ^ .... 

' ' i'-'ii„ I /All, I ,, 11, , I,; ; 'f ■ "• '• ' 'V; 

'''‘I'" '''I'nMinn, I, .s six 

«•, //. r> 

i'inii i* >'1 mix t|iirmliliV ii, r, iinr li's 

liifoi'iiiiils ("l,A (A /' '""’''‘''‘'l"*■•*'•’‘»'lll|■lll»•llll^li[lll•r 

niiiiAM n, r " f (!iii.| ll- nis ,|Hi,„li|,'.s 

(I'llii'O (It dos'iV''" ' " l•"nslm(ll. firl.i- 

' I'o, ,t l,.« c«*i,ui« «, A, M„i» |„ 

*■ ■■ •*« 

miinia mnift 1“ i''l"‘inn moypitrfH du ayaiaiii,! do 

dnactioi, Ale 0,1 dorai.(iM. et pp e«„rtque..t d« e«,i„u. «. *1 



DANS UN SYSTEM li DE POINTS MAT15R1ELS. ' 357 
liaisons voir inaintonant comment on pent oblenir cinq ties quantiles 

b', c', a", b\ c\ 

par (Jxemplo I os cinq tlornioros, oxprimcos on fo notion de la premiere a' 
et d(*, rt, b, c. 

Uomarquons d’abord quc, ou 6gar(l a la formulo (3i), la troisi^mo 
cl la qua tri erne des 6qualions (3o) donneront 

(3/'i) a!' —he' — //c, y'-^^ca' — c'«, c'‘~ab‘ — a'b. 

D’autre part, Ics deux premieres et la derni6rc des formules (3o) don- 
neront non sciilomciU 


{b^-\- c*) -h c'*) — ( bb' cc')^=: I — rt® — rt'®, 


ctpar suite 

mais encore 
puis on on con dura 


be' — b' c ~± {i — • 


bb'-h cc' = ~ aa'] 


( 35 ) 


b' 


aba' dt c( I — a® — «'“)* 


C — 


X 

aca'qz b{i — a--~ a'^y 


11 no reslo plus qu’ii siibstitucr les valours pr6cedentes de h' et de c' 
clans les I'ormules (34)> pour obtenir les cinq quantiles 

b' c', a^ b\ c", 

oxprimcos en fo notion de a, h, c et de a'. 

Au rcste^ 0 devant ctre incUpcnclant de a', on pent, dans le second 
membro clc la formule (33), so bonier h substitucr non pas les valours 
g6nerales des quantit6s 

b', o', A", b"i c", 

cUduiles des formules (34) et (35), mais les valours particulieres 
qu’acquibrent ces quantiles, quand on attribue au cosinus a' une 
valour particulibre, par exomplc quand on suppose 



im.ATATlONS, CONUKNS ATIUNS KT iun ATIn\S 
Dans ci'ltc hyiitMlirsc, nn (in* ili<s I’ni tnnli's ( 5 ) } r\ ( {’,1 
h' r' /,* 

f> (//^ I rM 


//.• * A' t . ^ ‘ 


‘•ID ‘'a ‘|fii ri'vicnl an imi'Iim', jmi it I'rtjitaiiuii > f * 




m 


'* A J f{^ ,ih 


tU' ! 

t I h’ ) ^ 


Si 1 1)1) suhsliliin Irs valtnii's ilc 


A I <1 u A , r ^ 

lirwM.li. ,.,.|l(' Inniiiil,. , lulls |■,'•,|llilli.,„ , TIi, n■■,||li^„M| 

na pills a' It /rro, on IrtMivtM’a 

(•‘^7) ltnig(r,T I r) 

lattKt I {(Mij ‘'U, i |l),, i t t-lhij 


' l l''", ''ll, I III., ,.(.,11, 1 /.ii, , ,.|i,i|,„„^., . 


t (1^ 
'v *' it 
I 


I'-" iimi.s('ii|unu.„, il Ktirili ,|„ |„ n.n„„|„, |„ j.., 

'''’'“'i''" ""'.'.•iini' .III MSI,'., ,,„i„u 

uiiini', iiiilmii' ihii, ilmiii iixi. i|m.|n:,ii(|iii. u.-\, ,|ii| r„|.,„|,, |„* 

'liiiiiHixi's iliM |„„i,iv„s, ,1,., .i,„„ I,,, 

i‘nprasaiil(tfi piir«, 

Si i'oil U.l0|ll„il, I,,., ,1.,, 

livos, uiiti I(V|,||IW«, ,i|.„ i, ,„||„ I ,, ,_ 

«U|||H«,„U oti« .lmni.„xi« ,li«|„„fe do I.dl., |,« 

1^2 ! r i'l,“"* .‘7 r...r„gm,I,.., „l«« 

tio 1 , ov ' "7“'*'''' 'I'" 

(fuiini,W:«mH po«i,» ou n6g„i„. 



m 


DANS liN SVSTKMK UK IMHNTS MATKIIIKI.S. 

iiHiycniH’ il s’rlVcchii'i'ail di* ^^auclH' ii di-oilr on da. droilo a 
^aiiidu' aidiMir iln dpini-aKn {)A. 

I'ai lartiditanl fi‘ paraj^rajdH-, nous rap|)idl(M’(iiis la ndalion (jui axisLa 
anira la dilalalinn mu la I'Miidausalion du volunu^ vw uii ]Mdti( doiina, 
a( las dilalatiiHis <mi aiuulansaliMiis liiiaairas prinaijiah's niasuraas (ui 
aa luanu* ptdnl, suivani Irtds a\as raalauf^ulairas ani.i’a, tuix, I’our 
(ddiuiir railed aidalitni, aMusidaruns uii Iras palil ('daiiianl vnliiiiK^ 
aoiupris dans la praiular ala! dii syslaiiu*, sons una surraao spharitpu^ 
dnni !«• rayon soil dasi^iia ))ar /•, la I'anlra alanl la poiiii O', rpii a (lour 
anoriloiinaas .r, i>. Dans It* sat'onti ala) dn syslania, la innlatnih^ m, 

{(III oaaupnil priniilivainaiil It* pidnl 0,sa Irt)nv(‘ra daplatan* at trails- 
poi'laa all ptiinl O', tiont It'S aotirtloniUM'S saroni 

■a ! .,u y I Yi. 3 i 

da phis, irnprasai* t[ni a ala illt praaatlaniinaiil, la sphara Iras ptditt*, 
(Inn I la rayon aluil raprasanla par /*, at la ytthuna jiar raxprassiiin 



sa Inotvara sansihlainani Iranslui nH''tM'n nn allipstiitla. Imi alia, t, suit m 
una sanuula imdaanlt* siluai*, dans h* prainiar alat dn syslania, it la 
illslantta rda la inidaanh* i)i, ai noniininis /• i p la nouvidla dislanaa 
([ui, dans la saaond alal dn syslanns sapari' ia ni(»l(‘anla m da la iinda- 
inila III. Si, an al(ril»nant a r una valanr trt*s palita, un posa 

r 4 . r; ( ( t' 

la valaur da ^ dilV(h‘ara Iras pan da atdh* (fua ftnirnit ra(|natiun (lo), 
alpursuila la nnuvalla dista!i(?,a a -hp sa (’onrondra sansildamant, an 
grandanr aommi! an diraalton, uvoa la rnyon vaidanr r\ (1*1111 allipsoida, 
seniblahia fi (?rdui dont la rayon vaetaur a (’d 6 priituulaminant (h^sigin^ 
part. ( IWr la page 353 ,) Doim la pa-lit veduinc primitivamant dimigiK’^ 
par 



:)(H) DII.ATATIDMS, CO N I) KNS VTl n NS K r ({OTAriONS 

(rnuviM'a ll•ans^(ll’ln(' (Ians si'imhmI t'-iat <(n sysiniit'. ni im jinln* 
voluuK^ NC li^nnino par la j^miarr riiiirln' t|u‘i'ii'(rniln'i'a ini ravun 
vt‘r,lanr (luni la Imi^ncur, tncsiiiriMlans h* Nriisiht raynn vrcinir \ , sr 
I'l'uluira stMisililjunriil an priulitil 

(?l, rigniirmisoniriil, a iiii pruiliiil dr (a Inniir 

n (i ! j), 

ulrsif^Mianl nw (|naiilih'' (|iii ilrviiMhlra iiiiitiiiiirnl priiir ayi-i- t\ 
D'liilli'iii'M, si I'nn iiDiniiti* 

C, f" 

Irs dilalaliniis iitirairi'S prinripalrs, 

1 i L, i i I j f” 

rii|)n\sonli'niiil Ips Iniis iixcs |>riiipi|mii\ >lr IVIIi|im.uN. <|iii u 

I'iiyiin v(U!l('[ir t. Piii' .siiilp, Irs Viili'iiis iIp i'iM i-i ,1,. |',.||ii|. 

soiilp spiiiIiIiiIiIp, (|iii mini |i„ii|. mj.,,,, v,.,.|i>iii' Ip imMlnIi n. m'lmnl 
rrspj'nlivrtnrnl 

rj rj(i a r’)(i I r"|(i < ?'' i, 

* 

D'nnlra pai’l. il siiil tlo ihnuaMiui 1\ dt* ht Nidr jirrrrdnUr ijur Ir rap- 
purl aiilns las vohtinas 

■<', 01 |lt<'‘(l+l')(l M'Jt,., 

tingoriilr^a [ini' dnux rnynns vooicm-u 

ri .n, 

qui, dans l(, HOC, 011(1 6lnl du (oi,pii#i,i, ,iii,uUii„mm,.u miimir 

do la I|0l6aul0iii, do maniiro fi oirri,. dim lonpcuci variitl.lo* av«« lour 
dirootioii oomitiuno, imi umi moyomus oiiin, le* divorge* viilour* 



DANS IIN SYSrftMH ii|.; POINTS MATlilll Hl.s. 
{)u’a(!<jiii(‘rl HmMH'.ssiv(!in(U)l, Ic 

(« I 

<ln rapporl dc r(‘s rayons vi'clcoirs. On anrii iloiir. 


;i(»l 


(%) 


.|7r/-'‘0 i’^')0 I ^")(i i 


i dnsignanl nnr tjuanliio tnoyoniKi oniro Ins divorst's valours dt^ /, j)ar 
r-ons.'ninonl un(M|uanlifo (|ni doviondra iniinimoM(. polilo aY(‘o r\['i. 
S<dl niainliMiatil u la dilnlalion dn volnino int^suroi^, dans !(• sooond 

'"''■Dl'i' I'ni' III I ,11. 

110 sora aniro idioso ({no la liniilo doni lo ra|)pur( 

iiiilMliiiiiiiiMil |||„|,' viili'iii's Iiiiiiiii,'i,|iiiis ll|■Tl'oisslmllls 
ill, rill ,l(, i. Or, iiiiiiiiiir on |i|.|,|..| foi'iunlos (:iH) o| (:),,) 

(I 1 e')(i i i 0*, 

on on c'onoliira, (oi jiassanl, aiix liinil.c's, 

( »•') I 1 (i ! e')(i -t i. g«'). 

Tollo (Ml. (ui ollol la rolalton Ki‘n(''ral(^ (jui oxisU^ oniro la dilalniion dn 
voluiiKM’l loH dilnhilions jiriiuiipalos 


e’, 


U. — J-'ormiths rtflainrx an.r changemc/Ks (h forma injtnunanl pelils 
ffUM paut subir tin syxl^tna da points inahlria/s, 

Lo 8 divniMos lorninlos ob ton nos dans jironiitji* pura^rapbo so sini" 
pHfletU, lorstjuc lo ohangomonlclo formo dn sysibino do points rnali^i'icds 
donnd dovimu inflnimont po|i(, on plutOt, lorsqiio lo cdiangcjnmnt do 
forma ost assex potil pourqu’on puissc ndgligoivlos puissan 

t. II. (. xii. 46 


•m DILATATIONS, LO N 1) KNS ATI 0 N S i: T DOTATIONS 

I’iiUli'i's rl Ics [iniiluils Des mnlrt’nliiin's iD iLis <|n:uili(i'*s 

(In nn’MiH* ni'drc, piii' ('Xlnuplc, ilcs iL'M ivn's dr «’i«s drpLirjnniMils rl dns 
dilulii(i(uis lijirniiM's. ALns hi luniinir (i V)du [iiii'i(},'i'.ijdu* 1, irdiii|i»;\ 

(0 >■' i /*’!», t, ! ( M> ; t />, ( IK ’■ [ I) r, j 

I tVf(|) .;; I j) , ) i '*/»! D ,■ <i { IK ;L 

nil, lU' ({iii rrviiMil iui mriiir, h 

('0 {'/D,, I AD, i rD !((*:: , t , :i. 

Itnirnira iini' vnlrni' Irrt^ sinqdr dr Li dihiiatitin (tni'nn'rr inrHinvr 
siiivanl iinr dndli' tjui Inniinil priinilivrnM'nl uvrr Ir^* drmi»a\rs drs 
(MKH’ddiinnos jjnsilivrs drs uiiKlnr* dniit Irs riiMiin-, rlaitMil n, A, r. |i 
ini[MM-|iMl(, irnhstTVtM' tjur, iluuN Ir (‘:ri un rllr drvirril nr^Mlivr, la 
dililliilinn c rrjM'rsinilr nittr \rriDtl)lr roinlriiNalinn uv('r |(‘ 

rtignii . I,u (ni’Miii l (‘ ( 1 L rn vrrin dr hujiirlir * rrini'vhrnlr, un simn* 
prrs, Ir imrnV du oiynii vnrlrur d'nnr Hiirtiirr tin -‘rminl tlr^rr, rnlniuin 

immrdiiiDnunnl, in Ihnnrrnir snivaul, drja 1,. V.dninr If 

tins AVrn/rt'm tk ,• 

Tlll^,Olif:MK I. Stipimmm y/«\ jutv /V//r/ t/ftfinttif/iw. un 

(tc jmuils Hitth’flt*(s ti (til vlttf iutUurl on ni/t/ivit'f it ttn swinul 
(UtU tivx pm (ii/fmif thi pmnitT, tl tfutt imritr^rim fmntt rAnt/ir ]\\ th vt> 
syxlvint' an por/v, stir t'/tnrtin tivx itmu«ihtr\ nlHittltumiif mt tiit^tiif' potui, 
unc hmgttmr rgnlv n P ttmu* ptw Itt mvmt^ dr h nmdrnmdm 
liiMir mmuir suhumi k driiiiHt ir t/ttr Pun rumidnr, t r/ir (ongumr 
SCI a h ntynn ocrtmv d un rtlipstiidr tpu mtvn punr rrnhr Ir jmini in, ct 
dorn. (cs Imh tm mirmpimdnmt tx truit dihthamnx utt rundrtmtfium 
pi iiwipfdcs, Qnttni ntxw fiuf/vs ddatnitnns tut mndrimttiunx, tdirx xrmiil 
\yfit6Uuinm\cnt disfrdinccx nntaur dc ixxm fLrm* Iktnx rrrfainx rm, 
Pdllpsmde dmu lUagii se inmvmt mnpUmr imr dmt^ hyprrlwlmhs d 
Jdi(^ md)pcm mm tmppm, qui, kmU mmjnguk rtm d ramm, mtwni 

xmni tmmhh it Vit^ni par itm 
ni^me mr/aec conupt 4 du smond dcgvi^ Cm tm- mm mum mi liy auru, 
atilouc d un paifd dtmM, diluuaimi dam an 1014 mmdMmmim dam an 



DAiNS liN SVSTKMK I) I’, IMUN’I’S MATKIUKLS, 


\]{\\\ 


unOr. A/(trx la surfarv ranitjar danl il \'anif .dparcnt la dilali'o, 

ffia i'a/T('spantl/‘a an pri’f/iu’/' Ityiivvholaidc, dy fa rcp^uni (unidvinivvy (pd 
ranvspandra aii srrand, d Ivs ^ntrralrirvs dv rdtv surfavv rondpto indd 
i/nrratff tvs dirMuuw snn'anl Ivstfiivllvs d n'y aura ui ddaf((/ion, ni run- 
drnsatiun, AputiiUfs tptr, parnd /r\ rundrusiUiuns uu dihdaliuns prinri- 
pairs, ou rrnrunlrrra ittujuurs, si Ir rurps rsl ddatr dans luus Irs sens, uu 
rutidt'Usr dans Unts Irs srns antutir dn puinf in, an nnnrinnnn r! an ndni- 
nnnn dr dilnttaiun, an him nn nia.vimntn rt an ininininnidr rundrnsniion', 
tiU, si Ir rtnUranv arrirr, nnr dilaf<(li<in nn'nimtnn awr nnr rundrnsadun 
tna.vinnan. 


II piMil arriviM' ([m* las irciis diliilalions nil iMMidiMisnlitins priiud- 
pah^s, nil ail nmiiis ilaiis d’aniri' alias, daviiniiuMil, atjuivalonli'S on sa 
pad II i sail I ii /am, Alnrs, I'allipsHida a I !('s liyparlinlnida.s inonlinnnas 
dans la llianpaiiia pivi’adaiil daviatiiiani ilas siir('uai*s da ravaliUion mi 
das aylindras, al panvaiU lui'ina sa iV’diiii'a a iiiia sphara nil a an sys- 
li'iiM* da daii\ plans parallalas, .\insi,aii pitrliauliai’, Inr.sijmUa syslaina 
da pniiils lualarials iloiim'! asl jlilaladuns Inns las sans on aondansi'i duns 
ImiH las sans, al t|iia las dilatalions mi amidmisulions prinaipulas smit 
aijiiivalanlas, rallipsnida sa ahan^a an nna spiiara, al la dilululion on 
anndansatimi rasla la iiiaitu* dans (niUasli^sdiraalinns aulmii' dii pnini ill. 

Si d4‘ rai[iialinn (r) mi lira siia.aassivanianl, las Irnis valaiirs da la 
la dilalatimi £ aurraspondanli's a liuds daini-iixas raalun^iilairas, (jiii 
rnrmanl, avaa las dami-uxas das anordonnOas, das iin}i(las dnnl las 
aosimis snianl 

rt. h, a; rt‘, /»*, r‘; td, I/, a", 

on ohtiimdra pour rm imis valaiirs las Imis polynmnas 
4 /^Mi, fi i a’DgS 

Iw (IVi; s ll^r*) » art 1>4:M ‘dj (J)^yj -hDy^), 

^ i/di l)j ^ Ugn ) dd ( Dsl 4" [)*? ) 4“ rt' ly (D^y) h Dj- ^ ), 

^ l)*0 + rt"6*(I)«-o -H DjI); 



:fiV DII^ATATIONS, COMi KNS \T!n \> \:\ {unvnnss 
<'(, jjiir suiln, vw iiyniil t'-piahl aii\ rtnumlfs 

.... (''’)■ '<'■ I <i'- t, AVj A'f . ^ « 

f>r I /-'(' } h r .1. ,;h . ,, ^ 

Oil ) I'lwoi ii{ii( t'a (|ii<> la siiiMiiM' ill* I'l'H {I'niH valoiir^. sr ri<ih|ij a 

JA. . ^ lu*. ! n : 

D'liillriirs li's ililiiliiliiiiis lini.iiiivs |inii.'i|i,ili- . s , . , 

II Iriiisiixi's riM'liiiiKulinVi'H riilii' i.iix. (In ilr.n.' i .■11,111 , 'it I;, 

propnsilinii suivitnh' : 


lin:0|li:Mi: 11. Aov /WMtV\r/u>U^y rh^of fH.^rr^ ffnr i/nm Ir iiHU.irmt'i. ht 

mnmw ,/,■* V. ,v, „„ 

ihm-lmm ,/„ 

vmn-vUvs. mimiumjmn nimyulnii,- ,1 !„ 
pnnrt/Kih e*. g , t/rUr/tn/it'rfun /it 

{\) 


^ 4'i: 




n 


I.orHiniiMi I’ojisidrranf lis tlrphionm-MK iiMtlr* par 

ll ^1 ililiiliili,iiiK ,1,-, ,|iit,„ii(,v, ,|„ 

'ir'Ii'i'. I'll iii'kIiki'. iliiim l.'s r„ni,nl,'., I,-, iiiiii,,ii„-iii |„.|ji„ 

r,.., .1,, (I, I 

iloimo siiii[i|{>nionl 


piiis ill! ,!,•ll,■■■l■i, iH.mliii,,.,. 1.1 r,,ri,iiil,. C -j „„ „ii- 

I’. ■ ll#i , ll.ft , Il.t 

On pout daiio ^noncer .mM«, Ij, pwpaiii,,,, ; 

TiiilcmPjM! Ill, _ im wA«« 4im,i /««*, ,/,A,. 

nnw /, k rlikirnkm du mknm m, >dmqm ptmi mm 

midmem d: la smm. dm dikmimu Unhim prindimlm. mm mm, A k 
mime dm dim^et qa'mi ukimt Impm fm dtpkmmmmt maUmdaim. 
mmrk pmdUlmmi am, mm mirdmMkdmir.y. ®, mnidilBmaiik, 



DANS ItN SVSTl'MK DK POINTS MATKHIKDS, 00!) 

h ftmtutr juir mpport a ,r, /r (/ni.vimr pttr nipimii a y, k Irornme jxn' 
I'tkppurl t) s. 


CniH’cvoiis niiiintPiinnl (|m', los (liiplariuiKMils nioliViiliiiiTs (Hiuil 
lnuj«inrs r.tMisiilrrrs t’oriitno inliniiniMil. |)(‘(.i(s <]u [)i'oniinr ordiT, on 
li‘s iii(in)iiioii( prlili'H du satauHl ordro. on d’lm ordro 

snjtrrijMir duns D-s Inmnilrs dn pnriiKraphn 1 ((ui daIcnniniMil., soil la 
ndalimi tl’un as,n iuilnur irmip undi'i'ulo dnnm'a nt, soil, In roluLioii 
iiioy«'iinr dn s\sl«'ini' aulnur ih's dnni-jixas tnrnas par rcKr iiudAmdr, 
parallMiMiMMit aiix tlrini-axt's dt‘s rotn’dojuuiaH posilivr.Sj on nuDna 
parallrli'MiiMil ii drs dami-axc's qindiaHiqin^s. On pourru, dans los lor- 
muli'H ( i(» ), ( 1 7 ) dn [)ar!l^rapIu* 1, rrtinirr li* liinotno t |-£ a runiLA, 
I'l, jiar sniln, nn lirrra iln n‘s rnrnmli’s, joinlrs a ra((nali()n (i{))dn 
inninn paragraphs, 

(7) , 1{*/D, i ^)D,, I 

I lO/l^. f i rl),)(r* </OP 

I 1(« 1),. !’ AD, t fl);,) (f/i; ■ ' Ayj)P, 


Oslls «D*rnisrs topialinn dsDM'mitn*ra ijniMsilialointniL la rolalion inlini** 
nuMiC prills qn’svsmlrra, (ni so ih'd'ormanl, anlonr iln la inolaindo in, 
nn dninj»a\s {innt la din'i*li»ni [triinilivr fnrinaiL, avnr las doini-axss 
drs rnniahinnsSH pimillvsn, IsHangIns rnrrsHpondanlH aiix Lroi.s rosin iks 

L .. 


//, Ij, V 


Utmnl a lu rolalion tnoymnr dn sysirinr aulonr d*nn doini-aKr inonr 
par la mol»H:*ulr in, purallslrnirnl an tknni-axo drs .n poaitivrs, rllr so 
doduira imnuklialrmrnl dim nqnalions (nj) rt (;4o) I], doni la pro- 

rrili’*r(i dnniu*, quriiid on nt^gligr Ira inlinimriU prliis du sooond ordru 
at d”un ordro siiprrirnr, 


( lit ) X ; ( c ' osi T D * 1 si I n T D a ) ( ? t! 0 s r - rj 8 1 n T ) 

":;s rriji’T D^ ? - sinH sin t cost ( D^ D; 0 » 

au, ce qui rrviaiil au nidm«, 

c 9 1 f s ^ C n, t — Tta n ) + ^ ( D^ t + Da ) cos a r - ~ ( D^ yi - D »? ) « 1 n a t. 



DILATATlnNS. liOMUvNS V IHI N> li IUHAm»\s 
(Iclil jinsp, coiniiH' nn n f(JMU*nih‘inrnl 


III liiriinilr I ’,»() ) (III |i;u’i4(riijj|ir I 


i i>, M ^ i, 


Mm ►mu,* ilp iiiiAid' 


11 ’ iK'i, 


! » l>,». IK r 

: I 

IVIIcs soul I..S viilmn-,. ,1,- *, f„ y 

iliiinuil ilrs InnnnI,.. , , , , ^ 

(jni’iin*, (Ml jiniti'i'a ritiJMn*r la ; 

llll■;ollf;)ll: IV. _ wi’mn i /mm / 

ks wniiih th's h'tm huiumt\ 

II.*'' iKif., Il^; 11^.;;; ji y I, 

itim'mitmwl kx mhUmm mwmm; /r „ 

mil mixiiniiiw milmir ik imt ilmiMi in wckjIj /mx In mnlMilr m.jHinit- 
khmit ,m,v ikminri ih , V„., 

ixfi-ismilmmi /« mm millet injinimm imiiu ,/m mnmrr.mt m 

fimix inm et, ,h m 

angkx ^tmu pm «,w /,. xip„ 4 m, mn /„ 

mmulM mmimdMpxm m, mym ,md„k. « .r,m mimvmml 
dn miaium m, m, mH„ xfmi miummmi ,h m.mm ,d,n,gmd.. 

Si I'on chBreluiii la miatim, maj«„r,„ f, ,, ,,, 

point* maWnala, non pi,,* auleHird'u.) parallMoa »|„i doi 

po^iiivos, ntab nulinipd’mi r i 

fnudrau ft la fflamHia (m) du pam|mptw I femuitoO*) 
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(III nmUKi piirii}^rii|ilH’., lui sii[)|)()S{miI, la valiMir di) m (laLoi'Uiiiiaa par 
la lormiiln ( i.J); on, «’,<( (|iii r(!vi(‘ii! an iiianKi, ii (aiidrait iMniiplaror, 
jiaiis la pn'.iiiirra ih^s ainialiiHis (ro), a par 0, 


par 

nl 

par 

h‘s rtjsiiiiis 


■n. ? 

D.v, D. 

^dD., ) //D, I r'l)., l A"Dv i* r"D,; 


>t\ h', v\ a\ //, 

rlaiil (I'ailliMirs lias cnlra aiix td iivra' los r.osiiins 


</, //, r 

par In nil II las (’In), ('}i) du para}j;raplia 1. Or, r.()Jiima nn aura dans 
(!a a, as 


(h) A'r" X */. //"V. ■<;, 

nil (rniivara, an nparaiil anmtiia on viaiil da la dim, 

(IM) <! - l),r,)'i- “(I).;- II..!:) IjCV'i • II)-;). 


Lorsipia las iiKHivainanis diraals da rn(,alinn, axaciUas nutour do Tori- 
j4;iiia dans (as plans a.nnrdniinas par das rayons vaaUuira nioliilos, sont 
an iiH^riu' tamps, aomma on I’li aupposo juaqn’iai, il(‘s inouvomonlsoxa- 
anliVs do drnita ii f^amdia an In nr das domi-axas das on or do 1111608 posi- 
livas, la valour da 0, ihUannin^a par la t'ormnlo (i^), ost positivo on 
n^xnlivo suivntil qua la rolaliou iiioyonno dn syslamo do points mate- 
ria Is, anUmr da dami«axa aorrospoiulaiU aux a.osinus «, /-», c, s’cnoctuo 
ila droiia a gamdio on da ganoho a droito, Done la valour do 0, d6 tor- 
mi f 160 par la formulo (lu), roproaoiilo Tanglo inlinimoiU petit qni sort 
do rmmiiroii cotta rotation moyimiio, pris dans lo proniior cas avoo lo 
signo -h, duns lo socond eas avoo lo signe — . 

De r^quaiinii ( r '^ ) j 0 i n lo aux rurin ul os (to), on ti ro - 



1108 DILATATIONS, CON D K NSATI 0 \S ICl’ DOTATIONS 
On a (l’aill(Mii's i(lniili({it(nM<*iil 

{na \- \- V'fY \ [Jr^ ^ ny)' \ {,f< /,/)- 

. (//' I'A' t r;' t f). 

Dona, (Ml (!^{ii’(i a r(’((|uali(iii (I’l) (M a la rnoimlr 

(C I /C l I , 

nil Irniivnra 


(i/|) ^”'1 (/»7 — fCi)^ I ! (./’T /i,^i’ ] I'r 

Kii viM’Ui (la rnlla (li‘niijM‘(‘ t'ljiialinti, hi vah'iir niinnM-iqnr ilr 0 
ihivioiidi’a un mwvimuni l(irs([it'(iii aura 


h n. ht m; 


par annsi'iqiKMil 

((r>) 


ti h r 

« ^ 




D'liuln^ [larl nii lirtn'a ih’s Ihrntnli's (rl) ai < i "» ) 

{'^0 1 / I’ }■ 

Si, |)nurfU(*i'l('shli‘i!s, un riMluil hMimihIc HgiuMin j , l‘ai(ua« 
lion (i(>) jotiniini praCM'si’tnHMil li’ imuimum tin hi mlalioM iMMyiMinc 
ox/iciil^n par In sysloini- iln poinUiuaDMMiD.niiliMirilhMMhMrH'srva a 
lisaaiila In luuh'Muihnii. (T mnvimum i^kI at:, t|na ih,m. a|tpallarni,H hi 

rotation moymnopmvipah I ^ I.MlaHiKna par 8 , nn inmvrra ikhi 
« oulomoni 

^* 7 -) , . -.O f» 4 . 

main oncoro, on vortu do la formulo (i 3 ), 

h' I* 

Gos dorndiros aquations (Idtormlnoronl loj oaninm b, dm iiiigl«« 

tOl 0169 aVOC ICS d^lni^axOS (las OOOrdririnAfi# llOfUi-aiKO 



1 ) V NS I i N s V S '!’ 1 > M M | ) |': |) ( ) i 'p s M A 'p K HI !•: L S . 

iiiilniir ilti(|iti>l SN‘\<''('UI(‘|’}| <lr droilc a i^^aiKiha la roUlio!) tiioyoiiiK' prin- 
ri pall*. 

Cimi’i'vi.ns niainli'itaiil (ju'a parlir dr la iiKilonda m on porlr iiin^ 
loMf^iioiir n'pros(*iih'(‘ par la nihiiion ninyi’iiiio priindpalo siir li' d(‘ini- 
axo aiilonr diH|uid s i'\<'c,iiloi’a dr droilr it p[aiioh(r rrllr rolalion 
aioyi'Miir. la's projrriioiis al^rhriqiirs dr rrllr Iiiii^nriir sur h's axrs 
rvidrininrnl i'rprrsrnliM^s pai* liis prndiiils 

Mo, M/i, H,-, 


lr>5 valnirs drs rosiniis r riaiil rrllrs ijiir rouriiissrnl Irs r(|n!i- 
lioiis ( iH ). oil, rr ({tit rrviiMil ail utriiir, jiar irs (|iiaii(i(('>s 

cjur drlrnfiinriK Irs (•((iialions (itt). D'aitlriirs, rn vrrUi dn ihrn- 
irnir 1\ , rrs ini'niirs ijiianlilrs 


-V, y 

rrprrsrnlri'onl aiissi Irs rolaiinii^ innyt'iiiirs tin syslriiir dr potnis iiia- 
(I’ndrls aulmir dr IrtHs drini-axrs iiirttrs par la tnoirrnir iii, parallldr- 
inriit a rrn\ d(<s roordoniirrs [tositivrs. On ptmrra dinir. riionriM' 
rnt‘ni’r la jirnpnsiiinji Miivttnlr : 

lui'iuu Mi: \ . /o'v ///fV//rv rAo.vr.v i'itint //owr.v (y//r dans ir thvornno /, 
A7 lt( rntiitinh iiitivnutf fuint-ffuilv t/ui i ttr/rsfituid d hi mnhu'ulv in vsi ivjirv-^ 
M'nltr juu' tint* jiuiivr, ti futi'lir dr tvifr nndvndr, stir Ir tlrnd" 

tivr ftuhnir titiijitrl tTdr I'nittfuiti s'rjfrrtnv dr druitr a irs /wvj/Vv- 

t M . I t < I I 


■'170 llll.ATATKhNS, Cil Ml KNS ATI n\ ■. i; | l(iir\||n\s 

ol ri'iirfsi'Mlnil li's ,I,.h mifjlr.'. IVu inr'. I 

imsilivcs |,„rin, , 

" I,, 

™siOMS ill. I'iuikIi. i:ii,„|,n.s n., i|i.„v ' 

luriMiiln (•(iiiiMH'. 


t) {'» 


(j 


D'iiillriirs, rii itnillijiliiuil rr 
111 IrillnlMl’ 


'*■ H. nj, r.htM-nilr'ii p.inr jir.Hlnil 

</i^ I /i 


’ ( 


"'""'■'''■I" 'lo lo r..niii,li. I 

" " iln,i..„M., , !■, I,. 

'■"'“'i"" '"".'"O"". |OH .aiv I.. I,. 



oiHiim. I n„ 

' '"'I ''""I III |tlill.l.-ili..,l MIIVillll,. ; 

y//!"n!nT " I-'" ■/»'■ .A.,n T-m,’ /. 

' "T""" "• 

n„r Un,,u,-I „ 

nmymme wilmir ,l',m imli-f ilmHi.r,- tm, /,■ /,«„/»/( / / , ■ 

<""■ J,,... :cz. 

' -U.il MMI. s,„u .loniroin, , ,, 

I.. i'-.i-'’ 

> longuiiuir ulrpitf 



OANS (IN SYSTICMK UK POINTS M ATKIi I KKS. ;|7| 
I'iiHc «)simis ill. riiMHli. i|ui' |■|ll■lM|.|.,.|l,. ilruili. avi'i. iini. ,ml|.|. l■|.nrf.- 
■scnli. liH.jiH.rs an si.on, prfs la |„a,j|.,.lii,M .In la h, s„r la 

niMivi.llii ilri.ilis In sixiriiin llii'.i.i'i.iai. la - 

silioii siiiviiiilp : 

^ liimiiifaiK VII, . rimsrs ri,i,il /msm ,/iw i/„i,s /,■ tMii- 

rcuw /, « /„ n.taliun mayrmw pnnn/,,,/, ./n,' nwinpuud ,) /„ ill 

rsl irpirsi'iiNr par ,wr /napanir par/ir. d , un-Ur dr rrUr nndrrn/r. mr !r 
dmiMU-r aataw dwinrl rrltr ratalim s'rjrMnr dr draUr a ynarhr- la 
ratal, an i„ay,-,ua- aulaar ,p,rlra,a,„r ,,ra ,-,p,-dsr,„fr an 

sip-ar im-x par la pra/rrli'a,i ,lr la ralalia,, niayrii ar priia-lpa/r snr rr ,/«/,;/- 
a.rr par , -am,', pirn/, i-llr .-idraiamii-a .d Ir naiirra,, ,l,-m-a.ri- r.u prrpr,,- 
chralairr an jirimdrr. 11, a, x Ir r,n- mnn-airr, i-llr x'lfrriinra dr drol/r ,) 

ganr/ir an dr paa,-l,r ,) ,/„r ranylr ,-nmprix i-n/rr Irx ,lrna: 

(lvnu-ti,vcs srra pnsifif ou 

ntU'rpn'IalKHi ntnis avniis tlitniMT tin In ranmiJr ( i '• ) (>( Ins 
M,..« ,|,||, vi.iiniis il'i.ii ilii,liiin., sii|,|,i,ai.Ml Ins ili.a.l-axi.s ,|,.s 
caionloiiMiais |ii,silivi.s l|.||,Miiniil ilispnsr's i|ui. Ins m„iivi.|iii.|,ls .la nila- 
lioii, I’XiTiil.'.silailniilaa Kaii.'lin aiili.iir,||. ilanii-axas, soianl, ilaiis 
loH plans r(M»r(l(Mii)(‘s. dns iiirnivrUMriils dirrnis. Dans riiy|i(i(h(’‘so con- 
tnnns la vah'iir th* 0, {IrlnriniiMH^ par !a i'uvumW (jt..), snniil pnsilivo 
(Ml iicplivn siiivaol ijiin la rnialioii intjyrnnc, n^prtVsi-nirMi parin valdiir 
minuTiqiH' i(r 0. s’nxrrulcrail lin jj-aiirlii! h dmilr, on d,-. dn,|h! a 



!J7‘2 DILATATIONS. LO Mi K N'S ATI n N s j; | l;nr\HnNs 

(lulls l(- (ihlll ,L'S l'. ;i. (Ip NuiHPri' (|lh< rn.,, .L,„II.*Ps (‘Oil 

r;uil((s Y, z vnriliciii hs rijdiiliinis 


('!)) 

(;(r)) 


vml: 
vM) '• 


/Ml 

/.Ml 


v( D. 

\/ IL 


II 

D 


I ^ 


111' ll limviTii r,,,!.. I,.,,, 

""lll'lu'S scni llnr Hlips,., I'iMiliv ,.|„n| „„ 

'■"'II'Im's sen.,. I |„ 

,l,.s „x,., , ’ 

I,.,. ..s,.,, 

'I'".'. 

.I-., .ll.-.,,,,,. I, 

! ' "" I., 

Di |H’u|iMsiliiiii snivaiilc : 

,,,.2'!'';"':"" ' ■" ■/>'». /- 

. m „ /„ ,,,, 



7 "" >>' 

.v«. , ^ ^ ^ ^ 

"" «•«""/ a k n„.no„ ;;;; 

mii.t iiimm. Si «« amtmm- tfs miii/ihuf s'f rrriiteni / > 

/'«/« ./«/. j 'fr'" 

,11 nuiin 77"“; "'"^ , 

P«'kk,ikLml,Z!ru,n^^^ '”■* 

km/aiudn signm lamlk „m k "" 

■* ■'«“ *. eZn; 



ll.V.NS |1,N SVSTKMi; 111; IMIINTS M ATli III EI.S . i)7;i 

II I'sl liinl,. ,1,. ,l,.|,.r„n,„., „M„lvli,,ii(iMHml Ins dniix ral,iil,i,„is 

VIII, ,.| ,.|,„«„„n nllVin, nun 

viilcili' iHiiMi'Tii|iir > 11 , 1 . 1111111,11 nil Si, |iiiiii' |,|„s iln 

ilili'. Ii' iiIiiimImms lni|iin| siiiil iTiilVi'iiins Ins ilniiii-iixns i|un I’nn mmsi- 

l"''‘' I"""' P' -n III riiliiliiiii li'iis |inlil,n 'p, nxnniilm; 

I""' II" '!'• il"iiii"iiM's iiMliMir , 1 'iinn |inriiniMliniiliiirn iiii pi 

I'liVMiis nx|ilii|iin, ilnlni-iiiiiinn piir In rnmiiuln (H), iin, nil 

‘I"' I'''' II'"I 'IIII'. I'lii' 111 riiniiiiiln (i)), llmin nnlln |■|l(lllill|| ilnviniiili'ii 

MM Hiii.W/iiw;/ nil nil »iiii,'mi„„, liirsiiii'ii In {'ni'iiiiiln (i)) nil jiiiiii||.ii In 
silivuiilp ; 


(l(* (HI lii'i't'a 

( 'O 


n.v 


1 1 1 I is V 

II Mi 


'sill 

ur 11,11 


l(ii,': j i ( II,, 7 i ■ 


linin' liM ilisiix rniatiniisMltuii rlnifim,! nllVirii, pijur valiMir 

IIII mu.vnuuni mi im nttnimiim, sim’iiijI Ii‘s licux valiMirs tla o qiin (liHor- 

iiiim'iii la rni'jiiiilt' 




ill,; |J:M llt'i)® 


llaillatits i'i“, ilnjiv valiMirr^ Hi-rmil drs t|naiili(t!S alliM^irMVs du mmiia 
Hi IiMiii'H It'S rnliilituiH s*i*Xi*i‘ii(i‘iil <tiiiis h; iih'mih^ sihks, (d. da 
sigm-n iMiiilrairiM, ct'iji' t'niidiiinti ii’csl pas n'liiplit*; mais dans Uius 
li»s ras la rnlulimt iiinv»Miu<‘ 


rnprasiMilara la ili'iiij HiMiinu* il(‘s valanrs ila ^ dnnniiiis par raijua- 
li»iu l'*i I i. On prut ilnur i’'Ui>ni’rr la prnpDsiiitm siiivualo ; 

liiiitniitMi: IX, -- l.m ritom Htuit /r Mdo/'d/zir Vfllt 

hs (hiu' ivUtfmm, {hn( tlmvntw affrim unv valeur nwnmfiuoi maximum 
tm minimum, /mtvnimni tuw ihmi'>sumtiw pnlcmbnent iip^ak a la rulU'’ 
thn //lojT/irtf. 



37f|. DILATATIONS, i:oM)|;N> \ I In N ^ i | 

Si, ('ll (!()iisi(h''r;iM( hSj • , |».ti !» ■, ,ia, ^ 

(Hie. nMifdi’iin' iiii iim-mh' pDiu .hiImui ‘i sMi. .jj .,35* ii^I>, ,(l ,,,i, 

plan, (in ci'ssjiil <Ii' rnii'c I'MiMi tilri I pl.ni ;,v. . L j.Pui ^ , j| 

IIVIY i'liMi .li.s ,r, Ims ,1,'Iiv . |,,„ 

vaDnir nnnH’‘ri(|U(’ nuirimuot mi M iMinnh '. UHn 

r(!(|lialinn (-:i), imiivi par imic iMiiimir T^upHth,.,,! aili' 

<l(!(Inin‘ ilrr.'iirM'ijnafhm, l-n .-11,1. ^ Avxu ui 

la nilalidii (jiiaml nn rmnplan^ D< •D nsi 4, „ ^ . D 

<Inmi-ax(MjMi iNrinr avrr . ,mx .(r. » ^ ,1. ' ' ' 

(I(in(. ios inisimis smil 

>t; i' i , 

cl snppnsmjs 

.i' .f. ' 


lii<siliixnisiiiiis»,/,,,. |,m I..Hr,.|.„„l,.,, .1, , , 



<n, i| suliin, ,!.• ,, , ,, 


pill' 


ii‘l i h' n, 


par 


IT IL 

'^^1^'-^“ AMI, .. rJL. ^ .jj, 


Or, (111 opiM'itnl iiiuHi, Hit h|j|Mdi«lri s. j r 
viinto ; 4. 


m) 


iS ^ ■,!; 




(a5) 


+ + I,',. ♦ „■{,» 



l)Ai\S 11, \ SVSTKMK DK POINTS M ATli |{ I UPS . 
n’uillcMirs. iMi v»T(n ties rnnnnlrs ( '} ), on i, 

( " i ( <' Do (r/ i. /, y, | , 

•i D, I h' D, » r' D, I (»P;/ I //y, r) 

I ('<"11.. i A'll, ' '-ll, 

'■|,|„'||||, I'll mix ,ii|iii||i,|||s ( .,) ^c,), 

oP D, j A' D, 1 < ' |L) i^P t A' Yi O' f'C) 

* > '■ >* ){'P’^ i A yj i-r";;) : 

«'( p;ir suih' 


M'P IP i A’ n, , D ' M'P; i A' ti 0 r-' 0 

< A D, ^ ( D-OoP’^' i' A'/i I- r t;')|" 

Wf'A' D. 1 A'D, t O h A'yi 0 r'O! 
h ‘P D, 0 A"D, i f"D,)((P’^ - O A"/; 0 - r*"?}]. 


Ihiiir lit I o i ) iIihkiimm 

( lA ) ]v'‘ t V ' fip ’ I ' 'P ^ A’ D, 0 r' ip,) ('P’vl /P /i O ' r' C) 

1 OP’Dv > AM), im'^DoIoPS j A ''/]0 (;M)r^ 

‘ I IpP D, f A' D, ( v' D4{//'^) h' r, o- r'C)! 

O luPM)., O' A ' D, 0 (rt’O .j. ^'yj ^yj_ 

Oil U’MKvi'ni iTiiilhotrs 

0' D , t A’D> s • IP A’‘rj t 

o i( t > " D * » A' 1 1 , I r " D; ) ( «' 4 I A’ ti O ' (/ 4 ) 

oi/'o "!),, 4 i }/P/iM), rj i 

o> (AO'' O' l/r ) ( D, ” > D,tj ) i (fVP +. /•"«') (D^ • 

1- i rt* A” t <ft* It' J ( 1) ^ IT, f' D ♦ 4 1 , 

O/" D, A' D^ 0 - D,. ) OP 4 0 - A’ i.. fp 

4 'P» D 4 ^ A'M), t r * D,? o^. h'v^ ( D^ ? O' 1 ), yj ) 

r' { 1 ) 5,1 '■+.. rpn A’ ( D^ ^ O'" D ^-4 

ss o- o- D^yi) 


375 



:i7<l IMI.AIATIMNS. \| in\s n l;u}\|j,,\s 

t'l {Kll Sllilc, I'M JlVlltll ;il(\ Ini Millli’ . ! } < rl t I I ,11. , 

• < M I . M„ In mmm.uIu, 

qur.tliins h- ili'V.'Ini.i.i.inrMl -Ir l.( -..mm U nuiu ^, *, p 

In viilnir , 1 ,- , I.- .1 I, . , I. ' 

<|U 5 Mllill'S 




. h 


(Mil (IMIir I'Mi'llii'iMMlH lll'^ >«IMMIMI'N i|r I'uur ili , 

I/’’ M, t iA7t p ; /'tU, i 

A,,'. 

(’)///*■')(■< 1 ^ ^i H A \ - //S M , 

{<’ ‘I I-I’I/ i(ij’A i 1* 7/^ . ^ J , 

■ ' ■ ■ ■ a V .j >•- 


^-cla |Hisr, III IVirmnlM i .fi; | 


* 7 ^^ ; 

- Ir *.7 

(M 

^ p - 



A^pir; 


*l» 

; h.. .. 




^ U, 

i»», 

.; IJ i 



h n, i • Ip t 

f'lp, *,. . 

Ip. , -. 

“ip, 

. ^ Ip, : 

' (( 

h Ip ». If u, ' 1 

^JPC . 

M, ... . 

V |l . ( 

•■■^ip.: ^ 

l» 

^ ^ tp,u 

*|1 ; . 

Ip. ^ 

..... , lt 

•’IP, .1.. 

! IP 


Si i'liii [liKM liaiH ht s 

A M ,. 

(((I iMi lu'ura 

III vn)<‘{ir I; j 




n,:. 


par ^iiiio 



I>\NS UK S^STKMK DK POINTS .MATKUIKLS 
n<' plus, tijins In iN(‘iiir‘ liy()n||i<‘'S(\ In loriiiulr ( i iloiniri si 


;)77 




I)<»ni’ hi Viilriil' fli* 
I’rtlnilc, riini ini* mi 
hi rnniMilc ( v.'\ T 


m, tli'lrniiiiini [lai’ r<‘M|u:il tdii si' Iriiiivcrji 

(h'vnil s’v nIU'iiilrc, ii hi Viilcni* ih' (Ir'Ii'i'iiiiiM'd jmc 



HKClIKHrilKN 


II 1 1 


INTlillllll.liS IIKS liOl ITI(I\S MMUIIIKS 


An\ |}Kai\ KKS IVVII I lia 1 , 1 -;; 


'''I ■l-nv ■••• 

I"' , 14 .,,,.,, I, I, „Mi.- 

I"""' III ■■‘"lllllMIl .Il'S ,1,. |.|,v. I, ,11,, 

Si'lll. I'M IMU'lMMlIim', 




I’tll t*lt . 

- -- Sttr .fuvUfttvi 


I'Vii i’li- l'lri 


» I -t J #,*i 


I-..,,,,,,.,. 

■ MMl'M*M M,,M,X.|U..Mi,:„M ,|,. , 

I"' ''''7’' ‘''-""“•-‘■I'' IM VMn.1.1,. , , H 

'Mil 101 ’ qiioli’ontjuoi, iin 

Jiisljtiiiini iiriM I'aticiioM «|i) 


(’) /W un rtomil de m 
Ks:lraiimNe«a;?.7lv 


- r„ Jl,,, 

^ mnwm sife 


Irr’ 


a. T, vfi. 'ill, 



iNTKiiu \ij;s in;s icoi'ai’iuns i.iniIviiiks, ktc. ;m) 

tlrltM'itiint'i* |i;ir la riinnnli* 


( •' ) 




n :‘ ‘ u h, r i». 


I) . >1 •' (■ i n 


I'ai ••••jiNrijMi'ii. r. ..I I'liij initiiMM' l> ( .»' ) ii lie ront'lian (-nlirri' (l(‘ ,r, 
.Kira trKiM'iah'iKi'iil 


on 


l’» n\'{ D^),. i),.v., 

«lr‘Kj,Mianl I'ni'uir uiw iMin-jinK rriliiMr (Ii‘s iinanlilrs //, [\\ dr |,|u- 

vMMu-. do liMiiN dtMj\pis iidalivi‘s ;'i ,r. il v ji plus; si I’on (Irsi^nu^ 
par //. y doii'v lMn»lir(ti*<i «jn«dri}m(nt‘s drs doii\ variuMi^s .r, )\ (»( 
par ffi, n doii\ iiMhiln i<>A riij ii-rs (|iiidrtiiii]n('s, aloi's, i-ii roiiipla(;nnl ilaiis 
la lorimllo in- } ' u par \)^tr. • ' m par n, rpar id r par ( -*. 

Mil lii'toa I'jiii’Ml dr* r'oilr rorinuli' 

IK V'. Hi UKI’A II, p'r - |1,.5, 

1*1 pur suih* 

. |iriK'» rii |j,r*K 1), A* !« I), 

, * dr'^rij^^iiaiil ilt'iix rrKKdKMi*^ o«th»*n‘s drs ipianlili's u t‘( r i‘l do pin- 
»l>* Iriii'f drrivro'. ndutivos ii j- »*[ a y\ pnis on rn ronolnra 
^»*m*ialiMiK*iil, ipiidli" ijui* •‘Mil la I'unrlion I'ltlii'n* do .r o( do v, ropiav 
•^oiilin* par I i * . i ^ 

r** « I Ik, m, .ri I),, h, lo i),-v i - Uv^, 

V,, t do">i^iiaiil rio Mn* don\ rKiK’lioMT* i-nlirros tics ijuaiililos //, o id do 
lour'!»d*“rivor^» rolahvo^^a r ol i\ v, lyiliii, si I'tin roprosonlo \m‘u, o dmix 
ftiMolimis t|Ur)rMiii!|no^ df»^ varialdos a*, v*, s, ol par 3, 

MHO rKiioliiMi I'Mlir'rr nMolotMMjUo do oos inoinos varialdos, on (rouvoi'a 
l^tdioriidojnoMl 

id! r¥i !»,. Ui, . • Jtt ij^. - Ik. \h^ 

3’, Is, dirstigMiciMi r^ritporo dr*?* roncliiiuis onlioros dos varialdos w, 


wis i;ui mm \ 

'lt‘ I a < > i . 

'•‘'1 /// 1.. ,|,n<n< .1,. |., nn . nhnr .1. , , 

si'iili'c |ii,r 1 1 1-, r, i, Ir, I,,,,. ' ' ' " 

. a, , 

S'-n.iH ••MMipnsnsil,. , h.n jn, | . , , 

\<'fs ilr a r| lif r ri'l.ilar^ ;i ,i , > , , 

,1m I > , . . , . fj 'HU j,,Hj i , |H r .KMlIl-H 

Mrs MmiuIm'ivs I h[|| j, ^i,i,,tin. .Ml 1 ,1 - 1 * 



I -.I.., 

ImHI l|t*.HCH| ill?, ihrtlliMIMN 

'■ ■ 1. M , 






O) 


* I* . , . U M 


' 4 at 4 t t fink'd S >»»*",, L'^ * 1 , S 

Uflt* tnnil, i t * ^ > t'Jipt!,, 

J., .( "■ "• I' . j 



•t\ ^ 

I t/ii? ss; M I li ^ t 

1, • • ^ 

‘I"'" »*: ***'“- •« 

* « iS!* * 


iWii 



jllll 


Al^\ l)i;ui\ KKS I'VUTIKLLKS 

s oil i>ii I’ltiH'luia 


. ' .1 

I I I i l», ' I i , . 

rl par ^uiih' rrijiiiihoM ( T, i. pMiilo a la rorniuli' ( 7 ), (loiinri'a 

, V , J 

I I /■■■'/ I'i n,, I),. I) , . ..Wfhtlyrh.,, 


, * . > . 

I I I ' (1^ A' * U, i 0 , I . ,.)fh ilytlz,.. 




i’nrnlltun\ \ la i i;,;iirnr, ptoir ijiu* r(apialitii) ( M'l so tirduisr do la 
liX'Miltlo t 7 i* ll ’■•Ullii a i| Mr dr '■» imiol inns I'rpri'si'illrrs pai'A'., ,y, ,,,, 

dans la iui innli' (T, 1 , la prrmirn* ,v. irpirinir la inrtnr valriir pniir 
’ (H *d p'Mir .1’ A ; tjur la srrnndr v rrpi'riiiir la iurnir valiuir 

piitii* r r( ptinr V )*: ijiir hi frnisiriiir t I’rpi'rnnr la mi^iiir 

valiMir pniir s ;;*„r|pnni ,; /:t‘Ir. 

liirniirMi 11 , y//r f, . \ ivpvvsvnlr unv fiuwdon 

vnhnr t't tltt at i/n rni/ffA/rx .1 , v, v, Sttirnf t/r plmu^ \' dvu.v 

Jnurinon f/r ,r, 1 , ,,,, a rnt/irr /n {‘tfuniutns dn'hrvs 

piniiidh^s 

(^5 hi n* It., !l( . ,iM ni/, 

(!•*» hi It,, It,. It;. ..)v /n\ 


tfy h Vhu$( fUtti rplitfiiitirh nunhiUttK. Si h"ll J'ulWhous t{i\d}invvs parXy S') 
1 “, ... f/ftttJi Ui /iuiuldf* n: ti t rrpn’/»ut*iit hs iiif^nivs rfifru/'S, ht prrniith'r 
pttttr 1'^ r/ pimr .v Xl !*{ rrrn/n/r pour v . rt pour y Y\ hi 

Immenw pour 3 h pmu & -s / on auru, rn vniu das (uptu- 

lmh$ ( 1,(1 cj) , jmutm it h Jorimdr ( I) ), 




s * 


/ ( 

* f if. ^ 


• I livd.v dvth. . . 0 . 



|‘NTi:j;iui.ks dks i^.jimthixs i,i\i:\nn‘s 

»</< (nittvrni 

f I I *'•?<<(/»,/» , / ‘ ^ ,, 


(I'O 


r iri>/)ft> dtms Ir ms tu) ('tui uttnitf 

(-.'i) , 

'' ii, 

„„ 

<70. JMiuh' ;mi\ (‘MiniMlr-s i j ,-{ I H, j. 

O/ h)i,i- IJ t n. < M 

iiiirwiiiil |Wi'r;i|i|M.i( i , I,. ,1 ,, , 



i ' , r I , 


^'\l I I '-'/•‘/i./v.O 

/ / / " ■ ‘ 00 ‘ U, v » h . / * j 


/•/■min' nm.llairv. ... ,,.|.,„v.., .„v 1 

V , . , '**'* ’‘OK |i(Mli Uun>i X, ^ 

-*...sihui| rnili'MHiUMU ivinnluM. I’ ^ 

p-r I,. li,,,,.,,! .,,,1;;; 



"(Ml SI, 1 . " M S ,|,„l . 

|iii|..r V • U’ im.- .1.-, viili-nr, ili< 



thumi^nw Gorolkm, Si ... 

>>. M(.a.di« «i r„n ji s«Mieril|.m,MU 


I? .!««, y * 4 

41. 5 ’»li . » S I 




Al \ VKKS PAUTIKM.KS. Kl 

rci(iiiilion I, ((tisrra ili* Lnin'iiic Tnrfuo rjini rnjualion (()) ni si‘ I’rdnira 

<i i» I f I),. II,, n , . , .)r //»'. 

Troisii'ntr tuthillttiir. Si |i'> variiiltli’S ,r, r, ... sp rpiliiispiil ia 
spiiIp v.n ialilr r, li-'^ rnniiiilp*^ ( ij ), f hJ ) (Ipvipinirnni 

( I ’» ! I't U i i u tu(, 

( I *» ) 1‘ ( M , h' At’, 

p| ri’tjlialinM ( I M ii'mIimIp a 

• ^ 

{17* I m 1 / 1 ii. 

Oil SP lmii\iM.i ain''>i r.imi'iir u la {Miiiiiiip i |'•■J ) tin Mpiiinin' siir I’ap- 
jilii’aliini dil id dr^ K^ddiis au\ ijiipslifiils dc plivsi((iii' iinilliPiiia- 
liijup; 

ijifti/rirf/ff t tt/ uZ/nitr. Si l‘Mii siippiwt* Pii pai ljpulipr 

I'm it .< *, 

/i\ If 

A. A ili’sii^itaiil iliMiv ittMidirp^ Pii[ipi> t|iip|iMMM{tiPS, itii aura 

li ♦ 1 Id*). 

p| Iph pijiuil lulls i. I a i, 1 iTi I duvii’iidruni 

OHi AOf. 

( i*j) m p 

Or (Ml viVillpiM PI'S dpi'iMprps, Tmi pruiul 

1/ *... pjnsi /» ., 1 % p ■'s. PMS A -p ; 

Oil ii run poii? irnillouri 

:-.P# «■». X ss * 4 1 ;, 


:inv 


i .ntici;i( ai,|.:s iu;s kiiim i,,,ss i,i m; \ i;s 

'• '■'■i.n'M.lr,, 1. ,, 




'’‘‘‘npiirs, la liirmiil 


I i it'i ft i I 


'KM' \\ 


i ii'j 


I,, /, , 

f> 1.. 

'''''''""'"I'*'"" I'"" -IK, I.- I, ,, 

"I I..., 

'"■"I""' inus.l 

,1,. , „„ ,1,. , , . ''’''"'"I 

I"' Is „ .iiv:..'::, 

'7'''’'^ I, 7 r 

'''■ " I,... ^ 

' 


li. Ah/ '/lirl, /Iirt y ,ru 






' nur, v ■"< f 
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THEORIE ]JES JNTEGRALI5S DEEJNIES SINGULIfiRES 




DRS INTEGUALES DJiFINKiS, 

El l'.M PAU’nflUElRU A E'liVALUATION DliS INTfiGltAEiiS EULtllllliNNES 


La Ihooi'in dos itUcgrahis singuIiRrcs, qui des Tan nee i8i/| s^’,sL 
ti'oiivoo, graci; au Rapport tie MM. Laeroix ot Legendre, ac-cucillie si 
lavorablenieiit do rAcadomio, in’a fourni, eonirne on sail, les inoyens, 
non sen] e men L d oxpliquor Ic singulior paradoxo quo semblaieiit pro- 
stnUer ties iiUegralos doubles dont la valour variait uvec I’ordre dcs 
integrations, oL de mesurer retendue do cclte variation, inais encore 
dticonslrnire dos rormiilos gonerales relatives a la transformation on 
inemc a la dettM’ininaiion ties intogralos delinies, et dc distingiicr los 
integralos dont la valour ost Imie d’avee cellos dont les Yaleurs devicn- 
nent inRnics on in dottjrmin 60s. Cos di verses applications dc ia tlieorie 
ties intogralos singulieros sc trouvent d6ja exposoes et ddveloppdcs 
d une part dans le Pome 1 ties Memoires des Savants Strangers ('), 
d tm tiR^ p { ir t tl a 11 s m e s S.'vei 'ci ces de Math (Unal iques e t d a n s 1 e s L e 0 n s 
donnbes a IM^colo Poly technique sur le caicnl infinitesimal. 

11 arrive souveiU quo, dans une iiUegralc simple, la fonction sous le 
signo / se compose do divers terrnes dontpluslours dcvionnont infinis 


( • ) OEiwi'es ih Gauchy^ S. I, T. I . 
OMiwr^i de C^ — S, II, I, XII. 
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pour line valeur do la variable comprise entre ies liniili^s (li'.s 
(ion.s, on representee par rune de ces limites. Alors il iiuporte de savoir 
si I’inte^M'ale est tinie, on inOnio, ou indc term i nee, niais eii 
lorsfjirelle reste finie, quelle est prcciseirieiU sa valeur. La llieni'ic 
des inlegrales singiilieres, qui serta resoiidro general einoiit !e (ireiuiiir 
p rob li- me, conduit sou vent encore a la solution exaeto mi approelioi' 
dii second, Ainsi en particulicr cet te theorio, combi nee avmi le oal- 


cnl des residus, fournit, sons line forme (res simple, la valourgeneralo 
d’une intt\^rale prise cntre les limitcs o gLm, lorsijuo la fonetion sous 
le signe / est line somnie d’oxpoiieiiticMos multipliees elKimun! pai' 
iin poiynomo doiit les divers termos sent proportionnols ii des puis- 
sances onfieres positives ou mftme negatives de la variable a?, 


La llieorie des iiUegrales singiilieres pent oiieoreetre eni[)lnye(^ avei' 
avanfage dans revaluation des inti^grales qui represen ten t des fonet ions 
de tres grands nombres. Kile pcrmct do separer, dans ces deriiieres, 
la partie qui reste finie ou qiii devientmeme iiilinie avee ises nombres, 
decellequi decroit inclefinimcnt avec eiix. Cutte sepai-atioii dovimit 
surtout facile quand, les limites de I’intcgrale etaiUzero erl’inlini, 
lafonclion sousle signe / se compose do deux lermes, dmit run es( 
mdependant d’un tres grand nombredonne, tandis ([iio I’aiitre a pour 

facteiir uiie exponontielle dont rexposanl es( proporlioniiel a on 
mtune n ombre, 

^ L'observation quo nous venonsde foii'o a'appliqu,) piu'lJiiiilidroni.'iK 
a deux intdgrales digues do reraarqne. La promien; esteclle iiiii reiii'd- 
ionte la somme des puissa„ces nSgativos semblaliles des divers leni.es 

I log.mllu.e d-,. nodes iiUe- 

otue r. E„ gpp^a,,, I pr,i„,e|pq,ei-dessns dnoneds i, la proniiere, 
Me^l 2 f 27 l'" ' **'** *^*''^ d»i fldcroil inddliniiiuMU 

parti g pent, etre 
il’intiSgrfttioii, 


HKS INTl'HWI AI.KS D KFI N 1 K S S I Mi II KS. 


'ill 


pnurv u I 
I 4 siM'if 


j ti nil inlrnjliiisi' i|;ins li‘ j’jilriil uiir i tM'lilim* (‘MMsianli* iiiiiilii^nii^ 
'l"iil ImiIit s’i'sI scrvi jinitr la sniiimafion Ji(j|ini\iiiiaiivi' tla 
liarniniiiijiii'. 


niiaiH 
I t /o. 1*1 1 
t'lmijrns. 


:i I inlt’^n’ali' (icliiiif ijui rrjnvsi'iilr Ic ln”iirilltini' ilr la (‘iiiii'liitii 
|■sl•l|l•l•n^lI^nM•ilNml‘tliallMlll■^(,^^a|ll'i's h‘s jiriMrijM'Si-i-ilassus 
‘'H 'It'iiv paiiirs. *inii( Vwwr I’mil i iHii-linumMit avrc Ic 


iMMiilirn u i‘( jiniil clri' i*i)Miji|rIi’nn'iihlf|iarrassct' 1I11 si^iic(riii|c|fi’ali(in, 
lamlin I aiili’i* {ii'iil I'hi' ilcvi'lnpiicf' ilc plnsirurs iiiauicrcHtMi scrii* 


rniivi-mniilc. Ccllf i|crn|iipnNili„M csl prcrisriNcnl cHIc a hupicllc 
M llinnl nr,! parvenu, par tl aulrcs runNidcralinii^. dans smi .Mciiiuirc 
hmi' It-H irileKi-alrs Miilericn lies, cl cmslKnc. avis, rmi dcs licaiiN 


v’^uIImJs (diiciins par i‘an|cur dans i-d impnrtaitl Mcninirc. A la vrrilc 
M, avail, cn iHi «, cvpriinc par nne inlrjjralc didinic la dillc^ 

rci»iM-llc dll In-^aritliinc dc 1 ^/m, i*! rmi pmivad aisrinciK, pai rinlr- 
^n.tMnit, rniiiinlcr ilc c'llc dillcrcnlitdlc an ingarilinne Ini^nicinc, A la 
vcrilc i'licnrc, cn ^•clrancI^an^ dc cc Ingarillinn* la parlic ipn rmii imlc* 
liMitiM'iil, ffdli* tpi nn la ilcdnii tli's Inriimlcs dniinccs pai'SlIrlingi'l par 
d airings iiMlciii s, nn dcvail Iciur piitir t'crlain i|iic la tlin’crc'iicc di'cnii- 
Ir^nl Mtdcliiiinicnt avee It* iminltrcw, Alais. cn snppit'.anl nnnnc ijiii'ccs 
rapjirnt’liniiciils H«* in'^i«<t*n( pn-scnlcsii l‘i*spril di*r* gctnucirrs, ilsii'an- 
raicMl [iiis t'ln'ttrc Initrni Ic inn v cm tit* t|i«vt‘lnp]M*r cn scri»‘ cMii\t'rginilc 
t*l tl i'«tdtM'’r par sndt*. avee nne i‘\iH'(ilndc aiissi grande ipi'nn li* 
In dif}cri‘nct* cidrc fliMi X Ii*rincs lrt*s cnnshlci'altlc^', dnnt 1111 
^^cmI niidi I'cprcscnic par nne tnlcgrale dcliidc, Avant tpron pPl nliic* 
nir tin t*d devclnp|nnncnL d clad »riilitnil neccssairc tic rcprcscidcr la 
ddlm*ii«"e tlmd il H’agil par nne senh’ inlt^gridc ijui se prclid racilciinnd 
III tuitegrnlirni par Htd’ie. ires^l en eida t[tic eini^i^^tail, ec me Hcnddc, 
l»i pridi:tt|imle dinienllc r|ni s'njtpnsint ii ce tpi’nn piU eviilncraver uric 
|si«;jin’’ldHtli' irulfdinie, el ausssi eiinssidt'’rrdde (pi'Mii Ic vnudrail, Ics IVnic* 
liiC!titis «l I? t vm gra n rl i n om 1 1 r ciii , I e u [la ri i c u Ii r 1 u rnue 1 in n T ( /t ) . (ltd I c 
diWkylli*. qiie navsiieni pgji Igil dUparaRre Icti Memoiresiile U|diu;e, 
«li de Legendre, e^i, eondue nous ravons dil, n^solue dans 

ii Miiiwire de AL Hi nil. Lis fttnk do la seiinci 11 e vemnit pmd» 6 U'i 
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juis suns inlenU quo i'iuialyse, tros doJicafe ct tres iiigdniouse, clonl 
Koomoiro a fail usage pout etre reniplaooo par qiiolqucs foi'aHili*> 
ilriliiitos do la (heorie des inlograles singiilierus ol ((u’on pent tiror 
itiunedialenient do oello Ihoorie la pi u part dos dqinil ions en tr•^Inr^ 
Unis anxijuollos r\r. Binet esl parvenu. 

fau’scpi’uMo fois on a decompose le logarithiriti do V(n), on inoinv 
line function quelcoiupie do n, en deux parties, dont ruiio croit indo- 
liniinent avec ii, tandisquo 1 autre est roprdsmitoo par lino seidc iiile- 
^raie dethiie ; alors, pour obtenir Ic developpem out flo oelle iiitograJe 
en serie, il suflltdo developper la foiietion sous le signo./‘en uric aiitn* 
sorie dont chaquo termo soil facilemeiU iiUograble. Le (lovcioppeineiil 
do I’lntegrale se raliiilaune seide serie converge n to, iorsque Jo dove- 
lopiiamcnl do III fonclion sous Ic signe/ iie cesse jiuiiais d’etfo ooiivci- 
gciil cnlrc los limilos dcs integrations. Tollc esl cn'cclivoment In (‘om!i- 
lion a lai|uelle M. Binet s’est astreint dans son iVIcinoiro. Xoutefois il 
It I'sl pas absoinment ndeessairo qiie cettc condili,,,, suit romplie. Si, 
I'onr fixer los Klees, on represenle. commejc le Tuis dnu.s coi\Iemoii-e, 

in parlie dcroissanledn logarilhmodcr ,,,,0 inldgmlo pri.-io 

™ire los luniles .ero et infini, on pourra, dans le e.as oft lo nombro « 
ileiiendra ires eonsKlerable, decomposer code, iutegraic en deux 
.imr^, prises, hi pro, „i, ire eniro los limitos 0 , i. 1„ seooude entru los 

termes, analogues a oeux (pie reufermo hi roniiulp do Stii-lino- 

line At HInei . ? nient pour factem.s los nombres 

Nou; ferons' rlrtp^'rfiid^^Srtu'; it 
•Xi JWmoiro tournissenl le moyon do ’tJer 1 

.ifermbledoiite^^^ , “''‘mtageux de la 

laliinite do 
fonnule h la ddtermi- 



PaiMiii los 
liuk)ri(3 flos 
rcmrtrf[uor 1 


proposilions auxqvieilcs nous avoiis oto conduits par la 
inlcgTales dolinics singuliercs, on doit particiili(3rcmcnl 
a suivantc ; 


TiiKOiu-i.Mii I. — Soient a 

!, y deux variables reel les, c = ,r + y \l ~ i une 

variable imaginaire cl f 

(:?) une fonelion de z lellemenl choisie que le. 

resida 


pris cnlrc. les limiles 


iV. ■=! 

I! 

[i 

il 


offre iuw valeurjinm el dkcrmime. On aura ^dnerakmeiil 

(0 ( /(.r 

I + /(.Co-H-y \/— — 27:\/~r. /, [/(5)], 

^J'n ■»’(! J'o 

/es deux intdgraies relatives d x el d y demnt Hre redidteSf iorsqiCelles 
devicnnenl indeterininees ^ d (ears valeurs principales. 


l)e ce pro mi nr tliooremc on doduit immodiatemoiit Ic suivant : 

TiiKORfeiMR II. — Hoient x^ydeiix variables rcelles, z '—x 1 une 

vanahle imaginaire el f(^z) une foncUon telle que (e rhidu 




o^re line valeuvjinie el deterininee. Si d^ailleurs le 
3 f{z) ou - 



MKMOIRE soil LA TlfJiORlK 


.V exdnouH : i ^ pour = ih x, (/md (jue soil y ; 2" pour y t=: x, cpifd (ftw 
soil .Vy on aura 


{■1) 


f f{x)ih: 


2 7 : 


CO 00 

£ i:/(-):i, 


! uilegrale devaiit (Vrc reduile, hrsrpi'ellc dimenl indolerminoo, dsn rnienr 
principcde. 

Corot/aire /. — L’fiqiiation (a) pout oiicori! so ituMli'c, suns In ^(l|•|lIs 
f ./('^Oh-.A— a-) , — 


^ 3 ) 


-flO i\ 


yoUaireU. _ L’t.(|uation (a) ou (3) I'onniil los viiluiii's 
mu lilutle (1 inlogralcs dc/inies, doiil (luelqiius-tiiics (UaiiMit (ii'ju 
'■onnues. Si I’on pose en parliciilioi', dans r6i|iia(,iiiti (a) im (.'j), 


/{■>:) 




1 -h cc 


"‘l^signantuue quaulite comprise entre les liniites .,i, tniuven, 






<‘L par suite, 


(5) 


X 


'* tlx 


I 




d,v 


TT 


'V Earify^ir 


laquollolafonctionsousioslnr/V^'' 

^ ^^^bdechniqiie sur h 

"" ‘’'"'‘'“'I"®''' 0" P«*'< -inoneer 


IH;s IMr;(;n\|.K> DKIINIKS s 1 Mi (M. I K II KS . Vlli 

nuvjur a fiHW ftnur iluufHv ndt'ur /mstfnr dr i\ r( ilrvlrnnr injinir f/inind 
I ^ I'mtr iftir la vtdt nr dr l'in(ri\rtdv 

t'*' j 

\>nl (tnkr rt df Irnnnirr, d \rni nrrrwtmr rl d sujjh tf tfur /cv iu(rnndrs 
yittrjdlK' rr% 

* ^ j h t 

? 

' ' I /i -i ) *i r 

^ I 

y’n.ntfti*ti?yyrfi f fun ilry i tdrtn y nifittitiirnf jiiitfry dr i! , ifurfir tfur \td( d'tdl- 
(t'u * « in r-idt nr ftinr uu tuldiunmi fo'filr tilfrt/mrr ttn rtyrfJiririK !/. an v. 

tWidimir , si f*MII IMl jMl'lif'UlHT 

t *! hr) t" i' ' ' :• n *■’ ^ ' : H r j , 

/«. # „ . . riHiHliuUt*?* jIimH siMrul 

r|[ I’, n. II, „ ilrN uMlyniimt'NiliHil rhiupir li«riin‘ soil |U' 0 |M>r« 
M «iHr iMiht'rt', nnih' *»n in'^alivis tir.r: 

Nij '^411'^ jiiMut* tin jurmliMil iji rniiflilitm <|ni 

•liinr„i mupln^ ii(!ii»‘ rtii(ii»gr4!«‘ (li) t'uiim*rv<* imi* Viilrur linir. 
(■rills'' -Htmlr rMiiilititiu »j(h' In rimrliuM 

,A-n 

mliiisr k II iM* rim I ft! 4 II I r rinir pimir .r m. 

Cil|ji!^*<’'rvcmi'fj riiliii i|u*mu iirrivr it ilr^ rriulhiH ilijKnr^ dr miianjur 
fjuaiml mm irimm^rmriiir »)rii iiil%nilr?^ isiiigulirmfi, (Intil |i:?i valrurs 
apprmsiifiilivrH urtivnil if‘)E far iliMiirn I ili’‘(rrrniiuH»si, rii d'aiUrrH itilr- 
gmlti.; I*mm r dmm m mi ii rxr rn pi r il r rr I tr I ra ii^rtir ni al i m ii , s u p po^oiDS 
ijKi It fbmeti«mi/(#) ilrvirimr i«nniii pour ;rsao* imaiitjur !ii prodiiit 

4(!'/C J?} 


V 1 6 M E M 0 1 H li S U l\ L A :r II E 0 K 1 1C 

sj* mliii.sfi alors a unc consfante finio i‘. Supposoiis {I’aHIcni's tjiin U* 
iiiriiK* prodnit s’avanoiiissc pour cu = :/:>, ot quo la foncl ioii /(.r-) lu' 
df'vioimo jamais in/in io pour dos valours fiuios do a;. Si i’on ddsi^niu 
pars iiii uomhro inliuimont potit, cl par ij., v deux oool'Iioicwi (s finis oi 
posilils, on aura sonsildouiont 


Dailliuirsl’iulegralosinguliororpio d6(ormino Toqualion (i<>) iwurrn 
rdv rousidorfM^ oommo la diirorcnoo do doux aulrcss inlograN's. On 
aura on idl'ol 

J f(x) dx = f f[x) dx - /'“/(.r) d.v. 

Oil aura done encore, pour do trds polilos viiiimrs dii s, 

£f(-^)‘l^-f/ix)dx = i'\(ty 

I) ilnlie pari, soicnt y(s) deux fonotioius dn 5 i|ui diivimiiiditl 
.i, fannies ^ P'”''' = 'Mi dos ,|na,^ 

f;. = ^'(0), V = /(o), 

on aura sensibiemcnt 

?(£)=pe, >;(£) — vs; 

par suite, les formules 




I) SIN '.r 15 (i 1{ A r. 15 S 1) 15 P I N 1 E S S [ N (1 U L 1 15 H 15 S . 
])uis on Gii conclura on toul.o rigiieiir, on posant £ ~ o, 


k\7 


/ CO 

{ X (■^ ) /[z(-^)] ~ 9'(^)/[(p{j3)] j rfc ~ n 


9 '(o) ] 


Si Von prniui on parliculior 


ia rormLilG(i 2 ) doYiondra 




(i3) ( 

9 i-} 


%(-■) 


dz~] 




L oquaLion (i 3 ) oomprond plusicurs I'ormulcs deja conniios. Ainsi, 
jiar oxoinplo, on on Lirora : i« on siipposant / (s) = 5, 9(5) == 1 (i + 




i: 


' g~= _ ( I + j ~ 
I ( I + z ) 


f/j = 0 ; 


j. on closignan t par a, b doiix constantos doiUlcs parties reellos soieiU 
positives, ot supposant 9 (s) = az, y^(z) == bs, 


(i5) 


1 


n-lK , 




A I’aido d’Inl.ogrations par parlies joiiUos a la formulo (i5), on pent 
assez (acilomout oalcniorla valour do i'intdgrale 


lorsque, cello valour elan I finie, le l*acteur/(a;) est determine par 
r6([ualioa (9). Entrons ii ce siijel dans (pielques details. 

Supposons qne, dans Ics polynomos 

l\ Q, Hv ■ 

Ci0mpos6s de terjuGs proportionnols ii des puissances oiTtiores posi'- 
liycs, nulles ou n6gativcs de a;, les parties qui renferinent des puis- 

OUfn>/'es {h C. — - S. 11. t. XII. 53 



MlUlOlHK sun Tin:nlin; 


/ilH 

j^JinfKss hojimiI rf^prrsi'iilrrH jiiir 


li(?s r<*s((^s 


'A', .;u 

I' .'A', n n 


iin niiiriTiiii‘i“()ii( plus »|ii(‘ (h*s pni'iSiiiii'r:'* imHIi’h tiu r-l |»mi 

suilc, Fii vulrur ili' 

1 , 


a‘ 

" > 

qi(i snftNislchl pdtu' itii<‘ viiliMir pn^invt' ilr h puriu* +■( pniir 

Miiu \;ihMir iiiillff nil ptisilivn (li* fit. h'ltiilri* piHJn ii^m 

pDur 

(17) ?U< j - H’r' i ^ *- -* r . 

line'll ill* lii ronmiln (rj 1 

./■( . r ) (I ' ‘L‘ ) ^ ., , I i r ^ i H i ^ ^ . 

nil itiini i*nnii{v 
(aS) / /{..;■ )/Ar 

— I ut ^ i..t, 

^ « • ■ i 


/ 1(1’ 'n^' i (n 

(I 

poiirni sn ilnluirn dns (ltMi\ riii niulns 


(iti) 


.r*"r *{t 



DKS INTKGRALKS DliFINlES SINGULU^IES. VIO 
vionldo lodiro, I’l'idnira (WidoiDinont hi dotonnination de rint6gralo 


u cello (In rinUjg’ralt; 



(loiil nous allons inaiiunnanl. nous ocoupiu’. 

Con on VO ns d’ahord (fun, la valeiir de ^(x) (*lanl diHorininee par 
l'n(|iialion (I'-i), on elinrelin la valeiir, non plus de I’iiUiigrale 


iiiais do la suivanin 


‘'0 


e <ldsignanl; nn nondire inliniment petit. Puisque los iettres‘1', A, ... 
repi’cscntinU dn.s polynomes (jui renh'rment sculoment des puissances 
ontini’os el, in’jgatives do iVy la fonotion 9(37) pourra (Hre decomposeo 
on lerinn.s proportionnols ;i des (‘xpressions de la rorine 


h dosignaid, run qiioleonque des exposants «, c, parconstiquent 
II (1C (^on. Stan to dont la parti 0 n'lelle sera positivo, Done, par suite, 
lMn(.<5gi’alc 

o(.r) dx 

;:()durra oLre docomposc'^o (311 pliisi( 3 iirs parties respect ivement propor- 
pibniicllps a d‘a Litres intiigralos do la I’ormo 



C Ulclx, 


mr- 


I’S, en enoctuant one oil plusieurs int6grations par parties, on 


ttii) anUioiiii-: situ !.\ iiiKniiii: 

( roMvi'i’a sur(’,«!Hsiv<uii(!iil 


,1 

f ,/,r 

j f'"' * 


/// I ) < ' >n I f i 


{ m ' O.f »i 


I ; ■ 


puis (»ri CM ciini'.hu'n 


,/ . 1 "'* 


r'‘' ^ f (,). 

(W I > I ui nun . M ’ ' 

( . 4r' ’ 

{hi • j ( //i ' i ) , . . t , r { >)t i ri I !/ 5 i , j; / 


jijtr siiilc 

A.i‘ 

(ij)) j 

-r * ' 


{hi t II"' • i //f ^ i j i;j , , 

I, ’r - ^ . 

(/II I ) fW ';ij,,,i,,-‘ Jfij^ ji 




Diinii la viili'ur tic rinlrm'ali 


I >t ( » i i/i 


NO MOMipnsctM : r’llu (Iirujos (inis ilntjl rliarMii |cmrn^ itrvrlMUhr 
siiiviiiil l,.s iHiissiiiKU's iiswMhIiiiilis H ,.nli;.rc, ,1,. s ; ,■■ .1,. ,.r„ 

J)orhf)iuiols (i (Ids iiili'Ki’nlos ilo In ^,rmr 

4 — J — f/lr. I .,...,... 4 ,^ 


Done, vi\ nominal I 


/4 C 


108 oojrncioiits «aasl,u.l, , 

vfl>-on( amli,pl,fe«, «, A'l„ d«* Uir.«,« Hai,. «„ 






MKMnlin; M IM \ I fU Mini 


'riO 

li'nijvcra siH’ccssiviMjitMii 



puis tin f'n ciinrliMii 



' fi ) ' f- • 

{lit ■ t U fjt 1 ‘ i 

jiaf Miilr 



t I < r '- 



5 1?| 


i ’ *■>» 1- 


Diuir la valfiirtlr riMri'nralr 





5"' 451'' 


f<ut\anj 1('H 4«. . 

[U)rt(fM!iicl?i ii iUn ijH^graj*^^ 

i /■—*,, i’'' 


’« fui numiniini 


I?, 


IM Moflleienii coiwtom, pjf „ 


' omnt imilti[i|i4M, #1 n; I, 




:•%. If I 



IH'^S hNTI'.fi II A IJ'S PI-: I’ I NIKS S I N p If |J !> H KS . AiJ) 
Chiiniiir »lrs iiifr^nih's (|ii(> ivnrn'iiin W srcdiul iin‘inliiv dn In lor- 

iiililt^ ( 'Hi ) sm'|Kissj’ J inli'j^^rsilr ifi* nK'iiir nsprcn* 


/" 


t/.i 


*f II in* (j Miiiii i ( r i[ II i , I'M vniti tli* In Imi’iihiIc ( e i ), (>(ins<!i'V(* uiiiM'jtli* 
fiiiii* liii'sijiM* s s’l'VfimMiil, suili*, la soninia 


III* 




'*■ /' 


I }> ( f- 


siu'iuissi'i'ji la sdiiiiiit* 


( I I /J t 




d Mill* tjuaiiliir i|iii ft^sU'i'u {inic |iuijr di*s valriirs inlinininiil prliliis 
di’ Ji. ICIl'iM’iivMMM'nl, si rmi jiiist* 


in) 



»/ 


n/. 


h 




.,r 




la riiriMiih* ( I V) dnniii'ra, jitinrs: n, 

< •'*) /f ■■■■■■ < -I I (if) n\{h} , . . 

Ajduliins ij 1 1 "i'll vci'lu th^ ill rnniinli* (•u)» riMniniinn i ••i>) ili'vii'udra 

V(-<') ■ A‘ i ' // I ( A -i- a j r; f , . , ) jf fAr. 

(Juan I it I'inic’^riila 

f'tlj* Hiirprisso (Jvidc'tnuH'iii t:i siiivuiili* : 



MKMOIHK SHU \,\ I lirjHUi: 


(‘I, li |iiiis I'oi’lc I'aiwfiit, la siiivaiilt’ : 


I 




par riins<M|iH'iil. i*lli' drvit'iil iiiliiiir r n. Mat <, iI'imi aiilii' i-i’ilr, 
(‘Hr nllVi' rviih'iiiMHMii nnr valriir nnini'i'iijui* a i fili* <{i' la 

SIMIIIIII* 

‘ 1 

par inlrricitn* a rt<||i< c!i< hi 



I'l, it pliiH liirit' raisuii, ti im'IIc dt' la “'Mimur 


/•' 


,h 



h M. 


iJniic, par siitlr, It* prtHlnil 







s I'vaitiiilirit Itnijittirs avt*r i, piini'dt**^ valt'iir*^ du iiMinlu t* nf\ 

nl, iMtiiinii* an pintrra mi dirt* anianl >hi prudnit 


M riiUnmali* 








mnisnrvi* uiu* valmir iinii* paur g o, il mi i-hiir ijtit-. , r .-in. an 
vorlu dc i’lnjiuilinii (ul), It; piradiiit 


B 6vjiiiouirji ImI’IiuHiu? g ptmr louli vtilour ptiiiuv't; da m 



DKS liNTKIillALKS UKI'INIKS S I N (1 U M K UKS . im 

Sii|)|H).siHis niiliiiiiMiiiMi i|ii (III comiiK' (Ml j)(>ii( l(‘ Cairi', 

li's i‘\ jxmi'Ml icili's 

f* f /I i 


rrnlpriiM'a's dims hi 
siiimcs aHfrnihmlcs 


sinntiH' A’ I’ll si'rios (amvi'i'j’viili's siiiviml las puis- 
(li^ £; cl soil (-J;) hi plus hiiiili' puissama' dc ri'ii- 


I’cnncc dans Ics pidynoincs 


a, 


'■'h 


.‘U, 


hii soiiiuic A sc (riHivcrii c1Ic''Incimc dcvcloppcii (mi sci’ic ronvci'^u'iilc 
pai' imc ct|Uii(iuii dc hi I'oi'iiic 

^ " i t ... t /■ ,£ ‘ c/:' .h/,£ I 

cl, si roll suppose tjiic riiilc^j'alc 


i-onserve imc valcur (iiiic pour mi, jdurs, lii coiidiliou 

A s'" o. 


sc (rouvanl vcrilici' pmiriiuc Vidcur uulh* dc i cl pour uiic valcur posi- 
livc i[uc|iouujuc dc ///, culraiucra la ronuulc 


MivMoi UK s(iu i.v rriiJHut: 


im 


|i;i]' siiiftt ro(jiin(ioii (m'I ) sriii rnliriJf a t‘i : 

(•*■0 j 9 (•■<')#/,<’ /’ • 1 I '/til'" 1 ... i (f i i.l It I t‘ - I 


diV 


II y ii pins ; laniiinis <'ii vprlii tic la rni innlr ^ • '• ^ iin<* \aliMii' ihiI|<' {1g £ 
rinulritil inlhiii' riiilr;.(i air 

I > ( f 1 (/ » . 

nri int'Nin {rnijis qiir It* pruihiil 

(.1 t // i r; j , .;i / r' ‘ . 

si Ir hirlrni' .1 U \ r' t . . , nr rr.|iM*,aa p,.'^ ,,K-nirnl ii /Avo, 
(HI pcul aljiriiitw 1 iiyptdlirsi^ iittnn^i^ i uhavtiiriii ihrii; los 

('.(MMliliiHis (:«,^| ). iiiaiN nirtirc- : 

r r // I r i 

Done., (Iiinsrrifr liypnlln‘*>('. rnfital^^Mi r j • <, i.M|uilr |a Kh'ijiiiIh 

I vKr)#y,r I , f,,f: . , If 

''""'HniMuivi'H'i'NiMiilinii ) ,,„i v.(l...irtnillfi 

il(^ tf (IniiMi'rn 

...» 

n-nd.v t, lion nuh, no. . 

(JioriilHiiis iMurnlunuiil It's vjilnirs ilrs 

, r , U ti\ i \ , 

(!l tiG la consfuiUo L 

II I’f^suiio (It* la UmnMk(H^) qrits Van 



iu:s i\ii;(;ii M.r.s dkfiniks sini; umkufs. 


V‘j!i) 


Ull iUll'ii 

Si ritii 

>. tin rnijil:!nl, la valanr ilr ,1 si* IrnuviM'ail I'sviiliMii- 

iiM'lil iiiitlhjiliiM* jiai’ A; *nt aiu'uil iloiir 


* , , , i m ■ I ) 


r 

1 r " 


V, 

1 . 1 '"' 

C .r"' 


i'ai' tin litiiisria, «)aiis I'lMH' I'l I'alih'c siippnsiliiin, 

, <s j 1 J I *1.’ » ' ‘ j , 

D’aillrms, It* jMthnnnM* ** pi'Ht iHitjiiiirs rln* ili’'c(im|ms6 imi Irniins iln 
la rornn* 

f 


il t(‘ajji»u(t'r t*iilri* t‘lli*s li*s valtujrs tli* .1 cori'rsjaiJHlaMli’s a 

ilivi’rsfH lit' jiiHU' ttlih'nii’ la vah'ur ilr ,i (an’i'i's|n)niliinto a 
iiui* valt*uf HHHVt*Ilt' tit* *t' n*|iri‘st«ii(i'*t* |nii’ la smiiliia da Iniilas las 
aiiUf., ]htiiv la iMiintilt* t » s’alfiid a Ians Ins rus pnssihlas. On ala- 
Itlira lit* la uiann* niamnni* nhai una tins i’t|na(iinis 


i j»j 


// 


lO'^r f' l;tl f ‘ 


yiuiHt h la valt'nr tU* la (‘tntHlantc X'l ttn junil. la diMluira (mania lat i- 
laiiianl da la fttrUHila (f it) !!. Kn allVli an varln da aalla Inriniila, si 1 an 

J4U jipnsa 

- ■ ■ 

A/I d<!!i.igivaid un nomltra cmlior sufnh'ianr ji riinila, la parLia do /. qui 
tKi f raipon d ra u u p rud ti i l 




b!\ 


Iti i> Ml'' 



MICMOIIU': Slin I.A TllKOHir. 


/rii; 

S(5 (n)iiv(5rn rnprnsinilrc. jiiir l<* <|iii iir (i(’|H'mlrn jtns <{{> i duns Ic 
ili'iviil()j)|)(!ni('nl (III iiolyimmc 

_ ( (f)<‘ '* 

(,/« ijff"' ‘ ^ (ni i)\nt ^ ' 

(Ml uiin s(!riiM)i’(lniiiii’'(' siliviiiil li*s [Hiissuiii'cs usrcinliinlrs lin (’'I'sl 
h'dini par IVjcprrssiiHi 

tjir;,,,' / , ' i . ' i 

Oil, (’.(! i|ui n'viiMil, an iiirnir, par !’i'\prcssinii 


f 1 1 • - t ■ 1 

1 

. . , • 1 ■ 

\ I' 

\ 

\ ■( ;{ 

HI 

t } ^ 

.1 "■ 


Sir 'oil siipposail an landrairr 

a' V , 

,r"' 

Xdiisij^nanl nnr.nnnioicnl cinislanl, la parlir dr /. rurn-spinidanlr an 
prod nil av '' ' sarail rvidmniiinil 


('+ j Hvpl-... 

) r 

/ ^ ^ 

\ ■( -5 til 

1 / C, 

1 -rr 


(lida poHo, snimd 

n r iv 
■r' 'P’ 

CO ((uo doviiMil snccossivoinoni la iVniolinii 

9 (.^) ^ ^ ,,,, ,,, ^ ^ 

<j nil lid oil rod nil, idnnuin dos polynoinoi^ 

ii nil soul lonno, snvolran (ijnno qui ronfi^rmo ouinnio lacionr 



UKS I NT Ki; HAM'S DKI’INIKS S I N(i U LI Idl KS. 
Noil si'iiI(‘Iii(‘mI (III iiura 

(:5i) 


h'Xl 


11 1 a is <li‘ plus la valiMir f^i'nnrali* da /•, (•(impiisaa da divi'rsas axpnissioiis 
scinhlaldi'S a raxprassitm (do), sii Irmiviira rvidaiiitiKMU dalrrndnaa 

[Kir la roriiiiili* 


(TO 


'■I 


a 

iT’ 

, ' r 1 

la 



’.1 ■ 

■ ' ' ■ • ' 


|‘lii Pf'ard atix rcirimilrs ( :',iS ), ('.m)) i<| ( riM|ualinn (u;) ddtiiiiM'a 

(Tl) j M' 


t ' r| 

il' 

- - 1 , . . 


■ f’ ' 


i . . . 


^’1 MO' “■ l(f/) i ;) r l(/») j-.'tl f ‘'Or) | . j. 

Potir iiionlrar inu' appliraltoit tia la (iiriinila (dd), stippusiins 



■ j 


,1’ 

On aura, dans a 

alia hypniliasa. 




ti tt t 1 , 




..... .. ., j. / . ! 

J' ? J’ '■ \ 

.r / .1 

n 

0 " '■ 

r ...11 ■ 

r O'’ 

r 1 vl 

L. ' 

'r "'1 : i , ri .')r ' ’ 1 

‘ .1 V. ‘ ' 

t .. i 

(r/ 



r .O 1, 

C ,1' 




m MlUlOlIlK SUU I, A TIIKOUIK 

[Uk; ronclion (liHorniiiUM! dc, /i, n^iin'isdiil.m'. p;ir iiiu^ iiUAj'i'iili^ ilt'liiiii', 
thuis l{i(|U(.dl(^ hi lai'-lnur il cniiHorva iim* vjiliMir liiiiv, |M)in' 

P, Q (itaiil (Pailloiii’S daiix (oiirlions d(( ,v (Irvoloiipaldi’s strivani Ics 
piiissancos iusconduiilas (d rnli<*i’((s da .r. Si, (mi iHMuinaiil ) la parlia 
da la I'onclion Q qiii I'ridaiaiu’ (h*s puissama's nr^alivas da .r, nti piisa 


( 35 ) 

Vin)r r 

y| 

H(P 


cm 

on aura 

rn (/0 r- / 

U((). 

•. ,;)) r " ‘ i/.r 

(•^ 7 ) 

('(//)- 


1 m(/ 0 ; 


ol la I’otHdimi t7r(//),(pii s’avanotilra [)nin' n --re, daviandra inlitiiinani 
paliUj pour das valanrs itilinijiianl {^raiidas da n. 


II. — Sur ia i(<)mmnlU)n ^wmhluhlvs tit s tin’rrs ffnnt's 

(/'una prn/,'rvs,smn uritluntUit/nt'. 


Pour moid.ror uiu^ appliaaliaii das rnnnulas alahlias tlans la para 
{^raplia 1, supposons 


(') 


|7 /( ) - JL ’ 

' (’aT'jTiy* ‘ ■ 


ia \ - n I V 


a, a dasifrnaiit daux qiiaiil,i(as posiliva.s, Si Pan fail, avaa M. Ia*gaiidra, 

r(fO / a;" ' 

on en (jonalum 

( ii£l, 

Jo 

ou, CO qui rovionlau m 6 ma, 



iH'.s in’I'i-:<;kalks diUmniks sin(’,iilikuks. 

t'l. |>{||‘ .snili!, on aura 


t'{ ) 


7 ./ 


r" ' I 1 


r '■ i-. . .-I - /) ■(« f/,;.. 


I'( n ] . 

!Miii(4, irauli’o pari, i)]i Ij’mivcra 

I I - I . . . ' I ' <.! 

On iinra riM'oro 


I 'M l (/0 / ,r" Mr ' ' 


I - 




I r ''' 


m 


On l’('•^lnira hi I'nrmuh* (a) a la rnnmiln dii parajj^rapha I, I'li 
|ii>saiil 

I 


it 


I 





() 


.r(|. 


Alors.an ilnvnlnppant la rniirlinn 0 suivanl las ptiissanacs asaondaiUos 
•li' <r, a( iioiniitanl ;) la parlia dii davainppama.nt ipii ranlVvinara das 
puissanaas iia^alivrH da .r, nil Inmvai'a 

■/) - J... ...... ....L . 

,ir‘ ‘X.v 


r.ala pnsa, la.s rnmiiilas (.‘hV), (.d()), ilu paragrapha 1 doiinaronl 
OM r(») ' l‘(/i) 


Ins valnnas da a( da <‘(inil 



Kii varln das ronimlas (f\) dI on mini ihddammoi 
((j) bHo) = ~F(<>)= i ^ 



wo MicMoim-: sifu la tiikoium 

liln piirlaiil (Ic I’wniiirioii (/|), on |>(hiI nldi'iiir t'li (onNcs linis.siiuui 
la valonr do la Conclioii !''(//), du nioins (udlo do la dilldi’oin'o 

F(")t 

(d, par (;oii!4('n[U(ni(, ramonor la dol.o.i’niiiialioii (h‘ !''(// ) ronsidoroo 
cotuiiH! roiiolioii do //, a I’ovahialion (h‘ la oonslanlo la'pi'osoiildo 
par r((0* Kit ollol, on (in! do ro((na(ion (/i ) 

(;) I'd'O--- ’<■ «'■(.>' ! ')(| r "-Mr/r. 

(ioninii! <111 auni d'ailhiiirs ovidi!imni!iit. 


I ,/.<( 1 «.i' (I »,f t/ 1’ , 1^ ^ ^ 

.A, ' ' 

on <‘11 ootioliira, on intof^ranl, par rapporl it /i <-i ii parlir »!<■ n <», 

' ?' 

I^U ■< I (I 

puis, on ronipla(;aiir a paiv/. -h i, 

" {^ i ,0 

Kola poso, la ronniilo (7) donnora 

(«) l’(o) “ (« I /LJ ■■ ' 

' 

ol Toil on lirm, on {\^m\ h ia i’oriniilo ((I), 

( 9 ) Vifi) - 3 1— i: 


I n 




mid). 


Kn substiU.aiil, la valoiii' iirtcodanloiio F(/i) dims lo s,.,.ond nmml.m 
do ri'squalKm (3), el nytml dRiird (i In fonimlo (i), on ironvoni 


(10) 






^ H-. . .-h- 

II ' ' ' ’ ~ 






“■h rtTi'n\ 



ni:s intkkhm.ks dkfiniks sinihilikuks. 
si r«‘i|ii;jh(>n ( Iti ) tin juisiw / m , (^lltMlttnut'i'n 

O ‘ » ' i ' , 

' •• i J ,/ I [ 

^ > 1 (>^) I - t r?T( /t ) ~ 

•tiZ I ■ // ) ' ^ 

hi ViiltMir tic t.i( n \ 

O » » Mi /< ) / ( * I '* iy{» '50'' //r, 

. *„ V •' I ■■ / 

St 1**111 i»n iiui I’l’ 

:/ I , 

Mil lrniiV4't>i 


A 3 ! 


« I 



!(// 


) 4 - 


■! /til 


I- in(/i ) - i 7 t(o), 


hi \ all'll r ill* fa i // ! I'liiiil 

fill rii t // 1 ^ 

h'l'ipiutiHH 1 I 1 1» iliinl l»i pri'niiiM' miMiiliri* I'sl hi sainmiMhi iu suilo 

I I I 




r (« I * 1 '' ti.v 


III* liinV'ra jia"** an rtunl, tin la rorintiln i(iri*)nliM' a ilnniino pour la s 3 om- 
iiMiHiiih iln I'nlln nt raniiMii’ rnlia snnimalimi an (’.alnul das doux 
i!iit'*gralr?* ri'pn*?^i‘n!t‘i'‘i par ri(/i ) i‘( rrT(o), dan! la prniniri'o dovinnL 
ill IliHiitntif jinliln piinr dns valinirs iiiliiiiiiian! grandas da n, Ajoiitons 
iltiVii vniin lU* la iVirninlo ( i V) anra 



iHi, 0€5 njui r<*vinnl uu in^aia, 







e (l;r* 



/|.32 MliMOIHK SIJU LA 

K\\ posaiU /, (HI i'(Hlnil- ritiL^i^ruic. 




ii.i\ 


(‘.omprisi^ dans l(( simmiihI iiimiibro dc I'niiinlioii (i '*). a la r<'rini* 



iTo 


fit. 


(1(^1 1, (( din’ll inn: iiitn^n'idis a lUd (lahniirn! |nu' 1 * 1(1 Icr, ijni a irouvasa valctir 
siiiisililninniit iij^ala an nnmbi'n 


ii,r)77 . . , 


li (}.s(, bon d’nbsin’vnr (jua dans rr(|ua(inii (m), cniniiii’ dans I'rMina- 
tinn (ilJ), i’intn}{i‘alo i'(‘|n'(!S(nil,ar par rrr(/? ) davinnl in{inini(‘iil p(‘(i(a 
pour (las valnni's inlinimniil, ^n’andas da //. ynanl ii I'inla^i'ala i‘a[)i'a* 
saiUaa parni(o), alia asL indapandanla da // a( aniiinp;na ii la annslaiilc 
iiUrodiiil.a par Kubu' dans la (!ala.nl ralalif a la sninitialinn da la sulla 
liarinon{(|na. 

Nous rainarijuarnns, ini larininani ca parap;raplia, i|na las inlaj^aalas 
raprasanlaas par rr (o) at m (//), dans la rorinnia (lo ), panvani alra 
davaloppi'ias dii jdnsianrs inanii'ras ini sarias a.nnvarp:antas, On _v par- 
viandra, paraxainpla, an suivunt la irn’ilhoda aniployaa, dans nn I’as 
sainlilabla, par Al. liinal, at davalnppanl, dans la Iniiatinn sons la 
signa, /, la aoariiaiani, da I'axpnnantialia 

• « 

(unino saria ordonni'ni suivant las pnissancas iiHaanilantas da la i|uan- 
(.il6 Yiu’iablo 

3 I — 

On pourmit aliisl common ccsr par dOcompaBoi' rinlOgndi- m{n) on 
doiix auta’os, dontla proiniftro scrait prise on(.ro less liinilos it? u, 
t4~i, la socoiulo onl.ro los limitos i , » cOi puis d(yVoIopp(?i' 



HKS lNTK(;nALKS DKIMNIKS S 1 Ml II 1,1 K U KS . m 

la i Ml lii tniiiMi(Hi s(nis li‘ si;^ii(‘ cotMUU' oM vioiit 

«lti \v ilirc, I'l (Ians la iria' h* rapjaH'l 


»‘ii lint* st'i ii' Mrdiinnri' Kiiivanl h's [niissmna's asia-nclanli’s dii .r. On sail 
ir>iilli'iir'i 1 1 Mf, dans I'l'lti' dni'iiii'i'r si'i'its las (aH-l'IicicMls di's piiissjuun'.s 
I'ntiriT'* ilf .r '•d('\|H'ii}H’iil (rrs rarili'iiH'iiI ;i Taida d(!s noinhirs dc 


111. • Sni' fi'\. inft'i'r’itli'a )'U (rrii'H fim. 


la'"* i tutfth tt'nnrx nai* Al, la'i^i'iidrc, sold, (‘niiiinc. 
Mil salt, dc i|ru\ {’Mpi'n’s, Mais, ftniiiMt' h's itild^ralps (MilrriciiMn.s dc. 
(iiuMMii'n* |M*MVi'nl diri' I'x jH’inidrs I'li rnrii’linn drs ini('!|fi‘alns 

lie ^aTiunli' nsjii'iT, innis moms liDrnoions a (MMisiildroi' 
i|iu' M, l,t'fi;t*iHlro ri'jiri^sonh' ii I aido ilo hi Udli'o I i id a lain* 
\ siir »'"«fMHioM I, di*-^ |ii‘iiHd|ii's olaldis dans Ic |ii’i'Miii'r [lurapn'iiplMi, on 
lii'nl dt'diiiia' !»'“< jiroprirlt's divcrsi's do la loiicliioi ilo k didci'niiMiM'. 
par la 

l‘< /I ) I -t" ' 


i I t 




ft t. |^•llllaliMn ( 1 ) ilontio imnii'-dialotinoil 


in I’ll ) ». 

riMtiiil a itu imiiilii’i' onliiM* plus }<rand una 1 uiiito, 

iilur,. il sullil .I'aiiiiliiinm' mi.MUi plu- 

»i.n.r. I-MI.. .!.■ M.ili' I'iiilriJi-iiIion par parlii'S au sim'iukI niaiiilii'.^ da la 
r«rmuli‘ i i>, llu arrivf aiiisi aiix ronuiih's 

0) rnu 1, 

|h:»ii irtiuvr f^rnrralniirnl 
'JS, II, 1« \ll» 



hSh MKMOIHK Sfllt LA Tin-'.OHIK 

All rosLo, oil [}ouL onooro !ii‘riv(0‘ r.iciii'nii'nl h la roriimli' (.i) cii [lai'lani 
do roqual-ion 


(■^) 


t/.r 


r 


dans hujiiollo /■ ddsi{j;in! mih’ ([iiaiilild posilivc ((iii‘i<'(iii(| no. V,\\ «‘(lol, 
on (iro d(^ ootlo d(|iijili()n, (lin’oi’onlioo n —■ i (ois par rappnii a /•. 


(‘i) 



(/,i: 


\ fl t) ^ 

/■" ' 


puis, on posarii, r, on so Lrouvo iintiiodlaloinonl rainond :i la fiir- 
iDiilo (/j). 

Supposons maintoiiaiU quo la lodro // roprosoiilo uito (|iiaii(ild pnsi- 
(ivo qvioloon((uo, (jui puissi* varior arliilraironioiil dopiiis n : o. 
jusqii'a U 


iMi luuoroniuuu, [lar 


on Lrouvora 




. (7) 



'\{v)d.v. 


D’aiiLroparl, on roniphupiiK .r par 5. o( k par .r dans la ('nruiiilo ( ,V), 
on aura 




I 

.V 


puis, on inlogranl par rappmi a a; oi a parlirdo o’ -s r, on on lirora 

/ -r — 

j,, 

coqii’on pourraiLaiissi conoliiro do roqiialion ( i.}) du pai-agraplu 
Oonola (drinule (7) doiniora 


IJ„ r( /0 


0 ^0 


I 4. j dal ^ 



DUS IN'I'lid liALKS Dlil''liNlliS SINC 11 IJ j'ill US . 
I'l, ;i I iM|iUili(Hi I ) on p{iiirrii joiiidro lit siiivnnlo : 

l'(H) 




‘ a <! (l.t: 


•f- 


•I 


(1 -h 5 )'* 


1111 liMiivcrii 

\h,r{n) \'{n) I Ir' 

<m, IMl tjui I'dvil'ill INI IIHMIMI, 


(i-i. 


//o 


(») 


\) 


„ I r (/0 ; j 




(I - 1 - Z) »]•;• 


/|35 


Si I’tiii ji;u’ ra|ijmrl ii /?., I'l ii [iin’Mrdi' n i, Irs diinx iiKiiidirds 

di' hi Inrmiiln(M), iilors, (»n tiyiuil of^iU’d it r('M|ii{ilinn (r), on Irmivoni 


(•i) 


ir(«) /' 


[n I ) t? 


_(! - (i '\- z) " 

iTrd--'::) • 


f(z 


II I'sl I'indln dn vorilinr In ronnulo (t)), dans 
proud n ■ ■.», AInrs, ini (dVcl, nlln dniiiii’, nil 

nijuiilinns (‘I), 


li‘ mis piu'liiHilinr oi'i Ton 
('•Kard ii la prnminrn d(*s 


{ lo ) 



"l(i n- sf. 


f/z 


nl sn rhduil par (•(iiisni|iinii( ii la fonmiln (i^i) du paragraplin I. 

I.n snnond mnnihrn di‘ la rorimiln (()) rniirnrinn Imila la Inis, sous 
In si^nn /*, In Iti^arilhnin nnpnrinn l({ he), n( rnxponniilinlln 6'"*; 
inais ii pnul nirn Canilniiiinir dnharrassn dn nnlln nxponniilinlln. I<]n nO'ol, 
s\ roll nnniliiiin nnl rn nllns, par vuio iraddilioit, Ins rnriiiulns(i)) nl (in), 
jipri'S avoir niiiiliplin la dnrninrn par — (« - i ), on lrmivi*ra 


<M) irto) 


r 


in ■ i)(i i zi 


i I ■ i - ;! ) 


( t n- 3 ) 


i/z 

T[T:h 


5 ) 


SI I'mi vniil dnliarrassnr In siwoml nininhrn dn la rorimih* (i i) dn la 
fonnlinn transnnndanln l(i ■'H {s ) il sul'lira dn poser 


W() MKiMOIKK Sim LA Til KOllll': 

oil, ce ([ui roviciil an nionic, 


I "i* ^ - ■ ■ if'* ^ V ‘ ' f ( 


Oil li’ouvora aiiisi 

( 13 ) I !'(«)•=/ 


( n I ) <> 


<' , . j) li t' 


r ■ < 

I r 


tiv 


ilosUion (i’ohsiu'viM' (|ii’(mi (liHonniliiMil rriinalidii (\i\) j>iu' I'lipjnirl 
u n, on ()i)ti(‘M(li’ait la snivaiilii ; 


i)jr (/0 


i'"(v 


CcLIo (lisriiioro (njiialion, (|iii jicul so (loilniri' dinn^hMiiciil dcs lur 
iiiiilos(H) til, (m), sn li’aiislni'iiio, (|iiaii(l tin y |n>si» 


on iinoauti’tMloniKMi par M. (lainss. Dtnic,, n't’ipnMjiii'mtiiil , nii pusaiil 

duns I'raimiiioii i|n Al, llniiss, ini dn mdln n|iiiiliiui, iii((’'Krn' 

liar rapiiiirl A lirnr iiiiiiimliiili'iiicMl la I'nriiuiln ( 

On IHilil iiiaiimcMl dadiiira dn la |■|,|•lnldl■ (la) las divarscs |ini|irir.l('s 

conimas do la ''I d'aliiinl, si I'nn y n.iiiplarc ii par/i , , 

on li’oiivorn 


n i; 


• f l >, 

I 




(• 3 ) ir{lH- //) :.• / 

‘■ii I, 

puis on (iroi'ii dos IVn'imilcs (lu), (I'i) 

I r( M- /O — 1 r{ n)-::z j I:., 1 ( // ) ; 

t/i, a. 

par cons 6 quonL 

(it ■ 

1 '{J H" 70 -/ir(; 0 . 



DKS IN'l'KlillALlvS IHUMNIKS SltNMlUMftUKS. 


/•a? 


Oil ;ii i i vi'i’;ii I iiimii'diah'iiipni \\ |;i iin'iiiu* cjinclnsion, on di[r6renLiant 
nir r<t|i|ii)i1 a / la rcinii nir 



r/./- 



jjiji — 1 


r: 


<tv n: 


r(«) 


fl piiH.uil t'ti’aiih* /' 1 . 

ii prosi'iil // ('•liml, inlVjriour u 1’ uni 16, on rcinplacc, 

ilau** lit rui'Minlc' (, I ’i), ft par n. On Irnuvora 

0*' f i I’O n \ j 

*0 


n I! 


\rU 

,v 



I II 1 tiinhiuaiil Piilrr 4' 1 los 

par vnio d’addition las fni'miilcs (i3) 

1 ■ 1 « H 

» ), <Mi an 1 a 




,r-(l 1 «).»■„]_ «-'(l - «}■»' clx 

t <7 ^ 

1 Ti 1 r « ) 1 I !‘h ft ) 

/ 

‘ ii 


iraulrr jiuii, si dtuis la srrnndiMlos forinulos (5) du paragraphe T, 
Ml) vtMin'ii 1 in/, a! 5 nil on lii'oru 


|mr j’Mii*' 6 i|iiiMil 


r* r * 4^ r t ' 
J T. 

ft I 


t ill __ 

r " liiiif^rtTr 


/ 


bt: 


(it r:: 

[ i lim^rtTr 


v\ 


V : i r 

lanut-iYs: ’-^.L 


it 


Uxuiiitrt 

Mm nr. ou rganl iWiK IVinriulrs 


1 1 


(It 


* i— r" 


f*' 

J « — ^ 

*/ n 


f/i. 


f t t 


r' - ‘ H- 


f"-— 

I — / 


l/ll 


ill ■:z: ->i 

a 


I 



m MEMOIHE SUR LA THEOlUE 

on aura 

iang'« 7 r « , 7 p * “ ^ 

el 

= 

1 — 1 llUlgrtTT it 

Si, dans cette dernlere formule, on poso / — ft™'*’, a = n, on (r<tuv(.'i‘a 

f’” g— g~(\—ii)x 


I 


■ (lx 


laiig/tT: a 

piiisen integrant par rapport a n, et a parlir do n o, 

g— ^,-(1— f,}ar — il;}} ^ fi 77 

I — ~ sill/iTI 


f 


Gela pose, la formule ( 17 ) donnera 
(« 8 ) 

et par suite 


1 r(i +- /i) 1 r(r — yi) — 1 — , 

sill «7r 


(>9) 


r(i + /or(i ~ n) — " 


mx 


sin mx 


De ceUe tlemiero bqualion, joiiite !i la fonniiln (i5), on lii'o iiniiindiii- 
tement la suivante : 


(20) 


r(n)r(i-«)^-=-v-^, 

sin/iT: 


qni pent aussi se d 6 diiire, comme on salt, dc la premidro dns for 
mules (5) dii paragraph e I. En effet, la formule 


7r _ r" ^ 
sin/inj. I 


0?""-* (U 




joinie i I’iquolion (5), dolaquelle on tiro 

' T+^-j e-=e-»=t/4i, 

. t/fl ■■ 



(Ion no 


I)1<:S INTK(5UAMCS DliKINIES S 1 N(1 U M l>U KS. 




sill /I TX 






i'{/0 r(i n). 


1^11 posanl,. (hmsri'ufualion (20), a — 


on I’olrnnvo I’(M|ua(ioii oniuuKi 



Ia)s (M(iia(ions (i/|) ol (iH)oii( oola do romaiajiialih', ((ii’ollos rmirnis- 
s(inU(?s valotu’s d(!s (|nanli((’is 


I r(/( i - 1) I !’(/<), 


r(i I- n) ■}■ 1 r(i •— «), 


doni, (diaoinio, ri'pi-osonlo uno romdinii liiioairo do doux valours dillo- 
ronlo.s ilo I !’(//). Nous nionlnn'oiis phis Inin oninirioni, ii i'aido do la 
rormul(( ( lu), nil poiil doininvrir ol oaloultM'd’aulros rniirlinns liiioairos 
roniH'os av((o divin-sos valours do [\'{n)\ ol, on (orminanl lo pn-sinil 
parap[raplio, nous Cornits vnir(|U(‘ la iiiandi(Mrao.oo dans lo paraf^raplio I 
Inuniil i innKulialrinonl la d(’‘iniiiipnsi(inn do riiilo^U'silo ({ui ropiT- 
S(ui((( ll (//.) (*n d(ui\ aiilros, ilniil I’uno dovioiil inliiiiniiuil jiolilo 
pour dos valours iiiliniiiioiK };ranilos do n. I'ilVoolivonioiil, si Wm pnso, 
pnur ahri’ipor, 


'ttA-..-) 


0 . ; 


.|■(r 


la rnrnmlo ( lu), ri’nluih- a 

) I Ih n ) ( (I* t (,) 


(loviondra somhluhlo a In rnrinulo ( 3 /j) dii paragrapho 1 ; ol, pour 
obtoiiir la diHioiii posit inn oi-d(*ssiis monlinniu'so, il suHira di’ dovo' 
ioppor la 1 OIK! t ion Q suivaul.los puissanoos ascondanloa do^r, 8 i I'on 



MlUlOIlMC SIJU \.\ TfllCOlUK 


/</i0 

noinino la j)a)’(.i(5 du (lavidoppiMinMil, (’,(tiuj)(tst''n das sanls (anin's (jiii 
I’linronnoi’onl las ])nissaitaas naj^^alivas d(^ .a, (Ui aura 

.r M / J- 

a(, 

I r(/0 K{/0 /O- 

las valaiu’s d(5 1 *’ (/a), w(/a) a (an I datariuiiiaas par las (nrinulas 

t \ ^ 

(M) \'{n)::: ( I' ■ I r ’ ,/,r, 

- ir 

dontla s(!aonda rournira uiuM'alaiir dt^ m(n) (|ui s’approaliara iiuiali- 
niniau( da zaro, (.andis(iiia la iioiiilHa^/MU'nilra iiidaliiiiinanl . Ajf)iil(iiis 
(inasi,danslasjV)riiiulas(ii/t) a( (yu), on siihslilua las valaiirs dt- l\ 
Q at on 1)1)1 iandra las aqua! ions 


f/.r 

.r 


(»G) |(« 

( 37 ) KT(h):~: / ( i i. Vi 

don( la saconda a a(u donnaa par Al. Ilitn'l , 

.loi'squ’Dii suppoac, «r=pil ,!,t ,|„m scnlciMciil 

Irt valuin' (III I (/i), iilora (l(Uiiniiiin')i! pui' I'lMjiiiiiJnn muis 

Ibs villoLii's (In 01 m(n). Mii iiirol on lii'n ili, Inrpniailo (;,n ) 


puis, on ramplagant cc par 2 0 ), 


a * - — 



DBS INTIiOUAIJCS DiU-lN'IKS S INGUIVI KHKS. hhi 
D'lmln* purl, on n 


(!' r 

I r “•*' I — a 


I - I- (- 


1 — f 


I'oii lii'i'i'ii (Ic. Ill rorintihM/.’/ ), I'u y pOHiuil n-^i, 

/ * / 

(--i 


1 1 

■(' ■,*, 


ff.V 

.il 


I 1 






fl 


|inr (oiiisiMniciil 

'-il', : ^ 




/ .y; 


Or, t'li coiiiliiniml par voi(' dc soiisiraclitiii h's i'ormuios (*j 8) O 
on Irniivi'i'ii 



«iu. iM* tjiii rrvicnl an iiiriius 
m 



' ri 

f ■ ( 

1 - a.i' 


v^/ 


\ .r- 


:rj 


D’aillriirs la rornnilo ( Tl ) dii paraf^n’iiplii^ 1 domiara 

sn- 

* 11 > ' 

'(j, ..i),,-i(«) 


r 




On aura doiH^ dtdiiiilivtnnatil 


nT(i)::.. ’ i.|(a). 

V u / y y ' 


La a 1 01 1 r d I ^ nr ( J ) o l a 1 1 1 a i d s i c i d i u 1 6 1 , o e 1 1 o ( I o. I ( | ) s (i d od u i I'a i i mn 6 ■ 
d i a to III 0 1 1 1- d os IVi rm ii I o s ( u i ) e l ( 2 d ) , d osij n 0 1 1 0 s on Li I'o r a 


(liHut>t'e» tlfi C, S II, t. XII. 


5(1 



Ml'CMOlRIi: SOU LA 'i;UJ':()UlK 


/( -'^2 

ct par suite 
(3i) 


F - 


I \ 1 






II y a plus, on pourra ais^meiit deduinj des tortnules (-di) ('L(di )la 
valciir generalc do F(/i). liln od’et, la fonnuL^ (a'^i) donno, 


tlr 


,r 


et par suito, cu egard a la formulo (d3) dii paragraphic I, on aura 


F(/ 0 -F 


'(9- f 




e l(/f ) - “ if -- 


pLiis on on conclura 

= — /i-h -h l(/0, 


ou, CO qui revionl au nuuno, 

(32 ) F(/i) “ |(/i) — n -h ^I(a7r), 

Cola pose, la formulo so Lrouvora rodiiilo a 

(33) 1 r{/i) — — /j ^l(^TC) -h )i 

la valour do ©(n) 6 tant loujoiirs doLormini'io par rdqualion (y. 7 ); of 
Ton on conclura 

II 

(34) •; :;r(n) = (a7r)*/i"'”*c"""e'^»f"L 

En verlu do la formulo (34)j lo rapport do la fonction ].’ («) au pro- 

■■■ t' ' * 

(2 7v')^/l"'"*Ci’“" 


t 



i'HS INTI’JCUALKS DllFlNIKS SING lILIKItES. 

SI' li'iiiivr l■l'|l|•^'Sl'lll^! pur I’lixpiiiii'nliulle 

y 

iliiiH 1 nxpnsiiiU, m (/i) s’ii|ipi'iH!lin iiiili'liiiiiiu.nl ilii zi'iro, (luulis quen 
rriill iiiili'liiiiiiuiiii, Diiiii', pour ilr, iW's griiiKlrs viilimrsilo n, cu rupporl 
sii n-'iliiil si'iisilili'iiHinl ii I'lMiili':. Ci'di, conrlusion rcmarqualile osl, 
|■|||nlllll on siiil, mil! rmisi'iiiiKjiiiji. iimm'.iliiiic, il'mm ('onnulo donnoo, 
par Slii’liii^. 


!V. - Siir (i\ dfhu'Aopfuunr.nt dr I r(rt) rn sifrio ronvorffoUe, 
rl Kur Ut Jorniulr dr Slirlin^', 


on I a vu dans In paraffrapln^ pia'inndnnr, lo nalciil do 
t‘l par sniln In nalnnl (!(> la (nno(if)n i'(/Oj ^o (roiivO' rt'niuil a o(dui do la 
lonnlion ) par lii lortniiln 

( ' ) I j'( ^0 ^ I (/O — n I' ('^ 7 T) H ■ /j), 

flans Ia<[nidln on a 



on, nt^ tpii rnvinni an ninmo, 



Voyons nniinlniiani In parli (ju’on pi*n( (irnr do la rormulo ( 2 ) ou (3), 
pour iIovnltnipiT la rnnniinn (rr(//)oii aorio ooinau'gonlo, 

lai ronnlioti rln u’, rnid'nrrnno inilro paronlliosos sons lo signo / dans 
lo sooond nnuiiln'o do la roriniiln( 2 ) ou (3), ii'csl, dovoloppablo on 
s6riiM'onvf‘rgnnln onlfHinno suivanl. Ins puissannns asoondaiiLos do.i?, 
quo pour tin modulo do ,v inforifuir au modulo air do la plus poll lo 
raoino do I'dqualion 



Wi . MllliVIOinK SUH LA TlfKOlUI-: 

Mais il suffit do multiplior la fonctinn don I, il par lo fac.loitr 

1 — C'*' 


ou bion on core par io fad our 


pour ohlonir un prodnil (|ui soil (oujoiirs ddvidoppiibh^ (ui uiio sdi'ii* 
conY(M’i^uuito ordonndo aiiivaiU los puissano( 5 s ascoiHlaiilrs di^ .r. bln 
prnfiLanL do oo(lo i'oinar(|uo, on ptuiL aisoinonl. (Idv(d()[)p('r la foiuv 
tion C 7 (//.) on sdrio oonvorgonlo. I'lnoiifivoinonl, hi Tom ddvtdoppjw *■ 
on nno aorio ordonneo suivani los pnissanoos aaoondanlos do u', on 
trouvora 






ot par siiito 

(i+ 1 ) 


^ a a , .’i '1 . d . /[ * ' ■ ” 


d j s U T \) Idl'd' ' U V a Idd'i ’ 

.7 - ' \ 

. a . d ' " y 


r '.K ;<’* 

V a , 3 d , /j a ' 1 \ 


Done la foriniilo ( 3 ) don n ora 


(■' r r- 

ux 

- (Ir 

« /■" .7 

! iij'’':.. 1 \ 






Com me on aura d’aiiLro part 

c-O' 1 a -O' I , 


1 — a ' 


in on oonoliira, pour uno valour oiUioro tfuolcouquo do /«, 


5 )- 

)n Aur(i done 


6 ) 


m I ~ V 




"H . < . . 


‘ . 

2S 

* T I -1 

,,,, , 1 

, ( 


'6j\ 

(« -hi)® " 




IH’S l\Ti:<ii; M.KS hlU'IMKS sincci.ikiiks, 

si il I p ) PPM '^nlp?,|||ij;ii{ hi ; 


i'(p> 


( ■; i 



r'f^l ;i ru p|‘.pii(|,M. I, >n, ^,i. ,|;,us riiH,>^M'Jilr 

junt’tippii li'i'ppinjiPi’iiiil hi iuniMioii sphk Ic 

iarli'in 'IhmI It* -H'p'pitipl t'lii I'p-jH htPM pliK pin' I 


«(iii n'prrHi'nlr lit 

/ I'll «liMi\ 
r I'iippin't 


rn.ii'^ p it r^ipptpt I 


itiui P'U p|«'\ p'|k»PP Mil !«' pliMMKM I 
{I'^i pIM”! • '* il 'p pIi' 

If ♦» ?. I I'llr >1 


at'hMii t‘it tnn* pprilujirii'i' siii\‘:ni{ 

< . pui Mliiit’inir.nl nini pin-, |;i 


Nid niHlI p“ iHH \i'‘i Mil* ^ M, flltM'I il prtillM* 

•pn* I s il««(tisid lit ilni mi tn pitipn* a vn’iijrr hi 

iMtitiiiih ^ ? \) ij AH I in Kit 4 Mpp srf « ikmih vrihni>v ilr It* r;i!rr, m 

»I«’4sh ' p'4i!il I ll^^|Il^,4s4‘l!^ li II 4"- la I il a imi\i inn* nipirf'ln* iii’' 

*4 Nrr la hnciiniKh'’' ? i 4»'' I r'HjnahutM -Hii.api'i^n av iiir »*lahli 

la" 4«‘ la iuit»'lli|.ii(4p(’' ii|r rfn*|l* il»- lil<|tlt*l|l* HUMS 

S|lKis||'!& Ivil UHlSr- * f* :i irn!!^ i ii dIii .il t'4|Maiiu|| i I f MU i ** Miuil u n* 

ijU*‘ raifiic iilr' “■ ■u?'U|niP’i||!i 4 s'#'' IsmIjiV 




« ■ 0 " ^DiPi > 

upps'!' jtPijia'Mucns Msrnru-lsniif^s ili’ ht 



UO MliMOlUK SlIJl LA TIIKOHIK 

vfii’iablo ,T,, II esL do no iiiitiirol (1(5 |)(*nsor (jii’il jXiul (Mro iivjmliif'oiix do 
r(!pr{5S(3iit(;i‘ oc (aoloiir par iiiK! s(3iilo loUro. Si, pour (ixiu' los idc'ios, on 
poso ’ ■ ' 


dans la I'orinulo ( 3 ), on Iroiivora 


( 9 ) 



1 ( 1 --'I) , 


"i(> T) 


dl. 


Si Ton poso !iu oonlraii’o 


r''— I / 


dans la rormiilo (7) on (rouvo-ra 

{ 1 0 ) , tn ( /i ) — 


[ 1 t 

7 * « T(i-hO 


(1 -h /) " ' 

ifi’T'/)'" 


dl. 


Or ii osifacilo do (l(;vplopp(ir on si'irio oonv(U‘p:(*n((5 1(3 soi^ond inoinhro 
do la rorimilo, (d), aLtondu ((uo., si Ton y dbooinpos(3 la ronolion sons lo 

si{^nio J on doux raot(3iirs doiU run soil 


raiUro facUiur, savoir 




I t I 

7 "" ^ T(r'”r7) 


low)’ 


scM-a d(^,vploppahlo, [)our (onles hjs valours do / (:.oinpris(3S onlrc 0 oI i, 
(ill lino sorio (Jonvorgon.Lo ordoniKJO suivanl los puissanoos as(M*iidaii[(»s 
do if, Tin cIToI, on a, d apros la (oriiuilo do Nowloii, |ioui’ (oulis vakuir 
do / compriso ciUro los limitos 0, t , 

I.a I, a . 3 ^ 

0 u , c 0 ff u i r 0 V i 0 n L a u ni Cine, 



DKS INTKIJUAMCS DKI*’ I N ! KS S 1 N (J [I LI ICHICS . /,,V 7 

111 VJilnur ^n'iiHiraliMlii a„, (Haul 


{r^) 


1 . 'i.ii. . ',fn 


Or «ui lin^ dc, ri'Kjuaiion (ii) iiii,('ijrn;>(', (hjiix I'ois da siiila, par rapporL 
ii a i^i a par Mr da z o, 


I /•* /•« 


1 ( , . ' •' / ‘^1 / ^2 ( 1 ^- — . . . , 
' It '■ II 


(I /)=*" I 

,'"10 -o ' 


« />« pV. 

/ a>id<x- 

df) 


- ,.j a 

'At 

t / 

Si, dans ras dniix rlarnii'iras Cnrimilas, on posa a :.™ i, alias doviandronl 

|. j _ . i j f/a ). (, I cij//ci r . . 

' ' ■ II 1^1 , 


I i 

1(1 '/) ‘’if 


I ( ,":; ■ / ) ;i 7 


' ■ fi ‘■At ‘-'o 


pnis, an las aoinliinaiM anlrii alias par voia traddil.ion, apras ayoir 
niiilliplia la praniiara par - t on (rouvara 


I { 


I 1(1 w) 

la valanr }<nn<u'ala da a,,, aiaiH 


jjr::: 7 ) 




I j j C^myydif.^ 


fill, eo (jiti raviani lui mania, 

( 1 4 ) fi ^ i « j « , i/;<, 


iiUondu ijuo I’inlagnition par par Mas donna 


MlUlOlHK SlIU LA TIIKOIU K 


4.V8 


En |)Osanl siiotjossivcunciil m-- o, ui i, m • i>, m : • on (in'i'a 

do lii form nil', (j/|) 

I II II 

r?,)™ ) U-x"'- - • ) " .1 t" '.j ' ’ < > • . 

I ’. 4 ,,) l'. 4 i> '. 4 , 0 , . t 

Los viilours do r/,), ••• dLuil iiiiisi ddloriiiiiidos, rdijtialioii (<) ), 

joiiUo i'l la (‘nrmiiio (j.'l), doiinora 

( I a ) W ( /J ) ^ (? < . ^ ( I • / )" ' f// 5 


ol,, iiomino on a f’-diidraiomcMiL 

j lY ' ftl 

’A) 


1 . m 

n{n hi), . ,{ii ■ t ■ /// ) ’ 


on Irouvora didiiiilivomoiiL 


^ I . '.4 i , A. 'i 

ja ' (/i ■■h I j (/< I' idj (« -i- 1 j -I’ ‘ ‘ 

La formula (id) osl. miooro runo do mdlos ((iio M. Ilinoi a tilitoiuK^s on 
opdraiU com mo nous v(mioiis do lo din^. 

All lion do cluu'olior a dovoioppor, daim I’iiildgralo i|Uo ronforiin* 
1 otjuadoii (2), la loiiolion sons In sigiio j on uiio. sdrio i|ui doniouro 

[oujmu's oonvoi’j^outo ofUro los limilos do riiildgrulioii, on puuriail, 
a pros avoir di'momposd oo((o iotd{^M’alo on doux antros, appliijtior a 
collos-oi doiix mothodos do dovoloppomoiil divorsos. Aiiisi, piu’ 
oxomplo, to Ola III un nomliro inforimir a on pourra |■o^lpl^^o^•^ 
rdquation (2) par la snivanlo : 



do laquolio bn Li r ora, on posanidans la soon n do inlogriilo r --- /, 

ct !--< 


(lO) 



I) JiilliMirs, ruiiiiuc on ;» LO'iK'i’alciui'iil 


rnl 


I 


^ lit) ‘.t . ({ . !\ /| ’,1 'A , I) , ,^[ , , (i 


ll'S cocriioioills 


<i’ jn’ 


oliint h's inmilii'cs tiionn's <h! HtM’noiilli, on (*n (n)nolurfi, on roiripla- 
riinl .r par r y • i , 

I t \ I I I ,7'* t .r' 

•»' 'y/ Ti * /I'j. 


I I s ) 


, 1 ' I 


Hr, on oj<ai’t| ii c-oKj^ ili‘niioro rnnmili'. ol. ii 
iiinli' ( 1 7 ) tIoiMuu'it 


l’o<|nnlion (I'i), la Toi’- 


i 1 1 1 } f«M /I I 


/'"Y 1 1 1 1 

\ii ■* an ‘ri.a.i'i ' 'i 

,y,. 

-A . .5 . /'l , .1 . (» / 

0 "••y/. 

1 (7; »,/« 

.] (1 - 0" ' 



Ajnnlnns (in’il s('ra )‘ai’ili' do I'.alonlor los divin'sort in(op;raIos dans 
!i‘snin'llos pmirrotil so (h'M'omposor lo soo.ond nioinhro do la for- 
iiinlrM tt^l. ICii oltVl, on aura d’lnio pari 


I ' 


(Lv : r;:; 


I /' 


unis on on ooindiira, on dilloronlianl m Idis par ra[)porla 


I :«♦» ) 


/■ /i— 

jf ./• »' >'■■* ff.r - { - 1 ) "' I ) - j • 

D’nuiro pari, imi no in man I /vun ooonioioni quoloonquo, on aura 


j ^ 1 /lY ) 


#M »l-> fll 


( n - I -' n i ) k 


6*. S. l(, i. Ml. 


■'>7 



MlUlOlllK SlIU I.A TKKOHII-: 
puis III) on cimclura, on (linY'i'iuiliiiul ni fnis par rapporl ii /•, 
/» 1 


(Ai) I /"‘(i 

./a 




(-jV" 

/I (// H ■ I). . .(/< 'I ■ //O 


Ua a 


nl par suil.u, lui posaiiL /[• i , on Ironvura 


(M'O ( O'" 

‘■Ui 


{ ' - \ V" 



«{/< -I- 0 . . .(/' ) ff> ) 


(I '/.ii 


A’ ilrvanl alri'. I'Ailnll a rnnilis aprrs las iliHorriiliarmns, ilaiis la valour 
ilo rnxprrssion 


D;;' 


(t — Aii)" 

k 


11 ()s( 1)011 irobsai'vm' quo si, ilans roqualion ( on poso ii ; n, nn 
ralrouvora, fjoinniii on dnvail s'y alinndrn, ri'i|iui(ion 



iy‘ 'tU 


n ( n 


1 . 'I 
I ) . 


. tn 

. ( /) ! ni ) 


laMlrvidoppiMiinnl (In la ronnlion trr{//) nnssi'rail d‘(’'ln^ nnnvnr^nnl 
si, dans In snnond ninin!)i'i‘ di* la rorinnin ( i|)). on snppnsatl fu > vx. 
bn nas m‘i Ton snjiposnrail fo nl par snilnU > i . innrili^ nun allnn» 
lion pnrlinulinm. Dans nn nas, ri’njnaliMn fij)), rnduiln ii 


{%]) 


m(/<) 


II II II 

(> I ;iu !1 ,/j , n * ,p,ii ‘i .Ii, 


ooincidoraiL avnn nnn ronniilndn Stirling, Alais, qnnijjun I'niin rorinnin 
soil inadniissihin o(, dnpourvun dn sons, rjuand on supposn la snrinqun 
1(5 sniiond mnmbvn nnirnrmn, proiongib* ii Tin lint, nnpnndani lorsqm*, 
n ayaiU lino valour oonsid6rabln, on so homo I'l nalonlor nn polil 
nombro do tormos do la sibdo on qtiostion, la sornmo dn nns inniioH 
fo urn i ( h triis p on p res I a vain n r d o m ( n ) . 0 r i I i in po rl n d n su vo i r 
qiiolles sont alors los limitos do rorrour coininiso. Cost no quo ntum 
ali()ns jualnionaiU oxaminor. 



DKS IN'I’KdUAIJCS UI^MNIKS S 1 N(I lir.H'i dKS. 


kin 


On ;i II ('‘rale II H' I 




.(•■I’Tr 

/’ - 1 - ‘.iTt 

.a - 1 - 7 C 

(HI, ( 

’.a (|ui n»vii'nl an mania, 

1 , 1 


1 


’<.r\ ,r ) .r'"- 

— . Tt^ ' .. . 

4 ,1 

r'-l (JTT- 

jlllis 

(III an aiHialut, aii ram|)l 

iH’aiil .a jiar 


1 , 

('<■!) 

' / .V, > _ 

.r \ 1 ,< ■*' ,r ■\ ) 

1 . 1 '” 

1 

1 (i 7 T” ■ 1 

' ,7 ’^' ' i UiTT” 

(nda 

pHsi', la i‘(iamnl(* ( ** ) dniinara 



I (a) 

Mf U ) 1 / ( , ^ ‘ , 

\,i^ t 

I 

* lIlTT^'l' . 7 '^ 

1 



I'.ii tlt''vi'iti|ijiaiil I'liiifima ili*s rrarJiiins ([lu* rcnriM'iiir iascroinl mciiiliri* 
i\i' III rnrmulr (A‘,V), siiivatil los juiissuiiri's asaiMiilaiitas ii I’aidn 

ill’ rMi|iiatitni 


( ai l 



I 




I- 




ilaiiH lin|Ui‘lla /* [icnl rnjirasi'iilt'r sma'.assivrinoiil las divars laniias dn 
la Htiifa 

a;:, 4 “, il;:, . . 


Mil lii'i'i'a da In rnriiiula (u/| I®' (Virmula (18) las aqiialions 

annruH's 


■\ — 

. . 

■ 1*5 

(i ’ 

1 1 

1 

1 

,,, „ ,+, _ 


;io I 4 

1 1 

, 

1 a' 

3« 

4,. . 

'-7^ IT 


! 



MIUIOIHK sun LA TIIKOlHL 


Alii 


I'on Ini'H ri''(|iiii(ioii lii roniiiili* iin'Niirh' il«* 

Sli^•lin^^ iMiiis, a la phuic (!(' crlia-ci, tin rcli'duvi'ra iiiii' Innimli' 
axiu'li' 1*1 ri^n)un'us(‘, si a r('(|ualinii (jiii incxach* (irs 

(|iia la iiioiliih^ ila .r sui'passi* Ir iiiinluii' ila /•, on siilisliliia ri'‘i|iia(iiiii 


(•»«) 


I I , 7 '=' . 7 " 

A' ' ‘ A'^ A*> 


A 7 "t ■' I 


(jUi (l('iii(‘.ui‘a loiijoni'S vraii*, {[ilrl <|M(* snil /r, hln ayani a^aial a (m>((,(* 
(Uii’niiirii, aiiisi (jii'anx ronimlas (‘*7 ), i'( I'n pusatil, pciui* altn'-^rr, 


I I I 

f, ■ >, ■ , f , V ; 

It .111 .|'l 


('/oAi-ii-dira, cii «lasi}j(iian( para,, aj, r- Ii's nnmliia's <lr HannMilli. 

on lirara do rmjiialiim (i*/|) 


I / I I i\ a, t'j.f’ 

la viilnni’ d«‘ olaiil, 


'1 " ?.a. 77 ) 


0 -a’l '■ ( *a^| '* ■ ”r 

D’aillOlU’s, pour dos valours roollos do .v ol do /•, on aura p;diidralomoiii 


A-*'»lA’’':i ’'' ’h ) " 

od [uir Suilo ro(|ua(ii)n (do) domiora 


f'm < y ( 


I i 

I -I - | 






Oil, CO i[ui rovionl an minnis, 

Done, oil di^signani par 0 un noinhro inCt^riour U riuiili^; on aura 


»» /} \ ** 

, .(a m "h a ) 



DKS INTKdUAl.KS Dl'lFIMKS SlNdllMKUES. 
(’I la ronmih* (‘M)) tloniuM'ii 


,1 t.i/ii -'i ,, 

'■III''' „ Q _ _ 

, i'i Vi . . , in , ,'i . ,^1 , . . ( 11 m - 1 - •.>. ) 


r \ I -It •' ,/■ 


'*1 ''i-'" 

1 .*).() 


Ajoiilons qn’iMi ajijard aiix rorimihis (*m)) c-I ('h\ on (ii’cni do ro([ua- 
rM\) m{ll) 

'{'Mil.' < I )'.*/// /»/*"' * ' 

la valour do I'inldj^ralo, j r,„c‘ ’“'(/.t; olaiil assujollio ii la ooudilion 

* 41 

CW) r : =:.:vv. 


(',W« I I ) ( ',l III '\- 11 )/F 


l*ji d'aulrc's ((MMuos, on aura 


rr.) r.Hn) ■' „ , t- ; - 

I . 11 . /( .p . I .n ' ■iJi.it' 


[ hin I )'.i ni/i*"' ' 


'<11 1 (•) 


(',WM 1- 1 ) ('.1 III 


(") dosi^naul oiuairo uii uihuIji’i' iulorioui' it riiuilo, id la valiuir don,, 
olititl ^n’>udra!('Uioni ddlortiiiitdi' par la roruiiilo 


I I "4^ ^ ^ 

, . y.. t.„,. 


UaiiH lo oas parlioulior m'l I'un |joso fn o, la rormulo (,‘15) roproduil, 
uii rdsiillal ohlonu parM. Liouvillo. Ohsorvous frailloursipnuM. (^la-llo 
a puhlio rt'iMMiiiuoul , daiis sou Journal, uii Mtuiioiro oii M. Haalio, apros 
nvoiiMUalili la fnrtuiilo (’Jo) pour lo ojis oti n so roiluil, a uii iiotnhro 
oiilitu’, ajoulo tju‘il osi (ros prohaldo (prolhi subsislo, dans lous los 
cas, mais qu’il ii’a i)U ri’uissir Jusqu’a prosoiil. i‘i on fd»louir une do- 
inonslralion goii6ralt? oL rigourouso. 



/loV MlhrOIlUi: SUR la tiihorik 

Lo rapport oiUro Ics valours nuim'!ri(|uos dos doux Uu’iuos (|ui, dans 
la sorio do Stirling’, out pour (actours l(!s noinbriis 


sc roduit a 


''"M 

( -- I ) I 
(am “1- i) (;im -I- «) 



olios valours nil mori(i lies dos dive I's tonnes do la sorio dr Stirling iroiit 
on dooroissanti jns([u’{\ oo {{u'on ui'idvi^ ii un tormo dual lo rang /// siir- 
passe lo prodniL Ti//, o( ii plus I’orlo raison, puis(ju‘on a It* 

produit 371. D’aillours on tiro do la rorniulo (d.'l) oollo ooiHdusinn, 
digno do rcinar(|uo, quo, si ran arroto la sorii’ do Stirling ii uii (ormo 
([uolconquo, la valour nunioriijuo do co tonne sora pnndsdMHMJt la 
limilodo rornMii'(|iio Ton ooiuinodra on [H'cnaiit la soniino dos ((unnos 
proo6(lonts pour valour apjiroohoo do tTr(/i). 

La oonolusiou quo nous vonona dVdionoor pnnivo 1‘utilild d'liii 
calcul ii Taidc du((iKd on trouvorait ooiinnodomoiU uno liinlto supd- 
riouro ii roxpresaion 

/3«\ ^ 

' ‘ (AW-™ 


qiii reprdsonto la valour iHimdriquo du tormo gdndral do la sdrio do 
Stirling, Or, on vorlu dos principos dlablts, il sora I'acilo d’obtonir iiuo 



I)I':S INTKCiUyVLKS DliFlNMKS SINGU LI E U ES. 
iitn’iLc!; o( (TuhoiMl on lini do la forninlo ( 36 ) 


'<’1 


par o()nsd(|inMil, 


! y . 3 , 4 . . . ’.1 m 

-'I' y 




^ (.'i « , 3 .4 . . . ni 
'X (hk)'"'"'^ ^ 




(Ml, rt' i(iii r('vi(*iii an iuomm^, 


(;]H) 




D'aiili’o |)ai‘l, (ill poHanU// o, dans la {‘ormulo ( 35 ), on on tiro 


m ( /j ) "• (‘) 


0 n I a 


par rinisdqnon! , 


riT(/0 < > 

' I w /t 


(‘I, on o^ard a otdio. dornidi’o lorimihs rd([ualion ( 34 )dii paragrapholll 
donnora 

I ' ’ 

On anra tlono 

^ lit *t- - ^ ^ — * 

r ( M in ~h I ) in V ( s in )< {'xT^y i'xni) ® e"®'“ , 

ol par snilo la forinnln (38) donnora 

<‘i,i < rr n ® ® ‘ 

(UTT) 

(i(*lu posd) I’oxprossion (3^) sora ovidoinmonl inf^riouro an pvoduil 


(4o) 


7:* n { TT 


a / 111 \ s»i -i- 


3 am — 1 \in} X'khc 



MlUlOlUK sun LA TIIKOIUK 

<|iii [louri’ii (onjoiirs s(( calciiirr riUMh^iieiil par 1(5 mtiycn tic sun l(»p;U" 
rilhiiH!. 

Nous iivoiis n 5 tuar([ui’! ((U (5 la valiuii’ niiiiini’i((U(‘ du ((^I'lnc piMioral ( 1(5 
la siM'ic, ( 1(5 Slirliiif^s o’( 5 s(-a-(lti ’(5 r( 5 xpi'( 5 ssioii (‘ 17)1 (It'ci'oil liinl i|ii(‘ 1(5 
ii(iuil)i’(5 m 11(5 siirpass(5 pas 1(5 ii()inl)i'(5 -5//. II iinpnrlc done dN'Vauniici* 
(511 |iai'li(5uli(5r oo (juo (t(5vi(5iii 1(5 pniduil (/|o)i (jiiaiid on suppose pian'i- 
s(') 111(511 1 m — : 3//. Or oo prod nil, so n'lduil alors an suivaiil : 


1 



D’aillours, pour «> i, r(5xpr(5ssi(iii 


roslo iiif(’ 5 i‘i( 5 ur (5 a 



Tin 


(»/( 





J. 


(.5l [lar ooiiS(5(|U(5n(, si /I, surjiasso ruiiili', 1(5 i(5niM5 donl li‘ I'anp; sera 
n5piM'5S(}n((‘s par I 15 noiiiliro 3//, dans la si'irio do Slirliii^S ollVira mu’ 
Vidour mnni'ri(juo inlV'riouro au prodnil 


\ 



Done, pour uiHi valour do /t sup( 5 ri( 5 uro fi runilo, on poul, ii I'aidi* do 
la S(' 5 rio do Stirling, oliloiiir 11110 valour do fn(//) (olhuuonl, approclu'u* 
(( u 0 Toi' r 0 u r e 0 m i iii s 0 ros lo i n IV5 r i 0 u ro a u p laul u i t ( f\ u ) . Aj ( 1 u ( ( i n s ( ( u 0 

cotlo valour approijlii’io sora tout siinplouiont la Honiiuodos3/i 1 prc" 

miers tormos do la s6rio. 11 ost, d’aniro paii, iiiai'i do s'ussuror quo 1(5 
prod u it (42), qui rijprijsonUvra 11110 limito suporiouro ii I'orrour (5om» 
miso, sera giinoralipnont un noinbro tr6s pel it. Si, pour flxijr l(5s iil('5(3s, 
0 n p I'o nd n l\\ lo prod u i I ( 4 ^ ) do v i 0 li d r a 



«. 97 ' 







))l':s INTIC^iHALKS l)ErtNII':S SINIJUI.IKIIKS. 
r( [>;u' (',t)iiso(nii',iil I’niTc.iir tiommisi' sor;i iiilV'.i’i(iurn m nniiilii'B 


/i57 


( I , tiinxiO <) 0 (ln^^ I . 


Si I'nii pi'pud n : : lo, Ic, pi'oilult (/|:*) ihivioiidru 

i‘l |nir c'cnisu(|npn( rcri'iMir poiiitnisp inforipurn au iioniln'p 

(I nnnui) ooimki ooooo fuiiioo <:» i /'j.'! . , . . 

Ainsi, ('ll 1 ‘priiimn, r(''(|iiuLion (-ir)), i\\u\ nous avous siiljslilucp a la 
roi’iiiitlci ilr Slirliiij^, Iniiniira la valaur m(/i) aviu'. tina approxiniu- 
lit>n <|ui spfii ^Piinralompiil, Irt^s (umsiilrrulilc., at iikiiiip pins (|tia snf- 
(isuiiln poiii'las Ix'siMiis do Patent. 


V. ’ • /{ru^Jnfn:Jnrs tfttx (intUiirfft t/uc vih'fjn;nt dt's valciu's dtvcrses 

dr 1 V{u). 

SninnI 

A, e, 

divi'i'si^s valcuj’s {positives sueea'ssivtunaiil. lUlriliuinss au Mniiil)r<*. u, Las 
valiMirs l•n^^‘l!S}lun^l!m(l!S de 1 !'( n) s(‘i'(inlfc 

irt^O. It’(^^). ir(e:) 

a I imn rmielioii llnaain* da aas diu’iiiiu’as (fu an tiles sera do la rornio 

A, It, IL ^ . . dosignanl dos onoriioionts onnslaiils. 

iVaillours, on vorLii do la 1‘orniiilo (iij) du parai^u'apho III, on aura 
ogaiorncnl 

{') 

S, U, X. XII. 


OKiwreJ tie 6 *. 
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MlUlOIKK Sll|{ l<\ TlIKnUIK 


V!)8 

n y a plus ; nil dnsif^niiml [lar 0 uiin (loiislanln pnsilivi* nl 

I'ninplaniuU a; par O.r dans In sniuind nnniilu’c dc la rnnniiln (i), on nil 
lirnra 

<1 O-'' . . lai.i 


(») ir(«) r 

* a 

(l(da pnsn, sninnl 


{« I )f.’ 


I / 


. < 1,1 


,h 


«, O, y, ... 

diviM’sns valnnrs dn 0 ijiin nnus I'ni'uiis nnrrnspninirn iiiik valriirs 

fi, /j, r, ... 

dn n. On lirnra simnnssivninniit di' la riirniiiln (:» /) 


ir(fO 


{ri — I )r' 


(h \)<; 


i/.r 

1 

,i' 


r \ ,/ 


r 


i t 


. r,., 


puis nil nil cnnnlura 

(•^) I H/IVO * d/lV') n . . . ’ I \ , 


la valniir dn X nlanl 


\i : A (n - l)( 


tf r ' 


j ' r 


, j. u 


{h . i)j.- fU . 


j ( 




on, no ifui roviniU ail iin^nin, 


(4) 


^ I!|(^ 0 ^' i| I .. 




Bone, pour cldtorniinor la fonctioii linAiiiro dn 

IV(^). ir(e). 



ro[)rnsniit('!(.*, par la soiiiiun 


A\Via)-h\\\V{b)~-hVAV{(:)~\-,,., 


il siiriira d’a valuer I’i ntof^M’ah^ 


f 


X (ia^ 


(Ians la(ju(dl(i la valour do X csl, donin'ui ])ar la i'nrmulo (/|), Or on 
pourra dans plusiours (;as,a Taidri dos prinoipos (Mahlis 

dans !(', paraf^rafdic I, d(!((U'ininor (r(’s I'acdh’nnnU rintdgralo on ([uos- 
(inn, ot nuniK? ohlcniir sa valour on LoriiH^s linis, 0,001 mo nous alloris hi 
I'airo voir. 


In 


Ihmi' (juo, la rortnulo ( 3 d)du paragraplio 1 rournlsso imiiH’'dialoiiion(; 
valour do rin((''j^'i‘alo 



fhr 

X 


il sul'lil, (juo la rono,(ion \, oumonn^ la sornniod(is IVaolions ronlorni(';os 
dans lo simond inonilin^ d(^ la I'orinulo (/| ), savoir 


.HO r(Mhuso, a uno fo no lion liiuadro do puissaiuios [losllivos do Fox po- 


lio 


D’ailliuirs, si Ton poso 

ta soinino doni il s'a^il so trunsrorinora on coLlo aulro 

, I -- /'*« ,, I - t'‘^' ,, I , 

,v I — « "h — -0 -I- . . . , 

o(, pour cj no la coiulilion csnoncon soil reinpllo, il siifnra quo la der- 
nibro somrno so rbduisci'i uno i’oncLion linbairodo puissances positives 
fie /. 11 osl bon d ‘observer quo, dans ceUe lb notion linbairo, le lormo 



i\i KiMoi lu-; stia \. \ I’ll icon ii'! 

ni(lo|)(Mi(lan( tie / st'iii m'ci^ssiiin'iMcii I hi vali'Ui' c|ii';injui«'rl la iMtiriinn, 
|)onr / : (), savi*ir 

A t n i i; ! . . 

Sail, (M) aansa((iirii(‘t', 

I . / »X I fhil 

^ I H I i ... A t II i ,..M 11/^' r IW' » . 

/o /I‘ (ll’•si^alallt dciiN avpasaMls juisilirs, al II, K, tics t'aclIicicttlM 
(aiiishmls. Oii atira par siiilc 

V'"' V'«'' '■ ^ V'- '■• • • A t. M i , t Hr Msr - i . . , 

<^I iii rontiult^ ('/| ) ciaiil rtiiluila ii 

\ A (a i)r ^.'1 lu/t i)r i , , , . )|r K ,■ - 

la Itn'timhi (,l ), joinlr a ht larniiilc ( .'i J ) ihi para^jiaplic I ilnnacra 

Ai r(a) HI r(/o ! ... ii i(/<) ! k u /.) i . . . 

A (// I Ml .o ■ III /| t;! |< . . , 

llii paiirra tMiadct'i' Ic (hrarcnic saivinil : 

I ilKaniiMK 1. Im v((!rui' tlv In stnu/zu^ 

A I i'in) i III !*(/>) i t:i I'j , 

poiirm s'nhimu' v/i fmiws /iuh, sil\m unu vhtmir In ro/nhmfn 

y, 

<k manim^. (pw Ic puiymvm 



lt‘s rA'i>(iS{U}ls fc rianf posih fs ; ri (dors /'<'(fU((lio/i 

, ( /'>'■<• ( . fhu 

(■'> ^ I ' t ( il/'' ) 1W'‘ I . 

('titrtdnrnt ftt si d vat He ; 


(fi) A I r(^/) I HI r(/o t'. . , II i(/o t K i(/o i , . . 

■ Mo H(/^ ..... 

II t’.sl Ihhi it iihsiM'Vi'i' i|ii(‘, si I’nn |)(isi'. // i, dans Ic.s Idrimilas (tdl) 
r( (d‘») du jiai'ii;j;ra|diM ill, (■i‘s I'nninilns rntu'nirniil daux valinirs 
nni’.rssiiiri'iiM'iil nf^idi's di* ia rnindinn rnprAsi'iilAn par l’(/0‘ Idi aura 
diuii' 


(7) 

' 1 ( A r: ) - 

r 


r .. 

r 


'1 

/ 

ri 

\.r 

■' / 

1 * 


,U 

,r 


si I nil rrli'aiK’lin Ins ilnnx nii'inlirns dn rrlln di'rninrn roriniiln dns 
iiinnihn's I'nrrnspniiilaiils dn I'ntjiialinii ( i ), on (rotivnra 




r 

(/» ■ i ' )n ' -I' 

nr 


V‘IK 

J 

*■ n 

\ '» d'/ I 

■■ ‘ '' 

{iiiis nil nn 

I'niinlura, 

nn rnniplanaiil par O.r, 



\ jr: 

71' 

' n • . 


r 

I r 

(ada pnsn, 

sniniM 







y.. S, y, ... 



i/.r 


iT 


divnrsns valours pnsilivos dn 0, ijun nniis 1'ni‘iins nuia’nspundrn aiix 
valours 

a, h, r, 

do /*. Du lirnra siinnnssivciunul dn ia rorrnuln (<)) 

= r|Y,r.^! l.V—' 


ill".) 4.. 

\/»Tr 

r(/»r 


.1 I \ 

- — ^ ■ 
a sd'/ 


■i&r . 


ii, ' 




I 


--4* 


d.r 

O' 

tlr 
►r ' 



MlUlOlHK Still LA TIUh)IUIC 


A I -I- 11 1 -I- . . . + A *1- 1) -1- . . . ; / A'. 

\/s7T .Ai 


hi vulour do ,\’ otaiil, 


( 1 I ) rrr A ( a 


H I 


sr;:)" 


i> (>■}•... 

, c .V / 


. i; — 

-I- A — -I- 11- — -!■, ... 

i — rt “■'' I — (> ('.t' 

Or, In Ibrimilc (33) du paragrapho, 1 roiiniira intniodialoiiK'iil la valour 
do riiit(5gi’alo 


j X (l,t\ 


si la sommo 




1 0 ' I a y *' 


so I’oduit a uiio loiiolion linoairfi do ptiissaiioo.s [)osiIiv<*s d(^ IN’xpuncMi- 
tiollo (r-\ oil, oi', qui rovioni au tnoino, si lasoiniiH* 


. /«« , ,, //'« /<Y 

A“ -I - 11 — ■■ -I- I, , 

J — I 1 ‘ 1) 


so r^diill iiiino fonotion liii^airo do piiissanoos posilivos do /, o'(*st” 
I'l-dii'c a uiio expression do la foianfi 

lU^' -i - . . , 

I) *a i II 0 u rs , da n a co cas , 1 a val o 1 1 r d o a*. 6 ta n t rod ii i to h ' 

In formiilo (33) du parngraplio I donnorn 




h£[^I(/o]-k£[2±1(/,.)’ 



ill'S I NTI'lllU A [J>:s Dl'OI'lN'lKS S 1 Nil U [J KU KS. 
ol. jiiit' suilr, 

/ A i II t... -A.(// . n^/; 

11 i(//r • K i(/.) .... 

hitiK* l;i rurintllr ( I o ) tloiiiHTit 


m 


vi''"" , in''''" , ... 


i»ii, ft* «|tu ri'virnl iiii 


n\i/i) K l (/0 

a(./ i)l( 6 ) 


\(r,.M i llll'i/.) I 1 .^rc) ni(/f) Kl(A-)- ... 

A (-/ ,' ) M '/) 1* 1(6). •.... 

jM'Ut ilciMi* I'lHUh’j'i’ ttniMHM! li) pTu pi>si I ioii siiivatili' ; 

rm niii Mi li, — Lti rtileur (h. tti snnmo. 

Air(rO V'lur (/0 i ‘III'IO I ••> 

fmtHrn nlttrair t'n tt*rnws finite si ('oupcnl vhoisir hs c.onstnntcs 

6 , y, . ■ ■ ^ 

th mtiuii-rr f///r (r (mlvnotnr 

t,ix i>'f> /f'Y 

fi ntu* /hnviuiii hinUi\rt‘ dv pHtss((UC<*s positives do /j peu' cotisc- 
fpwnt i! imo mvprffssian dr fa forme 

tm r-t posit nls /t, k etiini posit if s ; el ahrs I (kiucUion 


fm /*‘y 

'' ,_/» |™<6 t — t1 





hm MiliMniini sdu la tiikoiue 

enlrainem la suivanle : 


{ 1 3 ) A I r ( rt ) - 1 - B 1 r ( ) •• I- . . . ~ I ( « rr ) - I n ( a ) K I ( A ) . . . 

A^« — ;^^l(c<) — 1(6) 

Si, clans les tlinorcnnos 1 ol 11, on nnnplaoo Ins oonslanins posiliviis 

a. A, r;, . . . 


(I h c 

“ > 7r > ' ' ' ) 

ct o y 

aloes a la piano do oos (loii>c tliooeonios cm oblicnidra lc!s piacposilioiis 
suivanles : 


TiiKOiiftMK HI . — St la fwlyno/ne 


dans lequel 


. I — A* j 

A, c, . . . , «, 6 , y, ... 


designenl des exposanls posUifs^ at A, B, C, das aoefjhionis aonsUtnis, sa 
rMail a ana fane turn lineaire do puissances post (was da /, dast-ihdira d 
line expression de la forme 


A, A, ... e/rtrt/f des exp()sanls posilifs^ el W, K, ... das (j nan tiles cons- 
tanles; alors l^eijuation 

( 1 /, ) A -h n -I- A + B -h . . . -h IT /* H“ K -h ... 
enlratnera la suimnte ; 

( . 5 ) A I r(2) -I- li 1 r (I J H- . , : H i( /. ) K 1 , 

rt A . ,./b 



DKS INTKi; IIAF.KS DKIM N I [':S Si N(1 (JLIKUES . 
Til i>( ) I’, I V . Si ia polynomr 


/(.();> 


(/({/IS l(^(fl(('l 


'■ a, 6 , y, . 


(l(>s {>.vj)(minls posilifs, el A,, B, E (i(>s ('.(wjjhienls eons- 

(a/Us, se I'ddiii/ ii. {{/ic Jo noiio/i linfaire de puissiiiiees posilivvs de eesL- 
(U/ii'e. () (ine. (f.vpressio/i d(‘. Ixi Jon nr 

\\t>‘ 1 - K I-. . 

/<, k eUinl dr.s (Wposanls positij's^ vl il, IC drs (pinnlili's (nnsl/tnfesy ahrs 
l'‘r(p((ilioi\ 

('<•) A - L I, n ^ -V - c - . . 

enlniifwra la sidvc/nle : 

(17) A. 1 r ( . I - 11 1 l.V I y h . . . r:;:: 'y±Jy I:.', | {■< 7:) ■ - 1 1 ' I ( //) — K i (/.') 


A(^.„. 0 |(a)-.n(| 1 ) 1 ( 6 ) 


A p|)li(|ii()ijs iii!iiii((Miiiii( li‘s J’oniiiih^s f^i'iinnilns qim luius vi'noiis 
iroliihlii' a (|iial((tiari ('Aiinqili^s, 

Ivii ilMHi}^'iiaM( par n iiii anliar, (in a 


(iH) 


I - ■ i 


■■■-■ [ • [ • i -\- . I" 


Si I’on .suhsliliK* ('(jIIi! (lin'iiiaiMi rormiilii a rtMjualitin ( r/|), la Ibniiuli^ ( i ;’)) 
(loniK'ra 


(i‘)) 

ct, par vSiu(t»j 
(’.»«) 


I V{n) - l{t)H-l(-^) 1-.. .-+• l(/f. 0 


r (/0 — I .y .3 — j), 


cc (jui oaL ullbol ivamonL ax act, 
.s. Il, l. Xll. 




(){'iiiiu'e.t tie f.’. 



W6 MISMOIini SUI{ LA TUEORIK 

En (lesignant par «un noml)r{3qiielooii(]U(!, on tiro do la f'onmih* (i8) 


( 2 J) 




/r{,.j_ frt i;!- I 


Oil, 00 q 111 roviont an mftmo, 

I — r — 


( 22 ) 


I — ^ I — / 


-I- , -I- 


Si Ton snlislitufiooLtodoniiororornniii'a Toq nation (i/i), la roi'mulo(i Tj) 
(lonnera 

( 23 ) I r( rt -f- n)-\ V{a) ir, 1 ( « ) H- I ( « -h I ) H ■ . . . 0- I ( rt • h /i i ) 

ct, par suite, 

( 2/t ) “Tt^ • I - — I ), 

cequi ostoxaot. On arrivi^rait onooro a la nioini*. ooiudiision on snhsli- 
tnaiU rtiquation (21)0 la ronmilo (i(i). Dans le oas partioulior on run 
poso n I, la fornnilo (2/1 ) iVuluito I'l 


(«5) 


Via) 


■■r: a 


coincide avoc la fonnnlo (rfi) du [laragriqilie III. 

SI 1 on diviso par i — I os donx 1110 mb res do la rorinnlo (0.1 ), on, 
CO qiii roviont an memo, si Ton innlliplio par 


1 “ 


1 — /» 


les denx in ombres do la fonnnlo (t 8), nii on coned ura 
(26) 


/“ : q* /«-(■/(- 

"h. . . -h 




l‘< I— 7'^ 


I — /'» 


' 0 , 


SI main tenant on sub$titue cotie d emigre Ibrituilo a Eeq nation (lO), 



1H':S liNTKUIlALKS I) Kl’l N 1 KS S I m J KH KS 
la r(M*tnul(‘ (17) (loiuKira 


km 


(•.,7) 


I r 


l(t<7r) • l(/0. 


('0 


all(Mnlu (|ija 111 t'.oariicii'iil ila l(/<), iliins la sanoml im'inhris sara iMjiii- 
valaiil ii III sonniK! das (iM’iiias da la proj^rassiuM arillimaliqiK^ 


(I I 

II ’Ji 


<( I • I I 
/I. 


(I . f) I 

n 


par aniisaipianl a 




I'l I'oji (rmivara par snila 


1 'iS ) 


p / \ I’ / f ‘ ’ : ' , ^ \'( a J: !!s: I \ 

\/i / \ n } ' ' ' \ ft / 


u I 

{ '< t: ) ^ 

it ' ^ 


All ra.sl.a, puiii' oliLiMiii* imniailialainani ia farinula ( '.’.7), sans aln> 
oldi^a da riMtotirir It la saiuinalinn irunit proj^rassiaii arilliniaii{|na., II 

I 

siil’lll d’al)sarv(*r ((ii’nii (ira dit la rarntiila (y.8), an y rainplaitaiiL / [tar 
( -a;) ) 


11 < n I 


7 '=7''' 7 rv r:::7 




M, 




Or, si I'an suhslilua raijiiuliitn (ii())a la (ormiila (OJ), I’aijiialion (17) 
sa r(5diiira prt'MdsainanI s‘i la Tor in 11 la {‘2y). 

lairsqua, tlans rttijiialion (28), on ramplaaa a par n:v, on ralrniiva la 
lormula 


(3o) 


qimj’ai damoiUr6c d’nno aulre maniiira duns la second Yoluma dos 
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MlUlOTHIi son LA TIIKOIMK 


Exercices de M athemaUques (' ) , o I; (j n i ii (< I ( I ncj ) n v (i r ( c. | ) ji i* M . ( i }i n s s . 

Lorsqno dans hi foriruilo (i/|) on on roni|ila(:(i / |)ai' 0 desi- 

gn ant nil nomhro quolconquo, roHoL produil ('s( lo nidino quo si ios 
oxposanis 

(( ^ Of 6’, • • < 1 cif 6 , y , III) fi t />'( 1 > ■ 

SC trouvaioiU rcinp laces par Ics oxposaiits 

aO, bO, cO, aO, eO, yO, /,0, AO, .... 


1,1 sniLdo cctlc sonic observation (|ne cliacnnc dcs roniiiilcs (iTi), (17) 
conlinno gendraloinont do sidisislor qnand on y fait varior sinniitmid- 
inonL chaoiin desoxposants 

d, 0 , . , «, 6 , y, . . //, . . . 


dans un rappoii doniidO, Done la (drinido (i/|)(nUraiMonon sonlcinont 
1 equation (k')), mais encore la suivanlo : 


(3i) 


jAir(^)4.nir(|),H.,. 

( ™ TI I ( 0 k ) - h K, I ( 0 /Oh- . . . ~ a ^ ^ ^ 1 ( (?« ) .... ] } .... I ^ I ( ) 


J 


et pai‘oillonicnL la jormnle(i()) cnlraine non sonletnontretinalioi! (i 7), 
mais encore la snivaiUe : 


( 3 .) Air( 2 ) II ,( !(«/,) 

An rosle, pour s assurer quo IVjquation (3i) coincide avec Ih'ufiiii- 
tion (i5), et I’dqiiaiio (3^) avoc liquation (i/j), il snriil d’observer 

(') OJinurcs do CfuicIif,S. II, T. VII, |>, lai. La dimonaLrulion quo founiissonl, poiir 
la formulo (3o), les.pi'incipos g6n6mix ohdoasus oxpoadH, ao I’npproolio bcoucoup do 
(jollo quo M, Ujeuno-Dii'ichlol q donniSo dans io .louriiul do M. Gt'ollo, 



DKS IN'l'KliHAl.KS II K|' 1 1\ | KS S I N i; H |, | )> n ks . 
(jiiNin lire dc hi rm'intilc i i^ ), m y j)(is:tii( r i , 


Vli!) 


(•!•*) II t K r,,. a(^ .,) I |i('' ,) . 



(illissjuiri'M tie 1 l, iitiii siMlIriiirill 


(•V,l 


V II i: 

t 1 i , . , 

,, 


inais iMH’un', I'li »-f<arcl ii rrijualitui ( V| h 

' \ . . ; I 'i 


1*1.'. I 




i K 


Nuns riMiiai’ijurnui'i, mi Inninnanl ts* jfai’ap;ra|ihi‘. (|iii‘ linilr (''i|iia • 
linn linmiiivijni mt(,v tlivn.r. valmirs dr I I'i // ) rniraiiir nnr 

anirr r(|ua(itni liiirairr rnirr Irs vah’ins l*tl|l'^'s|mn^lalllr^ dr la I'niir- 

linn mi/zi |jtM‘ it nii Ta vn dans |r |iani^ia|dir 111. 

[nir la rnnnnlr 


* ‘ (« ' ) l(«i /I ‘ lr.;:M 

Ainsj, rn (larlimi)irr, rn »*f?arfla rrlir rlrmitnc* rurntnlr. rripialjnii ( i(i ) 
riilrainrra nun smijunirhl li‘s ri|inihuns \ r " i rl ( 'h.^ ), niais riirui’r Irs 
snivanirs : 


Amt 1 

\ .af / 

i Hm( 1 i . 

■ . A - 11 . ) > . . 11 HU \ 

'-I 

K 1 ( /. ) , 



M ^ ) li'M - lt( ? 


Am/'' 1 
\ ■ 

■i 11 m( i 5 . 

. *> . h . . 

. . A > H 

K II ’iti ) >■ 



...... A - ^jlt'm) h(J . 



riH m TO AIK XII m la SliKOXDK 






MATIlllI liS 


1)1’ To.Mi'; 1)017, 


SKCinVDIf] SIaIIII']. 

M KMOIIIKS 1)1 VKIIS KT 0 II V II A U KS. 


III. MICAIOIUKS Pl'in.lilS ICN 00 HI'S !l' OT V H A (I IIS . 


ExorcJcos (I'AnnlyHO oL do Phyou/uo iiintlidniiUiciuo. 


pi'oiniitr oti 


Mill' III n'l.siiliiiioii iIom ditiialioiiH imlAli'i’iuim^OH <|ii 
iiiiiuhroM oiiliorn 

Tiililo iHMir hi hi rintliiiutom' tiiiixiiMiiiii I ^l(.|'l■ns|lll^ll(lni i) lin 

niniliilii ihiiinn ti 

UnMinm^ (I'un .MdiiHijro mir In Mt'iiiiiiiinKi ('(^hiHK' nl miu* un nniivoiii) nilnil iiiiiMdA 
iutirnl i/rx Ihnilt't, 

l‘«M'iiiii|i<M pour III <hividn|ipiiiiioiil ilos ttiurlinim on soi ioH 

Moiioiiro Hiir lu suirnoo OHni(Ui'iriHili|iio non'iiHpoiiihiiii I’l mi HVKH'mu ilVii|iiiiti(iiiM 

liiioiiiriiM iiii\ thirivrtoM piirliHioM, ol Hiir hi aurhini iIoh onilos, 

.Mi'iiiojro Miir ill iiiUitro ol low |>i'oprh’'l(''M iIoh riioiiios il'mio oi|iiiiiioit ijiii lonronmi un 
pHriuuulro vnriiihin 

I. OfnisjihiniiioiiM ('AiidniloH _ 

II. Siir loM I'tiniiiOH tloB di|miiionH iln hi rmnui r mi.r i 

Nolo «ur t(ii(i|i|iioM llidnr^iiiOM irAlf^iMiro ^ 

Nnlo Miir loH i)ivnr««H Kiiilon quo pun pniu lornior nvoc flrin lonnoH (lomw^s 

Mdiviolro Mill' hm romniunB iiltmii^pn oL tiiir Ioh somuiioh iiIitM‘ii(?oB 

Mi'muiiro Hiir Ioh BoiimioH iilioi'iuii'M mouh Io imni do rmiltamvx. 

.\I6inolro «m' Ion roiicliona dilfdroiil iolloa nUm'iidos , 

I. Conaid^rallans giAiidniloH 

II. Hxomploa ’ ^ 

Mdiiioiro anr lo rapport di(r6roiilliil do doiix graiidonra qiii vnriont Hiimiltuiidmoni, 

I. DdfhiHIoii ol propritiidu gdiidraloa dos rapjKiria dlirdroiiUols 

II. 8ur loa grniuloura proimrlioniielloa. . 


I'nKCf. 

!! 

.ri 

in 

■|K 


I S') 

I ii 
1 '17 
id" 

17 I 

iH'l 

Ufi l 
•^iiH 
'A\\ 
JlA 

u,(A 



TAIUJ': Dies MATIKDKS. 


m 

I'-nii'-' . 

NoLf} HIM' III iiiiliu'O (los |ii'()l)lniin(S iiii(» prosi'iiln lo (liilciil iil'l 

Muiiioini HIM' riiili'^^^i'ulioii iIch iV|iuilii)iis im\ itiii'lit'lli'H ihi [H't'inii'r niflir.. 

I. Hmtlioi'dln) do ^'('i!i('*i'idi) d’niin i’')|inilitiii !Mi\ dt'nivi'i'H piM lii'llo-^ du 

promior ui'dro - 

II. SiM' linn rnnimhidii liii|iiidh nri di’nliiil. a vnltuiii* mi riiiloiti'idi* poinAalo d'lim* 
('iijinilioii iiiiN di'irivilas iKirlinlloH dii [irniidi't' m'dit*. un iiim iiiir<pjido |iai ii 
(Mdioi'o (|iii ri'id'ormn dos I’lHiHlinilnH iirliilrairi's dmit !<* ntindMiM'?il iin'i'i-i' 

111(11)1 ooiiii doH viM'iiililoK iiidn|inndiiiil<'H 'mii; 

Mi'stiioiri) HIM’ divni’H llii'iiinim's rnlalil'M ii In li'iiiiHlnrninlimi das niurdmiMiM'S rimiiiii 
fpiliiiroH liM 

I. l'!<|iiiiiiiiiiH rmidaiininlalns (m 

II. (liHHr'i|uniinnH divni'Hos dos I'onmili'H idilminCH dans la lucmim- |iiii'ii;:i'n|ilia. liM 

N()U) HIM' ([iloli[ltos lli(''i)n'‘ninH i'i'lnlirn a ih'S HUtniiins d'o\pimi'iilir'l|tm l-ili 

Null' HIM' i|n(di(iinH |ii'<i|ii'iiHi’w das inli^fp’ali's di’litiins siiii[di<s mi inidliplrs t li 

iMainnii'n him’ las djlaliiliiiiis, Ins <niiidoiiHn>ii>UH oL Ins i‘(ilii(im)H pniiliMlas par nn I’liHir 

aimmiil da foi’inn dims iin syslmim dt' |iiiiitls innli'i nds 1 j'l 

I. i''iii'iiiidaH ^ruii^l'idas I'aliiLivrs nil aliiiipMunaiil dt> rnrtiia ijtia pant Niilnr nii s\'h 

Lama da poliilH i)iiiir<i'iids id 1 

II. l''iit’iindaH I’atillivas aii\ I'litliiKanianIs da rm itin iniiidnitMU palil'^tpii’ pant snidr 

till Hyslttiiin da {iiiiiils innli^rial.s . I»»i 

llaaliai’alias Hiir la^^ inlT'jJii'iilas da.s t'n|ittiMui)s liin'iiiraH nils di’i lvi’i's pjirlial)i'‘< , , . , . , . 't/H 

I. Sill' i|iia|i}n()H pi'opt'iiUi^s pt'aiiinilas das iiili'ipida.H ipii varlliatit Ion r^pinilMiis 

lim'ljiii’as mix diirivaH pitrlialiiH at A nmllii'imiM aMiHtmiN , , r;;i 

II. Sill' <|iiali[na.s pnipi'iiitiis laiiijM’ipiidilaH das I'lpiniimis InniiMpaiias at da lain s 

illlt'|a|'ii|t*H.. , , , , , , . ;tH i 

III. Sill' iMia iriiiisriii'tmiLinii nitimripiiilda das aiinnliMiis liiMiiiiai’na*^., iM tla 

ipialiiinsH miln,m hjt, 

IV. Sill’ iiiia li'miHrni’injitinn I'aniiii'ipndila da raipiiiijini nii\ i)i''iivi’'a>A pmiia|la»» 

<|i]i rapn^sanla ri^fpiiljlirn dan lanipi'inilni'as ilnns nii aylindiiMla (m ina ipiid' 
nimitia Iiji 

V. Sill' iiiia am'lniiia altissa il'injimtiaiiH liininiras mtx dt’irlvaas pm(|alta>< ]>iii 

iMaiiminv kim’ In Ihiluria das iiitti{;;i'ali*s iliiliiiiiis Hint^nliaran applnpii'a i^ainMalmriam 

A la dilloi'mliinllni) das iiiliVralas dalliilaH.at an piirilfnliar n rAvnlniituni daa inia 
Ki-aias milAt’iamiaH pm 

I. l''ui’iniilnH i 1 1 

II. Sill* lit Haninuitinn das pnissniiraH tiA^itlivas Maiiildiddim das ilivars tanin*>» 

(I’liiia |)i'()^'riiHHitin iit'illiiiirilii|iia i 

III. Sill' loH iiiLAj^nilos uiilAi'laiiiias j 1 1 

IV. .Silt' la il6valo|)|iiimaiii ilii 1 r (n) an saria (Uinvari^anla, ri Hur In rontnda ila 

^lirliiiK Si* 

V. ItnoliaraliaH dnstSijiiiillririH llnAtdraEi)|uo v^rlllaul dai^vaUniraili varans da I I'tJM. S 

PINT IIR lA TAin.15 |)K$ WATltllHIia J)ll tc)MI{ Xtl titj I.A iHItni, 


mm 



Pili'U, ”*• Imp. OAUTniBii*V(i.LAiii( kt C*", ipmi iloK 0ri«!(i‘l#i«AiM|[<atUM, 1^, 




